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LOESGOICOCNCE-CAR 


Up Pereres Mechanicam ( wti Zather eff Pappus)im rerme Naturaliam. 
Bey Co quaitatiius ccultir, Phasomena Norere ai leges Mathematicas vez oc 
ve atareli font - V'ifum efl in bee Traiutn Mathefin exiolere quatemus. ca ad 
Philofoplitam per. — Mech: 


iem Vaeres. conflituernnt 
Rationalem gu per Demevffrationet atenrate. proceiit, c Prathicam, Ad 
gratlicom [pellant Artes omnes Mamualer, a quiét niig; Mechanica momen me. 
Tuata cjl. Cnm » parum utar e fit Mechanica. 
mri 4 Gco Bingnatar, t quic i/1d Gcomctriam 
vefer-tur, quiquid. minui «crates ad Micchanicum. — Attawes errores m 
June Artis fed Artium. — Quiminas uccerate operatur, imperfettior eff Mé- 
d Ji quis acnratilme cpersri poer ic fores Mechanicus omuinre per- 
p Nam Cr Linesrum reidarmm C" Cirtnlorsm deferiptiones in quibus 
Geometria famdstur, ed Mechanicam pertinent. | Has lix as. deferilere Geo- 
metria now doce fed pefbular. — Poffulat crim wt Tyro eadem aturate defris 
dere prius diditerit qeum. mew attingat Gcomeirue j dejm, qvomodo 
ger his operationes Problemata [olosntar , docet. Reibas cr cirerlos défrilere 
Prs'Lomats fent fed. wem Ge metrica. — Ex. Mechanica. pofalater. forum 
fülutio , in Geometria. docetur foletorum. sfr, Ac gloriatur. Gcometzia. 
d tam purcis principiis aliunde petitii tam bula prefie. — Fusdtur igitnr 
icometria ip praxi Mechanits, d nibil alind eff quam Mcclanica univerllis 
api ill qua artem menfarandi atcorate preponit. as demenfrat. Cum antem ar- 
Tes Mamsalet jm eorportinu. movendir. pra ipse vorfentur, ft ut. Gcomctria ad 
vratiitndinem, Nicchanica. 2d monum vali referatur, — fee fenfu Mech 
fica rationalis eri Scientia Motsam qui ex viribus goilnfener refnisant, 
rin qe sd motur quofinpg; requiruntur, accurate proyehta ac demonlirata. Pays 
males fpei tili 
VERE Ue RE Cs UR t puritatis e e 
jn ponderibus per po Vis oofiderartnt. Nas utem pon Aililut 
fed Phibfephia eonfalentes let; petentiirnem measualibna [ed marallnsJcrens 
en ek mcm tretlowap qua ad Gras m, vim Elaficam, ^ fjfer- 


cam vero dspl 


ae Mechanicr «P eteribur n Potentiis quinque ad arts 


Przfatio ad Lectorem. 


diam F'siderum [4 ejufmodi vires feu attratlivas Jc dfrvar [pellant : Et 
a propter has mofrra. 1:nquam: Philofrphie principia, Mathematies proponimus, 
o. enim Philfopie adficulter im T d videtur, nt  Phenomenis matu- 
mm irvefligenmus vires Natura, deinde ab hs cirilns demonflremus phnomena 
rique. Et bme [jcfant Prepoftionez zentrales qvas Libro primo C» fecunda 
patraliavimur, "lu Libro atem terti? exemplum hujus rei. prepofuimus per 
explicaticnem Srflematis masdani, — 1h. enim, ex. pheomemis. celefibns, per 
Vropofisones in. Lir pricribus Mathematicedemonfiratat, derivantir ure 
gravitati quiu corpora. ad Sols c Planetae [imeulos temiunt. — Deinde ex hie 
tribus per Proin etiem. Matbenaticas deducuntur. motus Plancarum, 
Cometarzm, Luna C- Mari, Vtinam catera Natura phansmena es printipi- 
i Mechanicis rd genere deriare D m mula me mo- 
vent ut nauilil [ufpiter a conia ex viribus quibn[dm pendere polfesquibus cor- 
perum purticela per canfus nondum coguitas. velim [e mutuo paler € fe- 
tnum fiurasregultres eosrcutuel ab iroicem fugantur C recedunt : quiim 
viribus ignotis, Philephi hatten. Naturam fralra tentirunt. — Spero an- 
tem quod vcl iuis Pitlfepbamdi mado, vel. veriori alicui, Principia hic. pofita 
lucem aliguam prabehust, ? 

Ju bis edendis, Vir. actifimeu cr in. cmi ltererum. genere. rnditifeut 
Edmundus Halkius operam nevevit, nec folam Typotbetarum Sphalmuta cor« 
vexit & Shemata incidi m ded ttiam Autor [nit nt borum cditionem ag- 
erederer. — Quippe tur demenfiratum a me figuram Orbium celeflium impetric 
Ley M ir rye rre Regali Fons e 
deinde lortatikus CF lenignis [uis anlpicih efecit t de cadem im lutem emitten- 
Hla eniture imciperem. dit pofquam Motum. Lanarinum inequalitates acgre]ut 
effem, deinde eriam alia temtare capilfem qua ad leges C menferas Gravitatis c 
alisrum viriam, ad feras a corporibus feenmum datas qua[ cunque lcge atraift 
dofcribenda, ad motus corporum pluriamíiater fe, ad matus corporum in Medii 
refientilut, ad vires, denftates € morus Mediorem, ad Orles Cometarum c 
fimili fpeiban, editionem im lind tempus ferendam tfe putei ut ceteraria 
marer Cr uns im pallicum darem. one ad mirus Lunaret [peitunt,. ( mperfc- 
Ja ems fnt, ) in Corelaris Prop tioni LXVI, fimul complexu [um ne f 
la mtbedo prolisiore quam pro vi dignitate proponere e feilatim. dnin- 
Birare terere, d [ericm reliqutrum Prepejiomum interrumpere, Nonmula ero 
venta locis minum idonei inerere malui, quam nameram Propoltiommm C» tiem 
tiones mutare. "Ut onmia candide legantur, c defeilus, im materia tam difficili 
non tamreprebendsntar, quam ois Leiforumsconatibus imvefligenters c» lenigne 
fuppleantur, enixe rogo. 
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MATHEMATICO-PHYSICUM 


Seculi Gentifque fir Decus egregium. 


-N tbi norma Poli, & divzlibramina Molis, 
E Computus atque Jovis quas, dum primordia rerum 
Panderet, omniparens Leges violare Creator 
Noluit, aternique operis fundamina fixit. 
Intima panduntur viéti penetralia cali 
Nec latet extremos quae Vis circumrotat Orbes, 
Sol (olio refidens ad fe jubct omnia prono 
| Tendere deícenfu, nec re&o tramite currus. 
patitur vaftum per inane moveri 
, fe centro, fingula Gyris. 
quz fit via flexa Cometis. 
im non miramur barbati Phznomena Afri. 
(cimus hinc tandem qua cauíà argentea Phüebe 
Paflibus haud zquis graditur cur fubdira nulli. 
Ha&enus Aftronomo. numerorum frzna reculet 
Cur remcant Nodi, curque Auges progrediuntur, 
Dicimus & quantis refluum vaga. Cynthia Pontum. 


, Viribus impellit, dum fradtis lu&ibus Ulvam 


Deferit 


Deferit, ac Nautis fufpcétas nudat ar. nas; 
Alternis vicibus füprema ad littora pulíans, 

Qu torics animos veterum torfcre Sophorum, 
Quaque Scholas frafira rauco certamine vexayr 
Obria confpicimus nubem pellente Mathiefz 

Jam dubios nulla caligine preeravat error 

Qbeis Superum penetrare domos atqüe ardua Coli 
Scandere füblimis Genii conceff 


lir zcumen, 
Surgite Mortales, 


"rrenas mittite curae 
Atque hinc co-ligenz vires dienofcite Montis 

A pecudum vita longe lateque remorz. 

Qui (cripri juflit Tabulis compccere Cades 
Furta & Adulteria,& pcrjur crimina Fraudis; 
Quive vagis populis circumdare mocnibus LIrbes 
dAiutor erat, Cererlve beavit munere gentes; 
Vel qui curarum lenimen pref ab Uva; 

Vel qui Niliaca monfiravit arundine piélos 
Conlociare fonos, oculifque cxponcre Voces ; 
Humapam fortem minus cxrulits utpote rauca 
Refpiciens mi(cre folmmodo commoda via 
Jam vero Superis conviv admittimur, ahi 

ura poli tradare licet, jamque abdita casa. 
Clauftra patent Terres, rerumque immobili, ordo, 
Xt quz prateriti latucrunt fecula mundi 

Talia monfirantem secum celebrate Campi, 

Vos qui codefli gaudetis neétare vef 
NEWTONOM claufi referantem 
NEW TON'UM Mufis charum, 
Phabus ad-ft, totoque inc 
Ncc fas eft propius Mortali att 


fcrinia Veri, 
Cui pe&lore puro. 
Numine. mentem; 
ingere Divos, 
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Def L 


JE menfura. ejufdem orta. ex illins Denfitate c 
Magnirudine conjuntlim. 


Quantitas, Mate 


Erduplo denfior: in duplo fpatio quadruplusef. Idem 

intellige de Nive et Pulveribus percompreffionem vel lique- 
iBlonem condenfaris. | Et par eft ratio corporum omnium, qua: 
per caufa ; diverfimode condenfantur. — Medii inte: 
fi quod fuerit, interfüitia partium libere pervadentie, hic nullam ra 
tioncm habco. Hanc autem quantitarem füb nominccorporis vel 
Malle in fequentibus paffim intelligo Innotefcit ca percorporis cu- 
jufis pondus. Nam ponderi proportionalem effe reperi per expe 
rimenta. pendulorum accuratillime infütuta , nti pofihac docebi- 
tur. 


B Def. 


[^3 


Def IL 
Quamtitas. metu (f menfura ejuflem orta ex Veheitate et quantitate 
Mgerie cojuptlir. 1 


Motus totius eft fumma motuum in paribus fingulis, adeoq in 
corpore duplo majore zquili cum Vclocitate. dupluscft, ctdu- 
pla cun Velocitate quadrüplus 

Def mL 


Jifrndi, quacorpus umumquodq , quan 
fna vel. quiefcendi. vcl movendi 


Materie is infta eft pola 
tuor infe ejt, porjeverat in 
nifirniter jn dirctium, 


Hac (epe proportionalk é[t io corpori, neq; diffe quic- 
quamab inertia. Maff, nifiin modo concipiendi. Per incriam 
materia fit ut corpus omne de ftatu fuo vcl 
di difficulter deturbetur. Unde etiam visinfita nominc fignifican- 
filio vis inerti dici polit. Exercet vero corpus hanc vinfolum. 
modo in mutatione fiatus fii per vim aliam infe impredam fca, 
fig exercitium eju ub divert eípedtu ec Refifient ce Impetus 
Reliftenta quatenus corpus ad confervandum ftatum fuum lelatt. 
atur vi iprelfes Impetus quatenus corpus idem, vi refientis atc 
fiaculi ditficulter cedendo,conatur latum ejus mutare, Vulgus Rez 
fifenciam quicfcentibusee lmperum moventibus rribuit ied sc 
tuset quics uti vulgo concipiuntur, reped folo difpguuntur aly 


inviecm, neq femper vere quiciune qua vulgo tanquam quieícen- 
tia fpcéfabtur. 


ticfcendi vel moven 


Def T 


[| ef aElio im corpnr. exercita, ad y 
ucl quie[cendi cel movendi vniformit 


Yis impie mutandum. jus: fatur 
er in diretlam. 
Confiftit hzc vis in a£&ione: fola. 


» nicq: poft aGionem permanet 
incorpore, Pcreverat enim corp: 


*in fiatu omni novo per folam 
vim 


E31 
vim inertiz. "Eft autem vis impreífa diverfarum originum, tex. 
idu, exprelfione, ex vi centripeta. 
Dd V. 
Vis eeripeta eft qua corpis erfer punehum alsped tanquam ad cen 
iruatrabiti impeliar, vel uem 


q; tendit. 


Hojis generis eft gravitas,qua corpus tenditad centrum Terra 
Vis magnetica, qua ferrum petit centrum Magnctis, ct vis illa, 
quacunq; fit, qua Planctr perpetuo retrauntura. motibus redii- 
lincis, et in lineis curvis revolvi coguntur. Eft autemvis centripetae 
quantitas tit. generum, abfoluta, acccleratrix ét motrix 


Dd VI 


Vis cemripete quantitás abjohuti ef wanfura cjifdem maj eel inte 
gro efficacia cane cam propaganiis a centro per regiótesin ireuitn, 


Vici vircus Magnctica major in uno magnete, minor inalio. 
Def. VIL. 


Vis ceptripetae quantitas acccleratrix eft ipfe menfura Velocitati pris 
portionalis, quam datotempere generat, 

Uti Virtus Magnctis ejuídem major in minori Diflantia, minor 
Án majori: vel vis gravitans major in Vallibusminor in cacuminibus 
peaaltorum montium ( ut experimento pendulorum conflat) atq; 
adhuc minorut pofthac patcbit) in majoribus diftantiisa Terra; in. 
qualibus autem diflantiisadem undiqs propterca quod corpora 
Omnia cadentia (gravia an levia, magna an parva ) füblata Acris 
refiftentia, qualiter accelerat. 


Dd Vi. 


antes. matrix eft ipfas menfa 
Tui, quem datà tempere g 


Vis cenripete 


a proportionalis no« 


llt pondus majüsin majori corpore, tninusin minore; inq; cor- 


« B 


2 pore 


E23 
pore codem majus prope terram, minus in celis Hac vis eft cor 
poris tocius centripetentia fcu properifio in centrum &c ( ut ira di- 
cam ) pondus, & innotefcit femper. per vim ipfi contrariam & a- 
qualem, qua deícenfus corporis impediri poteit. 

Hafce virium quantitates brevitatis gratia nomihare licet vires 

itas acceleratrices & motrices S diflindlionis gratia referre ad. 
corpora ad corporum loca,Scad centrum virium:Nimirum vim motri- 
cenad corpus;tanquam conatum S: propcnfioncm toriusin centrum, 
cx propentionibus omnium partium compofitum; & vimacceleratri- 
temad locumcorporis, tonqpameficacam quandam, deccnro per 
loca fingula in circuitu diflüfam, ad movenda corpora qua: in ipíis 
funt; vim autem abíolutam ad centrum, tanquam cauía aliqua 
praditum, fine qua vircs motríccs non propagantur pcr regiones in 
tirouiràs: five cau ill it corpus aliquod centrale ( qualecft Mag 
nesin centro vis Magncticz vel Terra incentro vis gravitantis )five 
aliaaliqua que non apparet. Mathematicus faltem eft lic concep- 
tus- Nam virium cauías & fedes phyficas jam non expendo. 

Eftigitur visacceleratrixad virn- morricem ut celeritas ad mo- 
tm. Oritur enim quantitas motus ex celeritate duda in quanti- 
tatem Materiz, & vismotrix ex vi acceleratrice du in quanti- 
tatem ejufdem materi, Nam fumma adionum vis acceleratricis in 
fingulas corporis particuls eft vis motriktorius, Unde juxta. 
Supericiem Terra, ubi gravitas acccleratrix feu vi gravitans iy 
corporibus üniverfis eademcft, gravitas motrix fcu. perdus eftut 
corpus: at fiin regiones afcendatur ubi gravitas acceleratrix fit iic 
mor, pondus pariter minuetur, eritq; femper ut corpus in gravia- 
temacceeratricem du&um. | Sic in regionibusubi gravitas accele- 
ratrix duplominor cft, pondus corporis duplo vel triplo ininori 
crit quadruplo vel fextuplo minus. 

Porroattradtiones et impulfüs eodem fenfü acceleratrices Sc 
motrices nomino. Voces autemattraólionis, impulfus ve] propen- 
fioniscajufcunq;in centrum indifferenter e&pro e mutuo promicuc. 
wlürpo, has vires non phyfice fcd Mathematice tantam confide-. 
rando 


[51 


mando. Uide caveatle&or ne per hujufmodi vocrs cogitet me 
fpcciem vcl modn 


m actionis caufamveaut rationem phyficam a 
dbi definire , velcentris ( qua: fint pun&a Mathematica ) vires 
vere et phyfice ttibuere, fi forte aut centra trahere, aut vires cen 
trorum cíle dixero. 


Scbol. 


Héienus. voces minus notas, quo in fenfu in fequentibusac- 
cipienda: fant, explicare vium eft. Nam tempus, fpatium, lo- 
ciim et morum ut omnibus notilfima non dcinio. Dicam tamcn. 

juod vulgus quantitates haíce non aliter quamex relatione ad 
Lnfibilia concipit. Et. inde oriuntur prajudicia quedam, quibus 
tollendis convenit caídem inabíolotas S relativas, veras & appa- 
rentes, Mathemat lares diftingui. 
I. Tempus abfolutum verum & Mathematicum, in e & natura. 
abíq; relatione ad externum quodvis, aquabiliter flt, alioqs 
nomine dicitur Duratio; relativum apparens & vulgare eft nf 
bilis & externa quavis Durationis pcr morum menlura, ( fcuac- 
curata fcuinzquabilis) qua vulgus vice veri temporis utitur ; ut 
Hora, Dies, Menfis, Annus. 

YI. Spatium abfolutum natura fua. abíq; relatione ad externum 
quodvis lemper manet fimile & immobiles relativum. eft pati 
Tuus menfura fcu dimenfio quzlibet mobilis quz a fenfibus noftris 
por fitum füum ad corpora definitur, & a vulgo pro fpatio im- 
nobili ufürpatur » wtidimenfio fpatii fübterranei, acrei vel ca- 
Tes definita per frum (uumad feram. Idem fontípatium ab- 
folutum & relativum, fpecie Sc magnitudine, fed non permanent 
idem femper numero. Nam fi Terra, verbi gratia, movetur, 
fpatium Acris noftri quod relative & refpediu Terre (emper ma- 
met idem, nunc erit una pars patiiabfolnti in quam Aer tranfit, 
muncalia parsejus, & fic abfolute mutabitur perpetuo. : 

IL. Locus eft pars fpatiiquam corpus occupat , eflq; pro ra- 

tionc 


[s] 
ione fpaivelabíolurus vel relaivus. Partem dico pitii, non 
fitum corpori vel füperficiemambientem. | Nam folidorum aqua. 
lium aqualcs femper fnt loci; Superficicsautem ob diffimilicudinem 
figurarum ut plurimum inzquales funt ; fitusvero Proprie loquen« 
doquantitatem non habent, neg; ram fünt loca quamaffcétoncs 
locorum. Motustotiusidem cÍt cum fümma. motuum partium, 
hoc eft, tranflatio totius de ipfius loco eadem cum fümma tranfla? 
tionum partium de locis füis, adcoq; locus totiusidem cum fumma 


lcm parte pati 
ate fita Sc contentis 


illius immoti in qua Navis ipfauna cum ca 
vuniveríis movetur. Unde (i Terra verequicícit, corpus quod rcl 
tive quiefcitin Navi, movebitur vereetabfolute ea cum Velocicite. 
qua Navis movetur in Terra. "Sin Terra etiam movetur, orictur 
verusetabfolutus corporis motus partim ex Terrz 
fpatio imaoro, partim ex Navismotu relativo in Terra. et fi cor- 
pusetiam movctur relative in Navi, orietur verus 
tim ex vcro motu Terr: in (patio immoto, partim ex relativis moz 
tibustum Navisia Tetra, tunrvorporis in Navi, ct ex 


5 motibus 
telativisorictur corporismotus relativus in Terr 


2. Uti Ter» pars 
illa ubi Navis verfatur moveatur vere in Orientem, cum Volocitate- 
partium 16 


t vclisventoqs feratur Navisin Occidentem cum 
Velocirate partiümdecem, Nauta autem ambulec in Navi Orc 
entem veris cum Velocitatis parteuna; movebitur Nauta. verc et 
abfolute in fpatio immoro cum Velocirtis partibus roco1 in Oc 
rientem, etrelative in Terra Occidentem verfu: 
partibus novem. 


motu vero in 


jus motus par». 


cum Velocitatis 


Tempus 


1 


[71 

Témpusabíolutuma relativo difnguitur in Aftronomia per 4E 
quationcm Temporis vulgi. Inzquales enim funt dics Naturales 
qui vulgo tanquamaquales pro Menfura Temporis habentur. Hanc. 
inzqualitatem corrigunt Afironomiutex veriore Tempore menfu- 
rent motus cxleftes.. Po(fibile cft ut nullus fit motu aquabilis quo 
"Tempusaccurate menfuretur. Accclerari &retardari pollünt motus 
omnes, (ed fluxus Temporis abíolutimutarinequit. Eadem eft du- 
ratio (eu perfeverantia exiftentiz rerum, five motus (int celeres, five 
tardi, five nulli; proinde hac a menfuris fuis (enfibilibus mcrito 
diflinguitur, S ex ijídem colligitur per /Equationcm Aftronomi- 
cam. Hujus autcm zquationis in determinandis Phicnomenis ne- 
ceílitas, tum per experimentum Horologii ofcillatori, tum ctiam. 
ger EclipfesSarellicum Jovis evincitur. 

Ut partium Temporisordo eft immutabilis, fic etiam ordo par 
tinm Spatii, | Moveantur ha: de locis fuis, & movebuntur ( utita 
dicam ) defeipfis. ' Nam Tempora & Spatia [unt fuiipforum & 
rerum omnium quafi loca. In Tempore quoad ordincm (uccelli 
onis; in Spatio quoad ordincm fitus locantur univerfa. — De illo- 
rum Effentia eft ut (int loca, & loca. primaria moveri abíurdum 
eft. Hxc (unt igitur abíoluta loca, & íolz tran(lationes de his lo- 
cis funt abíoluti motu 

Verum quoniam ha: fpatii partes videri nequeunt, & ab invi 
cem per fenfus noftros diftingui, carum vice adhibemus menfüras 
fenfibiles | Ex pofitionibusenim Sc difiantiis reruma corporeali- 
quo, quod fpe&amus ut immobile, definimus loca univería; deinde 
etiam Sc omnesmotus aftimamus cum refpcétu ad. przdicta loca, 
quatenus corpora ab iifdem transferri concipimus. Sic vice loco- 
rum & motuum abíolutorum rclativis utimur, ncc incommode in. 

bus humanis : in Philofophicis antem abftrabendum eft a fenfibu. 


rbi 
Fieri etenim porcfc ut nallum revera quiefcat corpus, ad quod loca 


motufqsreferantur. 
Difünguuntar autem Quies & Motusabfoluti & relativiab invi- 
eem pereorum proprictates, caulas & effectus. Quictis proprieta 


[8] , 
fi, quod corpora vere quieícenta. quiefcunt inter (e. Ideog; 
cum poiliile litut corpus aliquod in regionibus üxarum, aur longe. 
ultra, quiicícat abfolute; (cirt autem non polit ex fitu corporum 
ad invieemin regionibus noftris, ram horum aliquod ad longin- 
quum illud datam pofitionem fervet, quics vera ex horum fiturin- 
tcr (e definiri nequit. , 

Motus proprictas eft, quod partes que datas fervant pofitiones 
3dtota, participant motus corundem tororum. — Nam gyrantium 
partcsomnes conantur reccdere de axe motus, er progredientium 
impetus oritur ex conjun&o impetu parium figulrum. lgitur 
moti corporibusambicntibus, moventur que in anlsicntibus rcla- 
fivequieicunt. Er propterca motus verus ct ablolutus: deni 
nequit pzr tranflationem e vicinia. corporum, que tanquam. qui- 
clcentia fpedantur. Debentcorpora externa non folum tanquam 
quicícentia fpc&ari, fed etiam vere quieícere. Alioquin inclufa 
omnia, prater tranflationem «c vicinia ambientium, patticipabunt 
fiam ambientium morus veros, ct füblata illa tranflationc non. 
vere quicícent, fed tanquam quicícentia folummodo Ípclabun- 
tur; [ont enimambientia ad inclufa ut totius pars exterior ad 
partemireiorem, v utcortexad nucleum. Motoautem cortice 
mucleus eam, abíg; tranfatione de vicinia corticis ccu pars 
Totus, movetur. 

Przcedenti. proprietati affi 
wna locatum, adco; corpu: 


is eft, quod moto loco movetur 
quod de loco moto movetur, 
Tarticipat etam lociiui motum. Jlpitur morus omues, qui de 
locis moris fnt, funt partes folummodo motuum integrorum 
*t abíolutorum, ct motus omnis integer componitur ex mora 
Corporis de loco fuo primo, et miptu loci hujus de loco fuo, et 
fic deirceps, ufq dum perveniattad: locum immorum, ut incx- 
tmplo Nautz fupra memorato, Linde morusintggi ct abfoluti 
Ton ifi per loca. immota definiri poffunt, ct própterca hos. ad 
locaimmera, rclrivosad mobilia füpra retuli: Loca autem in 
mota non funt, nifi quz: omia ab infinito in infititum datas fa 


vant 


-— 


[21 3 te 
vant pofitiones ad invicem, atq; adeo femper manent immotaype 
tiumq; conflituunt quod immobile appello. 

Caufz, quibus motus verict rclanvi dif 
funt vircs in corpora impreffis ad motum gencrandum. 
verus nec generatur nec mutatur nfi per vires in ipfom corpusmo: 
tum impreíhis : at motus relativus gencrari et. mutari poteit abl 
viribus impreífis in hoc corpus. Suliicit.enim ut imprimantur in 
alia. folum corpora ad qua: fit relatio, ut ijs cedentibus mutetur 
clatio illa in qua hujus quies vel motus relativus confifüt. — Ru 
fus motus verusa viribus in corpus motum impre(li (emper n 
tur, at motus relativus ab his viribus non mutatur ncc flario, Nam 
fi ez dem viresin alia etiam corpora, ad quz fit relatio, fic impri- 
mantur ut fitus relativus confervetur, confervabitur relatio in qua 
motus relativus confifüt. — Mutari igitur poteft motus omnis rela- 
tivusubi verus confervatur, et confervari ubi verus mutatur ; et 
propterca motus verus in ejufimodi relationibus minime confiftit. 

Éffedius quibus motus abfoluti c rclativi diftnguuntur ab invi- 
, funt vires recedendi i. Nam in motu 

circular ht, in vero autem ct abfo- 
luto majores vel minores pro quantitate morus. Si pendcat fitula. 
a filo pralongo, agarurq; perpetuo in orbem donec filum a con- 
torfione admodum rigeícat, dein impleatur aqua, ct una cum aqua. 
quicícar; tum vi aliqua fubitanca agatur motucontrario in orbem, 
et flo fc relaxante, diutius perícveret in hoc motu: fuperficies a- 
qua fubinitio plana erit, quemadmodum ante motum vafis, at 
poftquam, vi inaquam paulatim imprefía, eficcit vas, ut hac quo- 
WES ter revolyi incipiat, recedet ipla paulatim e medio, aícen- 

letq; ad latera vafis, figuram concavam induens, ( ut ipíc expcr- 
tus lim ) et inciratiore íempor flot Pscdvvnd 
ncc rcvolutiemes in zqualibus cum vafe temporibus peragenda, 
Monge in eódém relative. Indi 


r ab axe motuscircula 


nude relativo he vires nulla: fui 


cendet magis 


1 at hic a(cenfus conatum rece- 
lendi abaxe motus, & pcr talcm conatum innotefcit & menfu 
tur motus aqua: circularis verus & abíolutus, monuiq; relativo hic 


c omni- 


[ 19] 
omminocontrariu. Initio ubi maximus erat aqu motus relativus 
». motus ille nullum excirabat conatim recedendi ab yc * 
Aqua non petebat circemfrentiamafcendendoad latera vafis, fed 
na manebat, $ propterea morus illius circularis verus nondum. 


Tat Poflcs verouraque morusrelativus decrevit, afcenfur 
jus ad latera v. 


in v 


incep 


fi; indicabat conatum recedetidi ab axe, atij'hi 
conitusmonfirabar moram illius circularem vertm perpetua cre 
fcentem, ac randem maximum fa&tum ubi aqua quicícebat in va(z 
relativ itur conatus ifte non pendet a trantlatione aqua re- 
pe&tu corporum atibientium, & proptereá morus circularis verus 
pr tales ranflationcsdefniri nequit, | £inicus eft corporis cojutqs 
revolventis motus vere circulari conatui unico tanquam proprio 
adaquato eficétui refpondens; motus aurem retivi pro varijs rc- 
Tationibus ad externa innumeri funt, & relationum inftar, effcdii- 
bus veris omnino deftituuntur, ni quatenus de vero illo & unico. 
motupartibipant. Unde in Syftemate corum qui 
infra Calos fixarumin orbem revolvi volunt, & Plane 
rre; Planetz S fingulz Calorum partes anii selative quidem in 
Cels fuis proximis quieícunt, moventur Ve: Mutant enim po- 
fiiones fuas ad invicem ( ecusquam fit in vere quicicentibis ] u- 
mq;cum celis delati participant eorum morus, &ut partes revol- 
ventium totorum, ab corumáxibus recedere conantur. * 

]giur quantitates ecltive non unt cx ipfe quantitates quarum 
nomina pra^ [c ferunt, (ed carum menfürs ill fenfibiles (verz aner- 
rantes ) quibus vulgus loco menfüratarum utitur. ^ Atff cx ufa de: 
finiende: unt verborum fignificationcs ; per nomira illa Temporis, 
Spatij, Loci && Moros proprie intelligenda: erunthe menfür ; & 
fermo ritinfolens & pure Mathematicus fi quantitatcs menfuratie 
hic fübintelligantur. | Proinde vim inferunt Sacris literis qui voces 
Jafce de quanriatibus cvenfurati ibi interpretantur. Neq; m 

ontaminant Mathcfin & Plilofophiam qui quantitates veras 


lunt. 


um de- 


Stimipfarum relationibus vulearibusmenfurs confünd, 


Motus 


Da 

Motus quidem veros corporum (ngulorum cognoítere, & 
ab apparentibus actu difcriminare, difficillimum elt ; propterea 
quod partes fpatij illius immobilis in quo corpora vere moventur, 
Won incurrunt in(enfus. Caufa ramen pon eft prorfus defperata. 
Nam füppetunt argumenta partim cx moribus apparentibus, qui 
funt motuum verorum differentix, partim cx viribus quz funt 
motuum verorum cauíz & cffeétus. — Utfiglobi duo ad datamab 
invicem diftantiam filo intercedente connexi, revolverentur circa. 
commune gravitatis centrum 5 innoteíceret cx tenfionc flliconatus 
globorum recedendi ab axe motus, & inde quantitas motuscircu- 
laris computari poffet. Deinde fi vires qualibet equales inalternas 
globorum facies ad motum circularcm augendum vcl minucndum 
fimul imprimerentur, innoteíceret cx auéla vel diminuta fili en- 
fione augmentum vel decrementum motus; $ inde tandem inveni 
ri poflent facies globorum in quas vires imprimi deberent,ut motus 
maxime augeretur, id eft facies pofticz, five quz in motu circu- 
lari cquuntur.. Cognitis autem facicbus quz fequuntur & facicbus 
oppofitis qux precedunt, cognofteretur determinatio motus. 
In hunc modum inveniri poffet & quantitas & determinatio motus 
hujus circularis in vacuo quovisimmcnfo, ubi nihil extarct exter- 
num & fenfibile, quocum globi conferri poflent. | Si jam confü- 
tuerentur in fpatio illo corpora aliqua longinqua datam inter (c 
pltionem fervantia, qualia fünt fiellz fixa: in regionibus nofiris 
fciri quidem nón pofftt ex relativa globorum tranflationc intcr 
corpora, utrum his an illis tribuendus cft motu. At (i at- 
tenderetur ad filum & invenirenir tenfionem cjus illam ipfam effe 
quam motus globorum requirercts concludere liceret motum effc 
globorum, &tum demum ex tranflatione globorum intr corpora 
determinationem bujus motus colligere. Motus autem veros cx 
corum caufis, efcdibus Sc apparentibus differentij coiere, &c 
contra, exmoribus fcu veris ícu apparentibus, corem cauías & ef- 
fc&us, doccbitur fufiusin cquentibus. — Hunccnimin finem Tra- 
atum fequentem compofüi 


AXIO- 


, Ux 


AXIOMATA | 
SIVE 
LEGES MOTUS 


Lec L. 


Corpho: omne perfeerare im fitm fu quiefcendi vel movendi nnífr- 


niter i direbio, mifi quatenus a eriribus impreffis cogitur ftum 
illum mmt. 


Rojcttilia perfeverant in motibus fis nifi quarenus a reiftc 
P fia acris retardantur. & vi gravitatis inipclluntur deorfüm, 

Trochus, cujus partes cohzrendo perpctuo retrahunt fefe 
a motibus re&ilinc , non ceffát rotari nifi quatenus ab acre rc- 
tardan Majora autem Plancrarum & Cometarum corpora mo- 
tus fuos & progreflivos S circulares in fpati minus reffientibus 
fa&tos confervant diutius. 


Lex. H. 
Mutation 


sr proprtiotalem effi morrici impre[Te, di fei ec 


endum lineam rellam qua vis ila inprinitns 


Sivisaliqua motum quemvis generet, dupla duplum, tripla tri 
plum gencrabir, éjve fimul & femcl, five gradatim & füccefliveim- 
préfa. fucit. | Et bic mous quoniam in candem femper plagam: 
Cumyi generatrice determinatur, fi corpusantea movebatur, mo- 
tuicjus vcl confpiranti additur, vel contrario fübducitur, vel obli- 
quo oblique adjicitur, &c cum eo fecurglum utriufi determinatio- 
icm componitur. Lex. II. 


P 


E51 
Lex. Wl 
sper equalm cff veafionen s ren crperim 


Atlimi comrariam fe : 
ffe paler pim partes cnra- 


duorn aStianes in fe mutmo jempe 
vias dirigi. 


Quicquid premit veltralit alterum, tantundemab co premit 


veltrabitur. Siquis lapidem digito premim, premitur &hujus 
digirusa lapide: Siequas lapidem funi allégntum trahit retrahe 
tur ctiam & equos aqualirerin lapidem: nam funis utrinq, 

codem relaxamdi fc conatu urgebit Equum verfas lapidem; ae la- 
Tidem verfus equum, tantusmqy impedit progreflam unius quat 
Tim promovet progreffum alterius. Si corpus aliquod incorpus 
aliud impingens, motum ejos fiasquomodocunq: mutaverit i 
dein quoque vicifm in motu proprio eandem murationcmin par. 
tem lon&ariam vi alterius ( ob aqualitatem preffionis mutus ) 
fübibit. Hisa&ionibus quales fiunt mutationes non velocitatum. 
fed motuum, ( fcilicet in corporibus nonaliunde impeditis: ) Mu- 
tationcs enim Velocitatum, in contrarias itidem partes factzs quia 
np qualiter mutantur, fünt. corporibus reciproce proportio- 
nales. 


Corol.. Y. 


Corpus viribus conjuntas diagonaleit paraleotrammi eodem tepore 
doferiberé; quo latera feparatis 


Si corpus dato tempore, vifola. M, 
ferretur ab 4 ad B, & vi fola. N, ab 
A ad C, completur. parallelogram- 
mum ABDC, & vi utraq; feretur. id. 
codem tempore ab'd ad D.. Nam 
moriam vs N ait cundum ncm 

(C ipli B D. patallelam, hac-vis niil mutabit veloci 
dise. Muere rir elu uec asl 
corpus codem tempore ad lizcam B D five vis N imprimatur, five 
non, atq; adco in fine illius temporis reperica s 


alicubi in. linca 
illa 


E13 
illa BD. | Eodem argumentóin fünc t 
alicubi in linca CD. 

ririnecefleeft 


jufdem reperietur 
concur(i D repc- 


Ir 


Et linc patet coupofui AD cx ciribus quibnfeis olli- 
quis A Be BD, viciffm. veolutio: vir eujife 
A Din obliquis "5 ABc»B D, 


Que quidem Compiftio 
&x Mechanics. 


Ut (i derotxa centro O exeuntes rad 
filis M 4, N P fufüüncant pondera A& P, & 


derum ad movendam rotam. 


lij insquales 0 M, ON 
T ^ 
quarantur vi 


s pon- 
per centrum O agatur re&ia £01, 
filis perpendiculariter occurrens in K- & L, Cntroq; O. & inter- 
vallum OK, OL majore OL 


defcribatur circulos ocurren 
lo M4; D: & a&x rede 
O D parallcla (it 4C & perpen- 
dicularis D C. Quoniaminihil re- 
fert utrum florum puncia K, L; 
Daflixa fint vcl non affixa ad 
planum rote pondera idem valc- 
bunt ac fi ufpenderentur a pun 

Os K&Lvl D&L. — Pon- 
derisautem 4 exponatur vis to- 
fa perlicam 4 D, & lac refolvetur in vies 4 C; c p. 
4C trahendo radium O D dircéle a centro yj 
dam rotam; v 
dicularitcr, idem val 
ipfiO D xqualem; hoccft idem 


» quarum 


Vangula 4 DC [39 f. 


s s qua: fünt 
dircQum poli  K &-OL, idem pers n 


4 ollébunt & 
tent in aquilibrio: (qux eft proprietas noti 
q 24. B ma Libra: 


Ve&tis 


ad OK." Poüdera 


Vé8is & Axis in Peritrochio : ) 
quam in hsc ratione, erit vis cjus ad movenc 
Quod fi pondus p ponderi: Paquale p? 
Np, partim incumbat pro ebquo p ; 
orhórizond, pofterior plano p 6. perpene i - 
derisp di ilia Mies per lincam p£1, vefolvi poteit 
hiec in vices p N, HN. Siflo p N perpendiculare eflet platuim a- 
Jiquod p :Q- fccans planumalterum p G in linca ad horizentem pa- 
rallcla . pondus p hisplanis p Q, p G folu nodo incumberet 
ntgerct illud | hzc. plana viribus p.N; H:N perpendiculariter, hi- 
Sc planum pGvi HN. Mdcoquefi tolla- 
téndar filum, quoniam filum fuftinen- 


oram tanto major 
im füfpendatur lilo 
nter p H, NH, prj 


i; & M vis pone 


mirum planump Q. vi fi 
tur planum p Q ui 

js jam vicem praftar planifüblari, rendeturillud eadem 
planumantcaurgebatur.. Linde tcníio fli hujus obli- 
qui crit ad tenfionen fili alterius perpendicularis P N, ut pN ad 
pH. ldcoq;fi pondus p fitad pondus 4 in ratione quat cc 
nitur ex ratione reciproca minimardm diftantiarum lorum fuorum 
AM, p Na centro rot, & ratione direéa p H ad pN;^ pondera 
idem valebuntad roram móve atq; adco fe mutuo füftine- 
bunt, ut quilibetexperiri poteft. 

Pondusautem/ planis ill 
habet cunci inter corporis f as: & inde virescunci 
& qua pondus p urget planum 
P Qfitad vim,qua idem vel gravitate fia vel ictu mall-i impelliturfc- 
cundum lincam p H.in plano;.àt p N ad p11s atq; ad vim quam 
get planum alicrum pG utpN adN H..— Scd & 
Jimilem virium divifionem collipitur; quippe qi 
e impulfus. — Ufus igitur Corollarifhuj pater, & la. 
te patendo veritatem ejuscvincit, cum pendcat ex jam didis M 
chanica tota ab Authoribus diverimode dcm, 
enim facile derivantur vires Machinarun 
nis, T'rochleis, Vedlibus, radijs volubilibus, scrv 
bus dircéke vel oblique aícendentibi 


do pon: 


duobus obliquis incumbens, rationem. 
; à 


Ilci innotefcunt - utpote cum 


Cociler per 


uncus eft a vec- 


firata,. — Ex hifce 
cx Rotis;Eympa- 
is tenfis & ponderi- 
atcrilqs potentijs Mecha- 

e- ncs 


[16] 


'omponi olent, ut & vires Nervorum ad animalium offa mo» 


Corol. III. 


Quantitas pratis que colligintr capiendo fummam wrotunm fatorum a 
— eandem parte, c differentiam fatorum ad contrarias, non myta- 
tur ab. aéfiote corporum inter fe 


Etenim a&io ciq;contraria reaétio zquales funt per Legem 3, 
adeoqs perlegem 2, qualesin motibus efficiunt mutationcs verfus 
contrarias partes. Ergo fi motus fiunt ad candem partem, quic- 
quid additur motui corporis fugientis fubducctur motui corpori 
infcquentis fic, utfumma mancatcadem quz prius. Sin corpora 
obviamcant, aqualis erit übduéiio de motu utriufq;, adcog die 
rentia motuum fa&orum in contrarias partes mancbit cadcm. 

Ut ficorpus fpharicum A fit triplo majus corpore fpharico B,ha- 
beatq; duas velocitatis partes, et B fequatur in cadem reta cum 
velocitatis partibus decem, adcoq; motus ipfius 4 fit ad motum 
ipfius B ut cx ad decem: ponantur motus illis effe: partium fex &c 
decem, & lumma crit. partium fexdecim. — In corporumiigitur 

fi corpus 4 lucretur motus partes tres vel quatuor vel 
quinq; corpus B amittet partes totidem , adcoq; 
pus 4 poft reflcxioncm cum partibus novem vel decdn ve] undc. 
cim,& B cum paribus eprem vel fcx vel quinq; exiftente femper 
fiimma partium fexdecim ut prius — Sin corpus 4 lucretur. partes 
novem vel decem vel undecim vel duodecim, adeoqs progredis- 
tur poftconcurüm cum partibus quindecim vcl foxdecga nl 
lepcendccim veloftodecim; corpus B amirtendo, tot partcs quot 
A lcratur, vel progredietuftum una parte, ami partibueno- 
vem, vel quiefcceamitlo motu (ao progreffivo partium deccm, vel 
regredierur cum una parteamiitio motu fuo && (urigr dic, ) 
una parte amplius, vc regredietue cum partibus dibus ob derri- 
É&um motum. progrcffivum partium duodecim, Atq; ita (um- 


ma inoruumcon prandium 15- vel r--o;diffcentis contrario- 


rum 


concu 


perget cor- 


cim tarte concur« 
im coi 
ponendo 


r 
id mo- 


1721183: femper erint. pa 
Íum& reHexionem. —Cognitisaut 
poft reflexionem pergent, ir 


cam effe ad velocitatem ante reflexionem ut m 
tumante, Ut in cafu ulti 
(exante reflexionem & partium octodecim p 


», ubi corporis 4/motc artium. 


tium duarumante reflexionem; invenictur cjus velocitas partt 
iex poft reflexionem, dicendo, ut motus partesfex ante rellex- 
ionem ad motus partes ofbodecim: poftea, ra velociratis parte 


mad veloc 


dux ante reflex partes fex poftca. 


Quod fi corpor 


incidant infe n 
flexioncm, ce 
tia tanguntur in puné 


corum motus poft 


( per Corol. 2. ) diftinguc vnum hu plano 
perpendicularem, alterum € 1: motus aurem pa 
rallcli propterea quod corpora agant in (c invicem fecundum linc» 
am huic plano perpendicularem, ret t idem poft reflex« 
ionem atq; antea, & motibus perp bus mutationcs a 


quales in. partes contrarias tribuendz fünt (ic, ut fumma.confpi- 


rantium & diffzrentia contrariorum aie aai P 

hujufmodi reflexionibus oriri notus Exil e SORS 
n pi Sed x VIT 
a propria. Sed hos cafusin fequentibus non cc 


EN 

Confhevne gravitatis centrum ab a&iionibu cerperam iuter f : 
at fiin fimm ecl m I quietis, i» propterem cer : 
mim ix fe suut agentis (exclus oHiomibur Ch- ia 
exter) commute. extras gravitatis cel quisi en 
Nam fi pun£àa duo prozrediantur uniformi cum motu in linc; 


edis & diftantia cora pin&em diy 


dens 


[38.3 


et vel prosredictar uniformiter in linca arcéla.. Hoc 


vel quic 
ica in Lemmate xxiii demonftratur in plano, & cadem ratio- 


p in plar 
nc dem ipoteftinloco folido. Ergo fi corpora quotcunq; 
movéncur uniformiter in lincis re&iie, commune centrum gravitas 
tis duorum quorumvis, vel quicícit vel prozreditur uniformiter in 


linca re&a, propterea quod linca horum corporum centra in redis 

uiformicer progredientia junpens, dividitur ab hoc ccntro co 

muni in ratione dita. fimiliter & commune centrum herum duo- 

rum &  terdi cujufvis vel quicicit vel progreditur uniformiter in 
a, propterca quod ab co dividir 


t ditantia ccr.tri com» 


pocum deorum & centri corpoji tertii in dara vatioac; 


& commune centrum borum trium S quaii cojafvi: 


vel qui 
quod ab co dividitur di 
centr 


it vel. prozceditur uuifocmiter in linca rea, propt rea 
m comme t;ium & 

nc, & fic in inüuirum. gitur in 

fyemate corporum quz actionibbs in fc inviccm, alijsq: oani- 

bus in fcextrinfzcos in 

fingula uniformic 

graviratis vel q 


um quarti in dara rati 


ico vacant, adeoq: ivoveutur 


f » commune omnium centrum. 
tur uniform 


rin dirc&um. 


Porro in ylicmat- duorum corporum in f invicem agentium, 
cum diftanriz ccnt;orum utriuíqs a communi gravitatis centro (int 
Sdprécé ie 2, crunt motus relativi corporum corundem 
prpesc d. vclab codem recedendi, aquales 
puro c ida motuum zqualibus mutationi- 
[tA ias faciis, atq; adeo gb aciionibus horum 
pix. ncc promovctur nec retardatur nec máBitio- 
nem patitur in fiat (o quoad morem vel quietem, In fyfiemaz 
eantem corperus plosium quot bun duorum quorumvieia (emus 


tuoapentium commune 
ltenus mura 
non iatercedi. 
tanria autem 
poum 


avitatis criütrum ob a&ionem illam nuL. 
raja fous Ree rad, E aciio illa 
ravitatisccntrum oihil inde patitur 

aorum cer.tzorem dividitür;a communi eor- 
yn partcs fummis totalibus corporum;qtio- 
Tum 


L19] 
rum (unt centra, reciproce proportional ,adeoq; centris illis duo- 
Tun nt eeu mdycndi vel quiecendi [ervanbas comuna 
ban centrum fervatefiamfiarum luum; manilch m cft quod 


commune illud omnium centrum, binorum corporum. 
ner fe, nunquam mutat flatum fuum quoad motum & quiere 
Tn raliautem fyftemate actioncs omn m ir cl inter. 
bina fant copo-a, vel b a&hotibas inter bibdempelitzs S Pope 

ms wmorucjus vel 


terea 
Quictisnunquaminducunt, Quare tram illud 
ra non agunt in fc invicem, vcl quiefe » rela aliqua progre- 
dicar uniformiter, pergct idem,nonobhia 
busiater fc vel [emper quielcere, vel femper pro:vedi uniformiter 
in dircQrum nift viribus in (yftema excrinfecas impreffis deturbe- 
turdehocfam. Eftigirurfyftematis corpoum plurium Lex ea- 
dem quz corpor fora, quond pereveranriam in finu rom « 
We queue. Morus enim progrellivus (cu. co poris fol feit 
fycnaris corporum ex mora centri graviatis ftimuri fenper de 
bet. 


mmurioqium centr 


bicorpos 


»oscorporum adiioni- 


Corol. V. 


ferum ijdem fert motus. inte 


Corporim dto [pstio inch 
tiun illad. qiefest, | 
jf. matu circulari. 


leue waiforinitzr. in direétum 


Nam digi motuum tendentium ad eandem p. & 
fumme. cendetium ad contrarias, ea dcm funr fub iirio in ntroqs 


cali. (ex hypocbefi ) S cx his fümmis vel di 


grellus S impetus quibus corpora. f 


mutuo ferunt Ergo per 
Venen a quales erunt. congreffüvm «ffcétos in utroq; cafu, 8 
propterea mancbunt motus inter [e in urocalaqoals me bus 
P feinalro. ldem comprobarue cxperimentolucdemo, — * 


Motus omnes eodem modo: Ibentin Navi, five 


c E 2 quicíat, five 
moveatur uniformiter in dircGum, 3 


Dai Cool. VI. 


[29] 
Corol. VI. | 


1 movesrtir quomodocing inter. fe c 


Hi 


viribur scceleratri- 
allelaz nrgeantir s. pergentont- 
illis non. effem. inci- 


at modo moveri inter fe ac fi siiribs 


Namvircs illx a 


porum ) & fecundi 


us movendorum cor- 


pro quantit 
as parallelas agend 


o, corpora omnia 


2qualiter ( qi n) movcbunt per Legem 2. ) ade- 
oq; nunquam iones & motu inter fc 
Scholiups 
Hadlenus prin ia Mathematicis recepta & experien- 


Per lcgesduas primas & Corollaria duo 


vium effe in duplicata ra- 

ri in Paraboli, confpi- 
tenus motus illi per aeris refifientiam a- 
Ab iifdem Legibus & Corollatiis pendent 
ium Pendulorum, fuffragante 

Ex his isdem & Lege ter- 
auratus, Jobannes Wallifins. 


jus atat Geomctrarum 


ta multiplici conf 


xionum duorum cor- 


ec cum Seits- — | 
n D. Hd 7, deinD. remm; & D; 
li. -Sed & veritas comprobata eft a 


per experimentum Pendulorum, 
"f Libro integro exponcre. aio 
perimentiim cum Thicorijs ad 

là cft ratio tm m reirtenrix aeris, tum e« 
7 corporum.  Pendcapr corpaja. 

GD.. His centris & intere 
vallis 


] 
vallis deféribantar (emiireuli-E AF, G BH radijs CA D B bi- 
feli. "Trahaturcorpus ad: aicis E AF pontum quodvis R 
& ( fübdu&to corpore B.) demitratur inde, redeatqs poft unam 
olcillaionem ad pun&um-J; Eft R V retacdatio cx refitentia 
aeris. Hujus R V fiat $T pars 

quarta fita in. medio, S hac 


cxhibebit. retardationem- in 
deícenfir-ab S ad 4 quam 
proxime. Refti 

Bin locum fuum. | Cadarcor- 
pus 4 de punéto 5, & veloci- 


ur corpu: 


tas jus inloco. reflexionis 4f, 


i in vacuo cecdiffet de loco T. 
lamanus T4. Nam 
infimo effi ur. chorda arcus quem 
a. Poft rc- 
ad locum 


abl errore fenfibili anta erit 
Exponatür igitur hac velocitas per ch 
lin pum 
píit, Propofitio cft Gco: 


velocitate 


is noti 


cadendo defc 


flexionem perveniat corpus-4 ad locum 4, & corpus 


A, Tollatur corpus B & inveniatur locu quoficorpus 4 de- 
mittatur & poft unam ofcillationem redeat ad locum rs fit pars 
quarta pus r«» fita in medio, & per chordam arcust 4 expona- 
tue velocitas quam corpus 4 proxime poft reflexionem habuit: in. 
loco 4. Namt erit locusille verus & correusad quemcorpus 4 
fiiblata aeris reliftcn ndere debuifict. — Simili. methodo 
corrigendus erit locus f, ad quem corpus D aliendit, & invenicn- 
cus locu quem corpus illud diccndere debuit in vacuo 
Hoc pa&to experi omia periode ac fi in vacio conflituti 
cliemus. . Tandem ducendum «rit corpus 4 io chordam arcu: 
T 4. ( quz velositatcm ejus exhibet). ut habeatur morus «jus in 
loco: 4 proxime ante: réflexioncm, deinde. in. chordam arcu« t 4 
jüs in: loco... proxime. poft reflexioncm, 
Et (ic corpes B ducendum erit indbordum arcis BAR dais 


tür motus cjus. proxime poft, reflexionem. Et fimili methodo, 
ubi corpora duo f 
funt m 


] demittuntnr de locis diverfis, invcni-ndi 


j; tm ante, quam poft refl 


[2] 
demam conferendi funt motus inter fe & colligendi effe&us rc- 
flxions. Hoc modo in Pendoli pedum decem rem tentando, 
idqiincorporibui tam mzqualibcsquam aqualibos, & íacicrdo ut 

pora de intervallis amplif/ais, puta pedum. 8o, duod cim 
vel fexdccim concurrerent, reperi femper fine. crrorc trium di, i- 
torum in m-nfuris ubi corpora fibi mutuo diré occurrebant quod 
jn partes contrarias muratio motos erat corpori utriq; illata, atq; 
adeo quod actio & readlio femper crant zqualcs.. Utíicorpus 4. 
incidebat in corpus B cum novem partibusmotus, & amiflis feptem 
partibus pergebat poft reflexionem cura duabus, corpus B n 
bat cum partibus iftis feprem. — Si co: pora obviamibant, 4cum 
Suodcim partibus & Bcum fcx & redibat 4 cum dualis, redibat 
Bum octo, facta detratrione partium quatuordecim vtrinqu 
Demotuipiius 4 fübducantur partes dvodecim & reflabit nihil 
lübducnrur aliv partesduz & fict motus duarum partium in pla- 
fam contrariam. & fic de motu corpozis B partium fex fübdu- 
cendo partcs quatvordecim fiunt parccsodio in plac 
Quod ficorpora ibantad c 


im contrariam, 


" 
dam plagam, 4 velocius cum. £6 —- T3 
Partibus quarocdecim & B. | | ! 
tardiuscum parüibusquinq; & — X | * 


Poft refsxionem pergebat — | 
Cum quinq; partibus, px 

bat Bcum quatuordecim, fac- 
ta tranflirione partium no- 


vemde Ain B. Etficin reliquis. « A congreTü & collifione cor- 
orum nbnquam mutabatur qu 


titzs motus quar ex fumma moti- 
antium & diffirentia contrariorum colligebatur.Namq; 

ti wnis $ alterius in menfüris tribucrim. difficultaty 
cadi fingula ais accurate, ^ Diffc erar tum pendula (i 
mnl demitterefic, ur corpora ofc murnoimpingerent m loco itc 
fimo 4B, tum loca ', k norarc ad qux corpora. afzendcbanr poft 


concerfüm. ipfis pilis ins qualis pa cium denfitas, & tex- 
ilaris;er-orcsinduccban. 


ccrorem di 


L3 

Porro nequis objicit Regulam ad quam probondaminvenium 
e hoc experimentum pcziupponere corpora velablolute dura 
eic, vel faltem. perfecte clafüca, cujuímodi nulla reperiuntur in 
comporiionibos naruralibuss addo quod experimenta Jam deferips 
ta lüccedunt in corporibus mollibus aque ac in durs, nimirum a. 
conditionc durinei nentiquam pendentia. Nam [i conditio ill 
tanda eft, debebit folummodo 
reflexio minui in certa proportione pro quantitate vis Elaflica. 
In Thcocia H'rerni & Hogenij corpora abíolure dara. redeunt ab. 
invicem cum vclociratecongretlus. | Certinsid affirmabitur de pet 
fc&e Elafücis. — In imperiedte Elafticis velocitas reditu: minuenda 
cfi fimul cum và Elafticas proprerca quod vis illa; (niff ubi partes 
corporum ex congrefiu laduntur, vel extentioncmaliqualem qua- 
faciatq, corpora redire abinviccm cum velocitarerelativa qua fit s 
relacivam velocitarem concurfos in data racione. Id in pilisex lana. 
arcte conglom-rata & fortiter conftricAa fic renravi. Primpm demit- 
tendo Pcndula & men titarem. 
vis Elafüicar ; dcinde per hanc vim determinavi rcflexiones in aliis 
cafibus concurium, $ reipondebant experimenra.  Redibant 
fcmper pilzab invicem cum velocirare relari 


in corporibus non perícéie duris tc 


fi (ilb malleo patiuntur, ) certa ac determinata fit (quantum 


ando reflexionem, inveni qu 


aqua cífet ad veloci- 


atem relativa concurüs ut 5 ad g circiter. Eadem fere cum 
velocitate redibant pile ex chalybe: alie ex fübere cum paulo 
minore. In vitreis aurcm proportiocrat 15d 16circitcr. | Atq 


lioc piéto Lex tertia quo 
probata eft, qux cum experientia plane congruit. 

In attractionibus rem fic breviter ofterdo. — Corporibus duo- 
bus quibusvis 4, B fe mutuo trabenribu, concipe obftaculum. 
quodvis interponi, quocongreflüs corum impediaturt Si corpus 
alterutrum 4 magis trahitur verfus corpusaltcrum B qu millodal- 
terum Bán prius 4, obftaculum magis urgebitur preflione corpo- 
1is 4 quam preffione corporis B s proindeq; non mancbir in d 
libio. - Ptavalcbit p.clliofortior,facietq: fyficma corporum d: 


] ictus & reflexiones per Theoriam com- 


rum 


rum Scóbfisculimove 
atis liberis fcm 


m. Nam per Legeni primam 


furdum. & Lcei prima: contra 


ns perícverare in fiata fuo quicfcendi vel movendy 

vmiter ir dire&um,proindeq; corpora equaliter urpebunr qj 

lum, -& ideirco axquali hentur in invicem. - Tentayi 

joc in Magnete &íegro. Si lizc in vaculis propri fcfe contin- 

or(im pelira;' i fiagnante juxta fluitent, neutrüm 

matus in. (e mutuc tandem brio conftitua quicfcent; 

ecorpora inconcur( & reffexioneidem pollent, quoram vele: 
ates nt reciproceut viresinfire : fis in movendi Infrrm 

Mechanicis afentia idem pc 


& conatibus contrariis f 


mutuo 
inationem virium a.- 


dera 2quipollent ad 
illante Libr. 


füfünent;quorim velocita 
T 


fimatz, 


Ii 
fccundum deter 


t vires. Sic 
"chia Libre, qua of, 


à, fünt reciproce 


scq elocittes fürfim" S deorfum :- hoe eff pondera, refi 
slcendunt & deleendunt, zquipollent, qus funt reciproce ut pun- 


5 fin plini, 
Alüfve admotis 


impedita a(cendunt vel de(en- 
Tux funt ut afcenfí 


ndiculum ^ id a 


& defcen(üsquatenus 
ob determinati 


xhlca fcu Poly(jy 


«l dire&le vcl oblig 


ique 


T us perpendicularis ad velociratmr 
Br l Küncbir pondus. - In hiroloeiy cred 
b " urex r commi(fis conftragy uie. va 
cont; 1 » rocular lvendum & 


X impediendtuni 


m rotulirum in aus cimpiie 

A Cochlezad premcrdum case 
pusett adv ircumagentis, ut eirculrisgalos 
c a Cea Pte ubl a: manu urpery ad veo itatem 
Prog x E". 


Corpus prefiüm, ^y 


ires quibus eu- 


Tieni ii eft ad vim mallei in ctneum, nt 
vinarioncm vis a malleo in iplum 
imicedunt cono, fecundum 

Er par cft ratio Macli- 


neus urget partes 
progreílus cunei fecundum dct 
imprefíz, ad velocitatem qua p 
lincas facicbus cunci. perpendiculare 
nárum omniun 


Harum efficacia. & ufus in co folo con 
Unde folvitur in omni a| 


5 Datum pondus. data vi 
jam fuperandi. Nam 


locitatem augcamus vim, & contra: 


rum inftrumentorum gencre. Problc 
movendi, aliamve datam refiftentiam vi c 


(i Machinz ita formentur ur vclociratcs Agente Sc Refifienti finr 
n (ufinebit, & majori cum 


Certe fi tanta fit vclo- 


reciproce ut vires, Agens refiftenti 
velocitatum dilparitate candem vincct. 
citatum di(paritas ut vincatur eriam refiflentia omnis, quz tamr 
cx contiguorum & inter fe labcatium corporum attritione, quam 
cx continorum Sab invicem f:parandorum coharfionc & elcvan- 
dorum ponderibus oriri folcts fuperata omni ca refiftentis, vir 
rcdundans accclerationem motus fibi proportionalem, partim in 
partibus Machinzs, partim in corpore refiltente product. Cz- 
terum. Mechanicam tra&are. non eft hujus infütuti Hiíce vo- 
lui tantum oftendere quam late pateat, quamq; certa fit Lex 
tertia motus. Nam(i a timetur Agentis actio ex cjus vi & vclo- 
citate conjundim; & Refiftentis reaétio ex cjus partium fingul. 
rom velocitatibus & viribus refiftendi ab carum attritione, co- 
hafione, pondere & acccleratione oriundis; erunt adio & r 
adio, in omni inftrumentorum ufu, fibi inviccm femper aquales. 
Et quatenus adio propagatur per infrumentum S ulámo im- 
primitur in corpus omne re(iftens, ejus ultima determinatio dc- 
terminationi reactionis fempererit contraria. 
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De Methodo Rationum primsrum d ultimarumn, ciis ope fequar- 
tía demonffrantur 


LEMMA L 


(DE Jantitates, wt 
10 tempore conf 
qn 
Si ne 
pius ad aqualitatem a 
Contra hypothefin. 


D 
Lemma 1I. 


quavis Aa cE. rebíis. Aa, AE, 
feribantur. p 


eva AcE 
Ab, Bc, 


vitah i 
Tina m 
Kbl bL borum. ic 
parallelogrammersan latitudo inna, 
Qo mmerus ur in in finitum: dico 
ultime vatiomer, q ent ad fe 
invicem fignra inferipa AKbLeMdD, 
circunferipta : AalbmcndoE, c 
curcilinez AabcdE, fum r Sina 


«qualita 

Nam figurz infcipte & circumfcript» differenda eft fumma. 
parallelogrammorum. K 1. Ma Do, ho: elt ( aba- 
quales omnium bafes ) rc&angulum fub unius baíi K 1 & alctudi- 
num fumma 4, id eft à 
lum, eo quod latitudocjus A B. 
quovis dato. Ergo, perl 
fcripta & multo m 
xquales. 0. E. D. 


mal, figura infcripta && circum- 
a curvilinea intermedia fiunt. ultimo 


[38] 


um diminuta, minus fict quim datum quodvis re&an- 


in in 

gulum. 

^ Corol. 1. Hinc fumma ultima parallelogrammorum e 

um coincidit omni ex parte cum figura curvilinca. 
€orol. 2. Etmulto magis figura redilinca, quz chordis evancf- 

centum arcuum ab, De, cd, cc. comprchenditur, coinciditu 

timo cum figura curvilinca. 


icfcenti- 


Corol. 3. Ut & figura reáilinea quz tangentibus corundem 
arcuum circumícribitur. 

Corel. 4. Et propterca ba: figure: vltima: ( quoad perimctto: 
«CE, ) non funt rcéilince, fcd re&ilincarum limites curvilinci, 


Lemma IV. 


Si in duabus 


à AacE, PprT, inferibentr: ( 3t fopra ) 
die 


perallelerammornm feries, fita; idem ambornn mterns, d 
Hbi baitudiser i infiituom diminmmur, vatiover nlime parall 
hgrasmmorne in wra figura d paralleograntm in eltera, finqulo- 
vim ad fingula, fiat edem s dies qud figure due AacE, PprT, 
ian ad'irvicem in cadem illa ration 


m LL" 


Etenim ut funt parallelogramma fingula ad fin 
ponendo fit fumma omnium ad fummam omnii 


la; ifa (^ cem- 


n, &ita figura 
ad 


E" a 
aute niim gura priore ( pet Lemma 11 1. ) 
ad fummam poficrio- 


ad figuram; exit 
ad fümmam priorem, & pofteriore figura 
Tem in ratione aqualitatis 

Coral. Hinc fi. dux: cujuícunq; generis quantirates in eandem. 
gurtiom numerum utcunq; dividantur, & partes iles vbi nume- 
Por arum supctur & magnitudo diminujcur in infinitum, datam 
Dbtneantratonemadinvicem, prima ad primam, fecunda ad fc- 
Gundam caterzq; fuo ordine ad ceteras; crunt tota ad invicem 
n eidem ila data ra&one. Nam fiin Lemmatis hujus figuris 
fümantar parallclogramma inter eut partes, fumme partium fem- 
per erunt fomma: parillcoprammorum ; qj adeo, ubi partium 
E parllcloprammorum numeros augetur $c magnitudo diminui- 
ttr in infinitam, in ultima ratione parallelogrammi ad parallelo- 
grammum, id cft ( per hyporhea ) in ultima. ratione partis ad 
partem. 


Lemma. V. 


iiliwm fi 
portioralia, tam eur 
cala ralione 


prim later omuia, que fibi memo vefpondent, funt pro- 
linea quant rethlines, &-aree funt im dupli- 


Lemma VI. 


Sb reus quiliber ptione dams. 48 faltendatnr rds AD, Din 
qunélo aliqio 4, im medio. curve 
du&la A D dein puéia A, Bd - 
t P cocant y dico quad 
angulus B A D fub cborda Cj« tangente. 
ir inicr im infinitum Qe wl. x 
tior evaie[eet. 
Nam. producatur 4B ad P & 4D 
ad d, & punéiis 4, B cocuntibus, nul 
lag; adeo ipüus 4P parte 4B jocc 
te amplins intra curvam, manilitum cft quod hac 


[30] 
vcl coincidet cum tangente A 4, vel ducctur inter tangentem;& 


curvam. Scd cafus pofteriorcit contra naturam Curvatura; 
go prior obtinct. Q. E, D. 


Lemma. VII. 


Tangentis ad. 


angulus dA f, 


Lema ius, cvanefcet; 
lcoq; rece A 2, A d'8 arcus itermedius A L coinciden, prop- 


Ve tqeles eut. . Unde & hice femper propoztionzlskcetg 
» A D, & arcus intermedio A B rationem ultimam. habebunt 
is Q. E. D, 
. 1. Unde íi per B ducatur ta 
quamvis AF per A tranícuntem 
perpetuo f 


d arcum ev 


nti parallela BF re&am 


in F, hzc ultimo: 
iefccntem.A 1 
cbit zqualitatis, coq 
completo parallel 

D, rationcm 


zi 
nmo A F B- 


per habet zqua- 


- Eti per B& A ducant: 


? plores reüx BE, D D, A p. 
AG, Rcantcs tangentem A [D & ipfis parallclm 5 E, ratio ul 
tima abíciffarum omnium À ID, A1 BG, chordzq; & arcjis 
A B zd invic i 

Coral. 3. Et prop o z in omni d; 
ul.imi 


ratione pro f 


ulürpari poffunc, 


E311 p 
Nam produntur AB, AD, ARadb, d&r. Tpi RD 
agatur parallela r4, & arcui AB. fimilis ducat AL. 
Cocuntibus pun&tis A, B, angulus 
cvanefcet, &  proptcrcà 
r Ab, rÁb, r/ 
nomine fimilia & 
life femper fimilia & 
RAB, R AB, R AD fier 
invicem fimilia S qualia. Q. E. D. 
|. Et hinc triangula illa in omn 
l zumentatione pro fe 
»oliunt. 


arc 


» I 


zquali 


Lemma IX. 


A C pofitione dat. fe mo: fecent in avgulo 


dato Aj C ud retlom illagi im 
alio dato angulo ordinatim sp- — eL— " " 
plicn. BD, EC, j ji 

& propordonale 


pli A EC fimilis, 
naim. 


pondo A, & 


curvilinez A 54, 


aniguloc À. 
cim rcérilinci 


2] 
plicata ratione laterum 4d, 4e: Sed his arcis proportionales 
femper funtarce 4B D, ACE, S his lateribus acra 4D, AE, 
Ergo & arcz AB D, ACE (unt ultimo in duplicata ratione late, 
rum 4D, AE. Q.E.D. 


Lemma X. 


e corpus agente quacirqs e vegnlari derit, fum ipfa 
omatus initio t diplicata ratione tempori. 


atia, 


Exponantur tempora per lineas 4 D, A E, & velocitates geni« 
tz per ordinatas D B, EC, S fpata his velocitatibus deícripta 
erunt ut arcz A BD, A CE his ordinatis deícripia; hoc eft iplo. 


motus initio (^ per Lemma IX ) in duplicata. ratione temporum 
AD, AE. Q.E. D. 
Corel. 1. Et hinc facile colligitur, quod corporum fimiles fimi- 


lium figurarum partes tcmporibus proportionalibus defcribentium 
errores, qui viribus aqualibus in partibus iftis ad corpora (imiliteb 
applicatis generantur, & menfürantur a loci 
torpora temporibus idem proportionalibus abíayviribusifts per» 
venirent, füntut quadrata temporum in quibus gencrancur quam 
proxime. 

Corol. 3. Errorcs autem qui vitibus proportionalibus fimilitcr 
applicatis generantur, funt ut vires & quadrata temporum con- 
jun&im. 


Sultenfa ecenefcone angi omtatius. cft limo it vate: dupliata 
fabtenfee arcus eomermini. 


Car. 1. Sit arcus ille AB, tangens ejus AD, fübrenía anguli 
conra&us ad tangentem perpendicularis B D, fübtenfà arcus À B. 
Huic fübrenfe A B S angenti A D perpendiculareserigantur A; 
B G,concurrentes in C ; dcin accedanr puncta D, B, G,ad pundia 
4, D, gy fitq; 7 intericBio linearum BG, AG ulmo fala ubi 
pun&a D, B accedunt ufqad A. Manifefium efr quod diflan- 

tia 


t3 E 
iia G f minor efle poteft quam alfigata. quavis (Ef 2t 
ex intura cirenlorum per punta BO, Ag tranfeunstum 2 
AB quad. quale AGx BD) & 4Uquad: a- 
quale Ax bá, adtoq; ratio A Brad ad 
Ab quad. componitur ex rationibus AG a 
Ag & BDad bd. Sed quoniam 7 C all 
mi poteft minor longitudine quavis a 
ta, fieri poteft ut ratio AG ad 4 minus | / 
dilizrat a. ratione aqualiatis quam, pro T | 
diff-rentia quavis affignata, adcoq; utratio / 


A B quad. ad. Ab quad. minus diflerat a. ra- 
tione BD ad bd quam. pro. differentia 
quavis afignata, — Eft ergo, per Lemma b...) 
ratio ultima 4B quad. ad Ab uad. zqualis 6 
rationi ultimz B D ad bd. Q. E. D. 

Cas. 2. Inclinetur jam B.D ad 4D in angulo quovis dato, 
cadem fcmper eritratio ultima B.D ad 5d qua prius, adcoq; ca- 
dem ac AB quad. ad AP quad. Q. E. D. 

Cas. 3. Et quamvis angulus D non detur, tamen anguli Dd 
ad aqualiratem femper vergent & propius accedet ad invicem 
quam pro differentia quavis affiznata, adeoq; ultimo zqualesc- 
Tunt, per Lem.I. & propterea lincz BD, 5d in cadem rationc 
ad invicem ac prius. Q. E. D. 

Cool. 1. Unde cumtangentes 4D, 4d, arcus 4B, Ab &c- 
orm (inus BC, P fiant ultimo chordis AB, A aquales; erunt 
etiam illorum quadrata ultimo ut (übtenfe B D, 54. 

Cool. 3. "Eriangula retilinca A DB, A db funt ultimo in tri- 

licata ratione laterum A D, A d, inq; feíquiplicata laterum D B, 
db: Utpote in compofitaratione laterum A D & D B, Ad & di 
cxifientia. | Sic & triangula A BC, A bc funt ultimo in triplica- 
tà ratione laterum BC, c. 

Coral. 3. Et quoniam D B, d) fcrt vltimo perallele & in du- 
plizaca ratione ipaum 4D, 445 crunt arez ultima: curvilite 

F Ls 


[3«] 
AD B; Adb ( ei'atata Parabole) di tertiz partes triangu. 
lorum redilincorum 4 D B, 44b, & fegmenta 4B, 4b parts 
tertiz corundem trangulorum. ' Et inde ha arca & hacfegnieri. 
taerant i plicata ratione tum tángentiumzd D, 4d; tum chor- 
darum &arcuum AB, 45. 


Sebolium. 


Csterum in liis omtibusfupponimus angulum contactus nee 
infitice majorem efie Stiiufis contidtuum, quos circuli continent 
cum tange fiis, cc iifdem infinite minorem 5 hoc eft cur- 
Vaturam ad punctum 4, iic infinite parvam cflenec infinitc ma 
nam, (cu intervallum 4^7 mié effe magnitudinis. "Capi enim. 
poteft D But 4D3: quo ih cifü circulus nüllu: per pontum 4 
inter tangentem. 4D & curvam 4B duci poteft, proindeq; an- 
gulas contadus erit infinite gynor circlaribus, ^ Ee fimili argu- 
mento (i liat D B(üceelive ut4 D, 4 D5, 4D, A D7, &c. 
habebitur. (cries angulocum centadtus pergens in iülinitum, quo- 
rum quilibct pofterior cft. irfiire miror priore. ' Et (i fat DB 
fucceffive.ut A.D?, AE AD, A D',ADI ADS, &c. ha- 
bcbitur alia (eriosinfinira anzulo:um conta&us, qvorum primuseft 
cjuidem gencris cum ciccularious, fecundvsiolnite major, & qui- 
libet poi ved & intér duos quofvis 
ex his angulis porcít fries utrinq; in infinitum pergens angulortim 

term:diorum iuferi;; quorum quilibxt po(icriorcrit infinite ma- 
jor priore. Ut fi iter tétminos A D^ & A D 3 inferatur fc 
AD" ,AD'SALSADIAD'ADS ADUADy, ADU, 
&c.. Et rurfus inter binos quolvis angu'os hujus ferici inferi. po- 
teft xlorem intecmcdiorumab invicem infinitis in- 
tervallisdifierentium. — Neq; rovit natura limitem. 

Quz de cürvis lincis deq; füperficicbus comprehenfis demon- 
firáta (ant, facilc applicantur ad folidorum füperlicics curvas & 

con- 


o; inlirite major pr 
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contenti: Pramifi vero liec lemmata veeffigerem tadium dedu- 
| pecpletas'd'sonRrat dés hore veterum Geomctrarum, 
(ardum " Contra&tiores niim redduntur demonftra ioncs per. 
methodum indivifibiliüm. Sed quoniam durior eit indivifibilium 
Hypo:h-fiss & propterea. Methodus illa minus Geometrica cen- 
fetis, mulu denionftiatiofis rerom fequeiitiom ad ultimas quan- 
tarum cvaneli-ütiióm füyngs & rariones, primafqs nafeentium, 
id eft, ad limices lémmarm S ratiorem deducere, & propterea 
Titnitum illorum demonftrationcs qua pottii breuitate. 'ramittere. 
His enim idem pexfcatür quod per methodum indivilibilium, & 
D derhonfiraris jam ratius uteiur. ^ Proiide in fequenti- 
b 

d 


us, fiquando quantitates ranqoaiti ex particulis conflantes confi 
leravero, vel fi pro redlis ufarpavero lincolas curvas, nolim in 
divifibilia: fed evanefcentia divifiblia, mon fummas & ratione: 
partium deterniimataruim, fed fommarom & rationem limites 
per intelligi, viimq; talium demonftationtiri ad methodum pra- 
cellenrim Lemmatum femper evoca 
'Obj-£iio eft; quod quantitatum evanefcentjum nulla fit ultima 
jroportio; quippe quz, antequam evannerunt, non eft ultima, u- 
bi evanuerunt, mullaeft Sed. & eodem árgamento aque conten- 
4j poffet nullam effe corporis ad certum locum perpcntis veloci- 
tatem ultimam. Hanc enim, antequam corpusatringit locum, non. 
effe ultimari, ubi attigit, nullam efie. Er refpontio facilis eft. Per 
ocitatem ultimam intelligi cam, qua corpus movetur neq; ante- 
m attingit locum ultimum & motus ceffat, neq; poftea, fed 
Tünc cum attingit, id eft illam ipfam velocitatem quacum corpus 
attingit locum ultimum & quacum motus ceft. Et (militer per 
vlrimam rationem quantitatum cvancfccntium intelligendam effe 
rationem quantitatum nón antequim ev;ncfeont, non pofiea 
ftd quacum evanefcunt. Pariter & rado p om eft 
aro quacummafcuntur. Fr fumm» lima eft quacum 
t limesquem. 
nl redi. 
Fa Hsc 


?( vel sugeri & minti ) 
vclociras in fine morus atti n 
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Hac cft velocitas ultima. Et par cft ratio limitis quantitatum & 
proportionum omn'um incir ientium &ccflintium. Cumr; hicli- 
mes fit certus & deüuuius, Problema eft vcre Ceomctricum cun- 
dcm determinare. Geometric vero omniain aliis Ccomctricis 
dcterminandis ac demonfirandis legitime ufürpantur. 

Contendi ctiam poteft, quod fi dentur ultinz quantiratum c- 
yaneícentium rationes, dabuntur & ultima magrittdincs; & (ic 
juantitas omnis conflabit ex indivifibilibus, contra quam Euclides 
de incommenfarabilibus, in iro decimo Elementorum, dcmon- 
firavit,. Verum hzc Objediio falfe innititur hypothei.. Ulrima: 
rationcs ilz quibuícum quantiratescvancícunt, revera. non funt. 
ratione: quantitatum ulcimarum, fed limites ad quosquantitatum 
fine limie decreícentium rarioncs femper appropinquant, & quas 
propius affequi poflunt quam pro data. quavis differentia, nun 
quam vero tranleredi, ncq; prius attingerc quam quantitates di- 
minuuntur ininfnitum. Rcs clariusintelligetur in inünite magnis 
Si quantitates dux quarum data eft differentia augeantur in inf 
nitum, dabitur barum ultima ratio, nimirum ratio aqualitats 
nec tamen ido dabuntur quar tirates ulti feü maxim quarum 
ifa cfr ratio.  Iyicir in fequentibus, fiquando facili rerum ima- 
ginationi confulens, dixero quantitates quam miimas, vel. eva- 
nefcentes vcl ulti;m, cave intelligas quantitates magnitudine de- 
terminaras, fcd cogita femper diminuendas fine limite, 
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SECT. Il 
De Invention Virinm Certripetarnm. 


Pop. J. Theorema. L 


Areas quas empora in gyor ala vadis ad immbile cerrum airium 
dubi defen, in planis immabilbe coiere, ffe tem- 
paribus properiiandles, 

Dividatur tempus ia parts quales, & pria temporis parte. 
defcibat corpus vi infia ream 4B. ldem fecunda remporis 
"partefi il impediret, rcda pergeret ad e per Leg. L) decribens 
Tincam Be zquilem ipi 4B, adeo ut radis 4$, B3, cSad 
centrum adis, 
confc&e. forent 
aquales arez 4 
$B, BSc. Ve- 
rum ubi corpus 
venit ad B, agat 
viscentripetaim- 
pulíi. unico fed 
mugno, füciatq; 
copus a. rta 
Bc deficüere & 

ongere in reda 
BC. Ipfi BSpa- 
allcla agatur eC 
occurrens BC in 
C, & completa fecunda temporis parte, corpus( per Legum Co- « 
ol. 1) reperietur inC, incodem as velie ASB. Junge 
8C, & trangudem S BC, ob parallels SB, Ce, aquale erit trian- 
gulo 5 Be, atq; adeo Similiargumento fi 

vis 


E38] 
viscentripeta fücceffive agatin C, D, E, &c. faciens ut. «corpus. 
fingulis temporis particulis fingulas deícribut redas CD, DE 
EF, &c. jacebunt hz in codem plano, & triangulum $C D trian- 
guloSB C 5D Eipfi SC D & SE F ipfi S D E aquale erit, /E- 
qualibus igitur temporibus zquales arez in. plano immoto dcferi- 
buntur: & componendo, funr arcarum fummz quavis S 4 DS, 
SAFS inter(e, ut (ant tempora dcícripionum. Avgeatur jam 
Bumerus & minuatur latirudo. triangulorum in infinitum, & co- 
fum ultima perimeter 4 D F/ per Corollarium quartum Lemma- 
tis terti) eri linca curva; adcoq; vis centripeta qua corpus de tan- 
gente hüjus curvz perpetuo retralir, aget indefirienters arca 
Yeroquavis de(cripte 5 4 DS,  AFS temporibusdefcriptionum 
emper proportionales, erunt iidem tcmporibus in hoc ca pro- 
poctioniles. Q. E. D. 

Corol- 1. In mediis non refiftentibus, farce non funt tempo- 
ribus proportionales, vires non tenduntad concurfum radiorim, 

Corel. 2. In mediisomnibus, (i arcarum defcriptio acceleratur, 


Vires non tendunt ad concurfum radiorum, fcd inde declinant in 
conféquentia, 


Pro. Il. "Theor. If. 


Corpus ome quod, cum movetur in linea ali. qua cirza, C radio dutlo 
cd purébnas enl immobile, vel moture£ilinco wriformitr  Progredi- 
cnt, doferili areas circa partum illud temporibus roportiotialee, 
argetur aoi centripeta tendente ad idein puntfgq. 

Cer. 1. Nam corpcs omne quod moretur in linca curva, dd- 
forquerur de eui redlinco per vim aliquam in ip(am apegiter. 
C perLeg. n. ) Ft vis illa qua co pos decurfu redilinea deror- 
quetur & cogitur trianevha: quàm miam $45, 5RC, $C 
*Écc cicca pun&tum immobile 5, -rempo.ilx:saualibr: xqualia dc- 
fiios, agirinlozo f (cur mrall-lim ipfi c C.( per 
Prop. 42 Lib. 1l ft. fecadum Team 


B 


m linca 


s. H. 
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B$, & in loco C fecundum lincam ipfi d D. parallelam, hoc eft 
fecundum lineam CS, &c. Agit crgo femper fccondum lincas 
tendentes ad pon&num illudimmobi Q.D. D. — 
Cas. 3. Et, per Legum Corollariumquintum, perinde cft five. 
uiefcat. fuperficies in qua corpus deícribit figuram curvilincam, 
e moveatar eadem ura cum corpore,figura defcripta & punélo 
fuo S uniformiter in dire&um. 


Scbolium. 


Viger poteft corpus a vi centripeta. compofita ex. pluribus 
Viribus In hoc cafi fenfos Propofitionis eft, quod vis illaque ex 
"omnibus componitur, terdit ad pon&um S. Porro i vis aliqua. 

c (ecundum lineam fuperiicizi deíccipee perpendicularem, hac 
jet corpus defledtere a plano ui morus, cd quantitatem fperfi 
münuct, & propterea in compofi- 


Pop. III. Theor. III. 


Corpus onre ped, vadio ad cemrum corporis altcrius wtcug, muti 
diélo, d feribit areas cirea cemtrum illud temporibus propertiondler, 
agetur à compofita ex vi centrapeta tendente ad corpus. cberum 
QD ex oi omni acceleratrice, qua corpus alterum trgetur. 

Nam(per Legum Cocol. 6.) fi vi nova, qux zqualis & contraria 

fit illi qua cocpusalr: rum urgetur, urgcatur corpus utrumq; fe- 

cundum lineas parallelis, perget corpus primum defcribere circa 
corpus altervm arcas caídem ac prius: vis autem qua cor- 
pus alterum urgebatur, jam deftruetur per vim fibi zqualem & 

Contraram, & propterea ( p«r Leg. 1. ) corpus illud altcrum 

vel quicet vcl movobitur uniformiter ín dirc&tum, & corpus 

primum, urgenre dii jum, peret arcas temporibus T 

portionales circa corpus alterum deferibere. — Tenditigitur ( per. 

. 3. )diff-rentia virum ad corpus illud alterum ut d 
trum. Q. É. D. Ce- 


[49] 

Cor. Hinc i corpusunum radio ad alterum dudo defzribir 
areas temporibus proportionales, atq; de vi tora ( five fimplici, 
five ex viribus pluribus,juxta.Legum Corollarium fccondum com 
pofita, ) qua corpus prius urgetur, fübducatur. ( per idem Le- 
gum Corollarium ) vis tota accleratrix qua corpus alterumurge- 
für ; vis omnis reliqua qua corpus prius urgctur tendet ad corpus 
alterum ur centrum. 

Corel. 2. Et (i arez ille funt tcmporibus quamproxime pro- 
portionales vis reliqua. tendet ad corpus alterum quamproxime, 

Corel. 3. Et vice vera, fi vis reliqua tendit. quamproximead 
corpus alterum, erunt arez illz temporibus quamproxime pro- 
portionales 

Cors. 4. Si corpus radio ad alterum corpus. dudo defcribit 
arcas qua, cum temporibus collate, funt valde inaqualcs, & cor- 
pus illud alterum vel quiefcit vel movetur uniformiter in dired- 
um; adio viscentripetz ad corpus illud alterum tendentis, vl 
nulla eft, vel mifcetur & componitur cum. a&lionibus admodum 
potentibusaliarum virium: Vili tota ex omnibus, fi plurcs funt 
Vires, compofita, ad aliud ( five immobile ive mobile ) 
dirigitur, circum quod zquabilis eft arcarum defcriptio. Idem ob- 
tinct. ubi corpus alterum "motu quocunq; movetur, fi modo vis 
centripeta (imatur, qua reflat poft fubdu&lionem vis totius agen- 
tis in corpus illud alterum. 


centrum. 


Scbolium. 


Quoniam zquabilis arearum defcriptio Index eft centri quod 
vis illa refpicit qua corpus maxime afficitur, Corpus autem vi ad. 
hoc centrum tendente rctinctur in orbira fua, & morus omnis 
Circularis rede dicitur circa centrum illud fieri, cujusvi Corpus re- 
trabitur de mota redilineo & retizcturin Orbira : quidnrufür- 
pzn-«sin fequentibus » quabilem orcarum defcriptionem nt Indi- 
€em centri circum quod mot: siccularis in fpatiis. liberis 
peragitur? 
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Prop. IV. Theor. IV- 


Corporum que diverfi cireuos equalili mam. deferibun vira to 
ripetas ad centra eorundem. cireulorum tendre, D elfe inter 

o arcuum fimul deferiptorum quadrata applicata ad circuleruma- 

dios. . 

Corpora B, b in circumferentiis circulorum B D, bd gyran- 
tia, fimul de(cribanrarcus BD, bd. Quoniam (ola vi infitade- 
(eriberent tangentes BC, bc is arcubus quales, manifeftum 
cft quod virescentripetz funt quae 
perpetuo retrahunt corpora de - PIE 
tangentibus ad circumferentias 
circulorum, atq; adeo hx funt / 
ad invicem in ratione prima 
tiorum nafcentiumC D, c: ten- 
dont vero ad centra circulo- s 
Tum per Theor. ll, propterea 
quod arer radiis deferiptz. po- 
muntur temporibus proportion- — Nw. 
le. Fiat io als ligure D Nn 
CB ümilis, & per Lemma V, MP 
lincola C D eritad lincolam kt ut 
arcus B D ad arcum t nec non, per Lemma x1, lineola nafcens 
tk, ad lincolam naícentem de ut bt qud. ad bd quad. & cx a- 
quo. lineola naícens DC ad lineolam nafcentem dc. ut BD xbt 
BDxbt ,abd quad. 


ad b4 quid. feu quod perinde cft, uc BP! ad Sr H4 ae 
diis Cib agde abis. BD ) BD 0b ag 4 
peg 4 S1 Sh) "$8 Si 


Q.E.D. 
Carol. x. Hinc vires centripetz funt ut velocitatunfr quadrata 
applicata ad radios circulorum. d 
Curdl. 2. Et reciproce ut; quadrata temporum periodicornmap- 
pli- 


sreilien ipn velocitatesautem ifi radiorum dimidiata ration 
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plicata ad radios ita funt he virsinteríe, Id eft ( ut cum Ge- 
Onstris loquar ) hz vires funt in ratione compofita ex duplicata 
ratione vclociatum direde & rationc. fimplici radiorum invere 
nccnon in rationc compofita cx ratione fimplici radiorum dircde 
S ratione duplicata temporum periodicorum invcríc. 

Corel. 3. Unde (i tempora periodica zquantur, erunt tum vi- 
rcs centripct tum velocitates ut radii, & vice verfa. 1 

Corol. 4. Si quadrata temporum periodicorum funt ut radii, 
Vis centripere funt azquales, Sc vclocitatcs in dimidiata ratione 
radiorum Et vice verla. 

Corel. 5. Si quadrata temporum periodicorum funt ut qua- 
drata radiorum, vires centripeta: funt. reciproce ut radii, & vc- 
locitates aquales: Et vice verfa, 2 

Corel. 6. Si quadrata temporum periodicorum funt ut cubi ra 
iorum, vires centripetz funt reciproce ut quadrata radiorum ; 
Et vice vería. 

Corel. 7. Eadem omnia de temporibus, velocitatibus & viribus, 
quibus corpora fimiles figurarum quarumcunq; fimilium, centraqi 
ftmiliter polita habentium, partes. defcribunt, confequuntur cx 
Demonftratione pracedentium ad hofce cafus applicata. 


Seholinm 


Cafus Corollarii fexti obtinct in corporibus caleftibu: Cut fe- 
am colligerunt etiam noftrates Wrenzwr, Hodloxs 5« Hallen 5 
S propterea quz fpeiant ad vim centriperam deerefcentem in 
duplicata gatione diftantiarum a centris decrevi. fufius in. fequenti 
bus exponer 

Porro pracedentis dcmonfiration 
Proportio vis centripcta ad vim qu 
gravitas. Nam cum vistilla 


is beneficio colligirur etiam 
mlibet notam, qualis eft ca 
Y quo tcmpore corpus percurrit 
arcum BA, impellat ipfum per fpatium C D, quod ipío. motus 
initio zquale eft quadrato arcus illits B D ad circuli. diametrum. 
applicato; & corpus omne vi cadem jn. candem fempcr plagam. 

Con- 
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contimíata, décébat fpria in duplicara ratione (egnporum: vis 
il, quo tempore corpus revolvens arcum queawi datum dc- 
fcribit, efficiet ut corpus idem reda progrediens delcribat. fpati- 
wm quadtaro arcus ilius ad circuli diametnum applicato aquale; 
adeoq; eft ad vim gravitatis ut fpatium illud ad ipatium quod 
grave cadendo eodem tempore defcribit Et hujufmodi Propoli- 
Enibus Hareniar, in eximio fuo Tra&atu de Horologiotcillatos 
rio, vim gravitatiscum revolventium viribus ccntrifugis contulit, 

Demonftrari etiam poffunt precedentia in hunc modum. . In 
cirdilo quovisdefcribi intelligatur Polygonum larcrom quorcung 
Et ficorpus in Polygoni lateribus data cum velocitate movendo, 
ad cjus ahgulos fingulos circulo relledaturs vis qua fingulis re 
flexionibus jmpingit in circulum erit wt ejus velocitas, adeaqi 
fumma viritim in dato tcmpore erit ut velocitas illa & numerus re» 
flexionum conjunétim, hoc eft ( fi Polygonüm detur fpecie ) ut 
Iongitudo dato illo tempore deltripra & longitudo eadem appli- 
cari ad Radium circuli, id eft ut quadratum longitudinis illius ap- 
plicatum ad Radium s adeoq; fiPolygonum lateribus infinite dimi 
Putis coincidat cum circulo, ut quadratum arcus dato tempore 
defcripiapplicatumad radium. Hac eft vis qua corpus urget 
Kircolum, & huic equalis eft vis contraria qua circulus continuo 
repellit corpus centrum vers 


Prop. V. Prob. I 


Data quibufemng, in lei eclocitat, qua corpus figuram datameiri- 
"cs ad. commtine. aliquod centrum tendentibus deferibit, centrum 
illud invenire. 

Figuram defcriptam tangant se&z res PT, TQ Y, FR. in 
pundiis totidem P, Q  R, concurrentes in T& J^ Ad tangen- 
tes erigantur perpendicula P4, Q B, RC, velocitatibus corpo- 
risin ponds illis P, Q , Ka quibus eriguntur reciproce pro- 

vortiobalia ; id eft ita ut fitP 4 ad Q B ut velocitas in Q ad ve- 
locitatem inP, &Q Bad s wt velocitas in K ad veociratem 


a in 


LD4]1 
in Q., Per perpendiculorum terminos 4, B, Cad angulos ted- 
E dice 4D, DBE, EC concurrcntia in D&E: Et ad 
TD, VE concurrent incentroquzfito $. 
Nam cumcorpus in P & Q 
radiis ad centrum dudiis arcas 
defcribat temporibus propor- 
tionalesffintq; arez ille (i 
mul deícriptz ut velocitates 
in P& Q. du& refpcdlive in E 
perpendicula a centro intan- V ; 
gentes PT, QT demi: E- 
runt perpendicula illa ut vc- - 
locitates reciproce, adcoq; ut 
perpendicula. 4P, BQ di- 
(t ut perpendicula 


undo Din tangentes demifh. — | 
Unde facilc colligitur quod: pun£ia $, -D, T funt in una rcd, 


Er limili argumento punda $, E, J' unt ctiam in una retia; & 


Propterca centrum 5 in concuría re&tarum T D, FE, verfatur,. ge. 
E. D. * 


Pro. VE. Theor 


SÍ corpur P. v cirea centrum. 
curvam! AP Q.V Langat vero retia 
quovis P, ad targevtent ab alio quovis cu To Q agatur 
DR difiatie SP paralila, acdemitatur Q T perperdical is ad 
difmtiam SP: Dico qued vis. contripta f récproce. it fo- 


lids Send x QTuad. o Jolidi illins ea fepe fe 


2R 
LK 
DRE 


Matir quéstitar que ult n t 
m | 
vc MN 


Hbi coemmt pantla P e. Q. 
da- 


"enm quapeis 
nin pilo 


Namq; in figura indefinite 
parva OR P T incola nalcens 
QR, dato tem wt vis 
entripcta ( per. Leg. IL. ) 


E351 
data vi, it quadratum temporis ( per Lem-X- ) atq adco, neu- 
tro dato,ut vis centripeta & quadratus temporisconjun&im,ade- 
centripeta ut lineola QR. dircdle & quadratum temporis 

Eft autem tempus ut area S PO. cjusve dupla SP x OT, 
(t ut SP & QT conjan&im, ade centripcta ut QR di- 
id ef uS Pad x OT qud 

QK 


inverfe. Q. E. D. 

Ule Hinc li detur figura quavis, & in ca pun&tum ad quod 
vis centripeta dirigitur inveniri poteft lex vis centripctz: quee 
Corpus in figurz illius perimetro gyrari faciet, Nimirum compu- 
xOT 
[d3 
portüónale, Ejus rei dabimus exempla in prob 
bu. 


z s 
tandum cft folidum —— 


huic vi reciproce pro- 


ematis fequenti- 


Prop. VIf. Prob. Il. 


equiritir lex tit centripee 
im aliquod in circumferentia dati. 


Gyrehur corps incireunferemis circuli, 
ndemtis ad pur 

io circuli circumferentia S Q.P 4, centrüm vis centripctz 
Scorpusin circumferentia latum 
P, locus proximus in quem mo- 
vébitr Q.. Ad dimetrum $4. 
& refiam S P demitte perpendi- 
cula. PK, Q f, & per Q ipfi SP. 
porallelam ape L R occurrentem 
Feo in L.& tangenri PR in Si —————— —5—AÀ 
TO , PKin Z. 

wlorum Z QR, ZTP, SPA crit RP 
d SP qud. 


lia 
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& pundlis P & Q cocuntibus, (cribitur SP pro R I; 


1. Ergo ( per Corol. Theor, V.) 


viscentipera reciproce uS P^, id ft ( ob datum $4 quad ) 


ut quadrato-cubus diftantiz SP. — Quod erat inveniendum. 


Prop. VIII. Prob. II. 


epus im circulo P Q 4: ad bunc. efflum requiritur lex 

: ad punthum adeo longinquam, st linée on 
allelis baberi: poffint. 

atur femidiamcter C 4 parallclas iftar per« 

pendiculariter ecans in M & N, & jungantur CP. Ob fimilia 

tranguh CPM, & TPZ, vel 

C per Lem. VIlL) TP Q.c C Pz. 

ad P Mq. ut PQ. j. vcl( per Lem. 

VII. )PR 4 ad QT 4. &ex natu- 2 


merPS, 


A circuli 


c eft PR. quadra- yeiNe 
P, Qifit KN-- QN aqualis 2PM. J | 
Ergóeft CP qud. adPM qud. — sl sl 
wt QRxa PMad QT quad ade- 

DT pud. a PMeib. e, QT quad. xSP quad. 
eq; CE aquile em A ETIHLXE qal qud. quale 
2 P Mei. x SP qu 


E ul ft ergo ( per Corol. Tlicor. V. ) vis ten- 
2P Meu. 


tripeta reciproce ut 2 


s 


hoc eft ( negléda rati- 


dix P quad. 3 
or determinata PU pLua) iroceut PM adl Q. E. . 
Sdu- 


( 


D 
Sdbolin. 


Ec inii argumento corpus movebitur in Ellip vl etim in 
Hyperbola vcl Parabol, vi centripeta. qu fit rediproce ut ce 
bi ordinatim applicatz ad centrum virium maxime longinquum 
tendentis 


Prop. IX. Prob. IV. 


Gyreme corpus in fpiraliP QS came radias omner S, 8Q ó. 
in angnlo datos. Requirimr lex 
vis comripeta tendentis ad cen 
trum. fpiralis. 

Detürangulus indefinite par- 
vus PSQ., & ob datos omnes 
angulos dabitur fpecie f 
SPQRT. Ergo datur ratio 


"rg T quad. * 
Rp efiqs y 140. v QT, hoc eft ut SP. »Matctur jam ut- 


cunq; angulus PS Q', & reda OR. angulum conta&us QP R. 
fübrendens mutabitur (. per. Lemma ) in duplicata ratione. 


ipfis PR v QT. - Eígo mancbit C T 2/47 cadem. qua: pris, 


ricas 

hoceft ur SP. Qbare £T DE 1 eftut SP eub. id ef ( per Co" 

rol. "Fheor."V. ) vis centripcta ut cubus diftantix S P. Q.E.5.- 
Lemma XII. 


avallelogramma omnia circa datam Ellipfom deferipta effe inter 

T eoripta effe iater fe e- 

quali. Jdem intellige de Parallebgraaris im Topolela du 
diametror ejus deferiptis. : 
Confiar utrumq; ex Cc 


Prop. 


I4] 
Prop. X. Prob. V. 


Gyretur corpus in Ellipfi:. vequiritur lex eris centripete tendentis ad 

centrum Ellipfeos. 

Sunto C 4, CB 
femiaxes Ellipíeo: YN 
GP, DK dia 
tri conjugate; P F, e | MP 
Qf perpendicula | E 
ad diametro; Qe — / Lk 
ordinatin applica- 1 

ad diametrum a 
GP;&fcompka- | 3 Xr Abo ud 
tur parallelogram- 
mum Q « R P,cri j 
(ex Conicis)P eG NA | k 
ad Qv quad. ut 
PC quad. dcD — 
qud. & (' ob imi 
lia triangula Qs, PCF ) Qs pad. citad Qt quad.ut. PC. quad, 
adP | & conjundtis rationibus; P e; G ad Qt quad. ux p C quad. 


ad CD quad & P C quid. ad P F quad. id eft & Gad getan, 


pL—— utPC 
quid. aD xD Pg Scibe QR pto Psy & (^ per 


Xi.) BCx € Apto CD xP F, n 
tibus ) 3PC pro & G, & d 
mutuo, fie T PCs 


Lemma. 


non ( pundtis P & Q cocun- 
is extremis & medij in fe 


4 
PC. E( ero ( per 


Tcciproce ut. 


( ob datum 2 BC. vt diftantia 


PC. Q.E. I 
Cool. 1. Unde vicilfim fi visfic ut d; 


ntia, movebitur corpus 


in Ellip(t centrum habente in centro virium, aut forte in ciclo, 

in quem Ellipfis migrare poteft - 
Corol. 2. Et x lia erunt revolutionum in Figuris uni 

irca centrum idem fa&arum periodica tempora. Nam tempora 
a in Ellipfibus fimilibus aqualia funt per Corol 3 & 7 Prop. 

IV: In Ellipfibus autem communem babentibus axcm majorem, 


fant ad invicem ut Ellipfeon arcz trotz. dirc&e & arcarum arti 
cula fimul. defcripta inverfe; id eft ut axcs minores. dircte & 
corporum velocitates in verticibus principalibus inverlo, hoc cft 
ut axes illi directe & ordinatim applicata: ad axes alteros inve, 
& propterea ob aqualitarem rationum dire&tarum. & invería 
rum ) in ratione aqualitatis. 


Scholinm. 


Si Ellipfis, centro in infinirum abeunte, vertatur in Parabo- 
lam, corpus movebitur in hac Parabola, Scis ad centrum infi 
te diftans jam tendens, cvadet zquibilis Hoc eft Theorema. 
Glili.. Et fi Conifcétio Parabolica, inclinatione pla 
fe&um murata, vertatur in Hypcrbo 
hujus perimetro, vi centripeta in centrifügam ver 


ad conum 


m, movebitur corpus in 


H SECT 


De motu Corportm in Coricis Se&hionibus exenticis 


XI. Prob. VI. 


in x, & compleatur parallelogrammum Q x P R. 
qualem cile f 
axi majori AC, co 
quod ada ab altero. 
Éllipfcos umbilico ^ 
Hlinca H Ipfi EC 4 

parallela, (. ob a- 
quales C$, CH ) 
aquentur ES E- 
deo ut EP feriifu 
mi fitiparumP$, 
id eft ( 


Patet E 


D) 


rumPS, PÍI, que 

im axem totum 24€ adrquant. Ad SP demittatur 
perpendicularis QT, & Elkpitos latere redo principali ( feu 
2 4. ) diligi, crit Lx Q Kad LxP ut QRad Po; 


id cfiucPE( fcu 4C ) adPC: & LxPoad Go/P ut Lad Ges 


& 
L 


conjur 


—c-——- 


[5] 
&GoP ad Qs quadutC P qadad C D quad &( per Len. VIIL) 
Qu quidad Qx quad puntiis O & P cocuntibus, eft ratio aqu 
litas, & Q x quid. feu Qv qud. eft ad Q T quid. ut EP q 
ad P F quad, id eft ut C 4 quad. ad P Fquad fiv (perl 
ut CD quid. ad CB qual. | Et conjondtis bis o 
bus, LxQR fitad O I qud. ut AC ad PC--L ad Go--CPq 
ad C Dq--CD q.ad C Bq.id cft ut ACx L ( feu 2C Bg. )«C- 
P4. ad PCxGoxCB4. five ut 2 PCad G d p 


&P co , aquantur 2 PC &G 'o & liis proportio- 
nalia L(B. R & Q ['qu2d. aquantur. I hac qualia in. 
SP tg ie LxSPq equi 03071 i Con 

QR Kit LxSPqaqui pi m o ( per Corolas 


TTlicar, V. Jii centripeta reciproce eft ut L xS P 4.id eft recipro- 
ce in rationc duplicata diftantiz S P. Q. E. I. 

Fadem brevitate qua tradu: imus Problema quintum ad Parabo- 
lam, & Hyperbolam, liceret idem hic fa 
tem Problematis & ufum cjus in fequen 
cateros demonftratione confirmarc. 


Áira- 


: verum ob dig 
, non pigebit caf 


Prop. XII. Prob. VII. 


Moveatnr corpus in Hyperbulz: requiritur lex eis. contripc te 
tis ad unbalicum ficure. 

Sunto & 4, CB femi 
conjugate; PF, Q/ perg 
tim applicata ad diamet; SP fecanstui 
trum D K in E, tumordinatim applicatam Q in x, & com 
atur parallelogrammus Px. Patet EP aqualem cffe 


xes Hypetbole; PG, KD. diam 


icula ad diametro, & ( 


b altero. Hyperbola: 


E 
H linca H ipfi E la;ob aquales CS, CH, aq 


E I; ado ut flzrentia fit ip P1, id cft (ob 
IPR, HPZ ) ipsum 


paralldas HI, PR & angulos aquales 
PLP AS rum diffra 


ACadaqua, AÉSP 


demitacur perpendicularis Q 
pritcipili (eu PCT ) digo, Q Rad LxPeut QR 


ad Po, id cft, ut PE (feu 4C )adPC; Et LxPvadG 
ut Lad Gc; &GoP ad Qv4. ut CPq 


Et Hypebole ted | 
iL 


vP 


ad C Dq; &( per Lem. VIII. )Q e. I | 
2 xq, pun&lis Q & P cocuntibu: 
fit ratio aqualitatis & Q x4. fcu 
QsachalQTqacEP4adb 1, m i 
id elt ut C 4.ad P Fs, (jvc (per Ej 
Lem. XII. ) ut CD4.ad | 
: & conjundlis his om- I 
» " | 
r 
Ps 


punéis 


cocuni ^ 


lis proportionalia Lx Q R & QjT q. aquantur. 


SPj« OT; 
fict LxSP q. «quale SP1OTq 
Z qi OR 
^orol. Thcor. V. ) vis centripcta reciproce eit ut 
ft in ratione duplicata difiantia S P. Q. P3]; 


Eo- 


: [55] 
Eodem modo: demonftratur quod corp 
centrifugam verf, nioicbitur in Hyperbo! 


, hac vi centripeta in 
la conjugata- 


Lemma Xlll. 


Latus veh Parabole ad verticem quenreis pertinens, ef quadrn- 
plu difkaie vertici llums ab umbilico figure. Patetex Conicis 


Lemma XIV. 


Perpediculuu quod ab. snlilio Parabele ad tangentem. cjus demit 
tir, medium cfl propertianale inter diflamtios: nnbilici a piro 
contains. cb» a seriice principali fime. 

Sit cnim 4 P Q Parabola, S umbilicus cjus, 4-vertex princi- 

pilis P puná- 

um conrad- D 

us, PO ordi 


natim applica. » i 
taad diam: S 

trum. princi- 

pim, PM 

tangens dia- 

metro princi em —8Ó 


pali. occu 
Fens in M,& S N linea perpendicularis ab 
Jungarur AN, & ob zqualcs MS & ST 
40; parallele erunt rcx AN & OP, & inde tran 
&angulum erit ad AS fimile triangul 
PS cft ad SN vtSNadS 4. Q.E. D. 

Col r. PSgeftad SNqut P'Sad S 4. 

ol. 2. Etob datam 8 4, cfi$N 4.ut PS. 
Corol. 3. Et concuríus t 
jua: ab umbilico in ip 


AN, quz Parabolam t 


vibilico in tangentem. 
ÍN& NP, MA& 
um $4N 


SMN, SPN, 


[ cum rea SN 
inádiin re&am 
Prop 


[354] 


Prop. XIII. Prob. VIII. 


at conftru&io Lemmaris/itq; P corpi 
bolz, &a loco Q in quem corpus proxime movctur, 
Parallelam Q KR. & perpendicularem QT, necnon Q 9 ta 
rallelam & occurentcm cum diametro TP C 
SPitx. Jamob (imilia tciangula Pxe, MSP & xqualia unius 
latera $M, SP, zqualia funt alterius latera Px feu QR &Po. 
Scd, ex Conicis, quadrarum ordinate Qv aquale cft redir 
füb latere recto & fegmentodiametri P c, id cft ( per Lem.XIIL) 

Pv (cu4 PSx Q R; & pundis P& Q cocun- 
tibus, ratio Qvad Q x (. per Lem. 8. ) fit aqualitat 
Qx4. co in 


cu, aquale y 


tem ( ob 2- 

quales angu- 

lo QxT, M 

PSPMO) .z« — 

Qx;.ad QT. E CÁ 


ut P5 4. ad $Np. lioc eft ( per Corol. L Lem. IV. Jut P$ ad 
45, ideft ut 4PSXQR ad 4 4Sx QR, & inde ( pcr. 
9. Lib. V Elem. ) OT 4. & 4 4S xQ R aquantur. 
rg E Tv 
hac squdli in r4 & fcc? AIR aqule SP4.x4 45: 
& Ies a (per C mri V. ) vis centripeta eft recipro- 
ce uc $P4.x 4 48, id eft, ob datam, 4$, rccipioce in dipl. 
cata ratione. antix SP. Q. E.]. k Mor, RC 


rop. 


Ducantur 


Corol. 


Cool. 1. Ex tribus novitiimis Propofirionibus conícquens cft, 

quod fi corpus quodvis P,. [cundum lineam quamvis rcdam PR 
Jelocól. , Seer cim ^ 

quacunq; cura velocitate excar dclocoP, & vi centripeta qua: fit 

reciproce proportionalis quadrato diftantia a centro, fimul apitc- 

* tur; movebitur hoc corpus in aliqua [zciionum Conicarum uribi- 
licum habente in centro virium; & contra. j ; 
Cool. ILEc fi velocitasqnacumcorpus exit de loco fuo P, ca fit, 

qua lincola P R in minima aliqua temporis particula defcribi po- 


flit, & vis centripeta potis fit codem tempere corpus idcm: move 


1e per fparium QR : movebitur hoccorpus in. Conica aliqua f 


comes; 
ione cujus latus rc&tum cft quantitas ill, 9 


DT: 
incole P R, Q R in inf 


jux. ulmo fit ubi 


itum dimimentur. Circulem in his 
Corollxriis fero ad Ellip(n, & cafum exci 
defcendit àd centrum. 


io ubi corpus. re&a 


Prop. XIV. Theor. VI. 


i corpora plura rezoleuntur circa contri comsime, Gy cis centri- 
pela. deerefeut im duplicata ratione. difbantiarum a centros, dico 
quod Orbium Latera re&ia funt in dupli votione arearupr quar 
corpora, vadiis ad eertrum duis, eod ve dfcrilunt, 
Nam per. Corol. Hl. Prob. VIII. Latus rcGum E. aequale cí 


quanti 2T 
quani e d 
linca minima Q R, dato tempore, eft ut vis centsipeta generans 
Joc eft ( per Hypothefin ) reciproce utS P4. 


* qux uléimo fit ubi cocunt punta P & Q.- 


Ergo r1 
ut QT j. xSP q. loc eft, latus rc&tum Lin duplicata rationc 
rez Q TxSP. Q. E. D. 

Corol. Hinc Ellipízosarca tota, eiqs proportiorale re&ar 
lum fubaxibus,-ftin ratione compofita ex dimidia 
ris re&ti & integra rationc tcmporis p 


u- 
ata ratione late- 


riodici 


Prop. 


6 pop 


a feles otl — Coro. 


Prop. XV. Thror. VII. 


iden pitis, dieo qued tempora periodica im Ellipfibus fum im vati 
quipliczia tranfeerjoram axiam. 

Namq; axis minor eft medius proportionalis inter axem ma- — | 
jorcm ( quem. tranfveríum appello ) & latus re&tum, atq;adco 
rc&angulum füb axibus eftin ratione compofita ex dimidiata rati- 
one lateris redii Sc (elquiplicata ratione axis tranfverfi. Sed hoc 
re&langulum, pe rium Theorematis Sexti, eft in ratione 
lateris redii & intcgra ratione pe- 
Tiodigi temporis.  Dematur utrobiq; dimidiata ratio lateris rcà 
& mancbit (eliuiplicata ratio axis tranfverfi aqualis rationi 
odi ris. Q.. 

ont igitur tempora periodica im Ellipfibes eadem 
ac in circulis, quorum diametri aquantur majoribus axibus 
lipfcon. 


peri- 


Prop. XVI. Theor. VIL. 


isdem pris, caelis ud corpora lineis reis, que ibidem tangam 

erba, deniffgs ab nnblico commwui ad las targeter perpen- 
ieuribus s dien qued velocitates cerprum fun in ratione eoipe- 
fita ex ratione perpendiculorum imvcrje 


orum dire&ie, — VidcFi 


Q dimidiata ratione late 
Prop. X. &. XI. 

Ab umbilico: $ ad tangentem P R. demitte perpendiculum ST- 
& velocitas corporis P erit reciproce in diu 


rium re£. 


idi: 


2 ratione quanti- 


ST4. locit s 
metr Nam velocitas illa eft ur. arcos quamminimus PQ.- 


ara 


in data temporis particula defcriptus, hoc eft ( per Lem, VÀ 
pori k 5 hoc er Lem. VII. 
ut tangens PR, ideft (ob propoxicnales P.R d QT &9P. " 


* SPxQTg Sr. 
y five ut SY reciproce & SPxQT dircác ;cfiq; 


SPx 


[571 
SPx QT ut arca dato tempore delcripea, ideft, per Thor. VL. 
in dimidiata ratione lateris redi Q. E. D. 

Corol. 1. Latera rea fant in ratione compofita ex duplicata 
rationc perpendiculorum S duplicata ratione velocirarum. 

Corol. Velocitates corporum in maximis & minimis abum- 
bilico communi diftanriis, furit in ratione compofita ex ratione 
diftantiarum inverfe & dimidiata ratione. laterum. re&orum di- 
1e&c. Nam perpendicula x ipf diftanti. 

Coral. 3. Ideoq; velocitas in.Conica fc&ionc, in min 
umbilico diftantia, eft ad velocitatem in circulo cadum. 
trodiftantia, in dimidiara rationc lateris rc&i ad diftantiam illam. 
duplicatam. Du 

Corol. 4. 


ma ab 
cen- 


orporum in Ellipibus gyrantium velocitates in 
mediocribus difiantiis ab ümbilico communi funt cz dem qua cor- 
porem gyranrium in circulis ad eaídem diltantias, hoc cft (. pcr 
Corol. VI. Theor. IV. ) reciproce in dimidiata rationc diftantia- 
rum. Nam perpendicula jam funt femi-axes minorcs, S hii funt 
ut mediz proportionales inter diftantias & l [s 
natur hzc ratio inverfe cum dimidiata fatione laterum re&orum 
dirc&le, & fict ratió dimid arum inverfc. 

Corol 's., In cadem vel aqualibus fig 

insqualibus, quarum laeta rcdla fünt aqualia, velocitas corpo- 
ris elt rcciproce ut pérpendiculum demillim ab tmnbilico ad t 
gentem. 
. Coil. 6. In Parabola, velocitas eft reciproce inidiaa ra- 
tione diftantiz: corporis ab umbilico figura, in Ellipli minor eft 
in Hyperbola major quam ja hac rarone. Nam ( per Corol. 2. 
Lem. XIV. ) perpendiculum demiffum ab umbilico ad tange 
tem Parabolx eftin dimidiata ratione difiantix. 

Corol. 7. 1n Parabo!a, velocitas ubiq; eftad velocitatem corpo- 
ris revolventis in circtload eandem diftantiam,in dimidiata ratione. 
numeri binarii ad uxitatemsin Ellipfi miror cftin Hyperbola ma- 


S LH jore 


'era red; 


po- 


ta difjam 


[58] 
jor quam in hac ratione. Nam per hujus Corollarium fecun. 
dum, velocitas in vertice Parabolz cft in lac ratione, & per Co. 
rollaria fexta hujus S Thcorcmatis quard, fcrvatur cadem pro- 
porto in omnibus diflanris. Hinc ctiam in Parabola velocitas 
"ubiqs equalis cft vlocitati corporis revolventis in circulo ad. di- 
midiam diftantiam, in Ellipfiminor cft, in Hyperbola major, 
Coro. . Velocitas gyrantisin Se&ionc quavis Conica cff ad ve- 
locitatem gyrantis in circuloin diftantia dimidii lateris redi Sed 
donis, ut diftantia illaad perpendiculum ab umbilico in tangen- 
tem Scéionis demiffum. — Patct per Corollarium quintum. 
Col. 9. Unde cum (. per. Coro Theor. IV. .). velocitas 
gyrantisiin hoc circulo ficad velocitatem eyrantis in circulo quo- 
Vis alio, reciproce in dimidiata 
quo velocitas gyrantis in C. 


ationc diftantiarum ; fiet ex. a- 


nica fcüione ad velocitatem g 
in circulo in cadem diftantia, ut medi» proportionalis inter 
tiamillam communem Sc femillcm latzris reci fcdionis, ad. per 
pendiculum ab umbilico communi in tangentem. fcchonis de- 
iffum. 


Prop. XVII. Prob. IX. 


Pofito quod ciis centripeta fit reciproce proportion 
ie lius quantitas all 


dato diflan- 


pv vibit, de leco dito cum dta ctlp- 
eitate fecun 4 Tiens, 
Vis ccntripet m S ca (it quz: corpus p in 
vibiia quavis data p.zgy rice faciat, &cognoftarur hpo webar 


tu inlcop. DelocoP 
cum dira 


locitate, & mox ind, 


onifc&tionem P Q. 


diu, cir ( per 


: T cclionis ad latus red- 
uin- 


[3421] à 
compofita ex duplicata ratione pete 
a racione velocirarum, atq; adco datur. 


ám orbit datr, in ratio 
penidiculorum & dupli 
SiritudL. Datur 

praterea. Conifcdt 


is umbilicus 
Angli RPS com- 4 
plementum ad du- Y 
0s rédos flt ang | 
lus KPH, & dabi- L—i $— 4, 
tur pofitione lin 


PH, in qua umbilicus alter H locatür. ^ Demiffo ad P H perpen- 
diculo $ K,& eredo femiaxe conjugato BC,eft S P4. PH-4- 
PH 4.Cper Prop.13. Lib. ILElem. )75H 4.— 4C H4.— 4BHq. 
—4 BC 4. -8P-PHqud. — LXSP4-PH-SP4. 28PH 
FPH4.— TPH. tur utrobiq; 2 K PH-- Lx 
SP-PH-SP4. PHy& fiet Lx SPEPH-—3 SPH-A 2.K- 
PH, fcuSP--PHad PH ur2 SP--2 KP ad L. Unde datur 
P H tam longitudine quam pofitionc. Nimirum fi ca fit corpo- 
1is in P velocitas, ut latus reétum L minus fucrit quam 2 5P-- 2 
K P, jacebic P H ad car tangentis P K cum linca P $, 
adcoq; figura erit Elliplis, ex datis umbilicis S, H, Scaxe pr 
tur: Sin tanta fit corporis velocitas ut la- 


cipali SP-- PH, d 

tus re&tum L zquale fucrit 35 P--3 K P, longitudo P H infinita. 
erit, & propterea fizura erit Parabola axcm habens $.H parallcl- 
wm lincz P Á, S&indedabiur. Quod ficorpus majori adhuc 


cum velocitate de loco fio P. exeat, capicnda crit longitudo PH 


ad alteram partem tangent, adeoq; tangente inter umbilicos 
pergente, figura eric H yperbola axem habens principalem aqua- 
lem differenti. lincarum $ P & PH, & inde dabitur o 


niícctios 


. Cw» 1 Hincin ommiC x dato vertice principa- 

Ti D, latere recto L, & umbilico S, datur umbilicus altcr H ca- 

piendo D H ad DS ut eft latus reum ad diffzrentium ini 
I2 


[65] 
tus rdum & 4D. Nam proportio SP -- PH ad PH uta Sp. 
ad L, in cafa hujus Corollari, Git D$-- DH ad DH wt 4 DS 
ad L, & divifim DSad DH ur 4 DS-L ad L. 

Corsl. 2. Unde fi datur corporis velocitas in vertice principa- 
Ii D, invenictur Ocbita expedite, capiendo fcilicct latus reum, 
cjus, ad duplam difiantiam DS, in duplicata ratione. vclociraris 
hujus data ad velocitatem corporis in circulo ad difiantiam D$ 
gyrantis: ( Per Corol. 3. Theor. VIII. )dein D H ad D S ut latus 
reum ad dificrentiam inter latus re&tum & 4. D S. 

Corsl. 3. Hinc etiam (i corpus moveatur in Sc&ionc c 
q; Conica, & ex orbc fuo. impulfu quoc 
nafci poteft orbis in quo: poftca curlum fuum p. 
componendo proprium corporis morum cum moru illo quem im- 
pulíus (olus generarer, habebitur motus quocum corpus de dato 
impulfus loco, fecundum re&tam poficione datam, exibit 

Corol. 4. Etfi corpus illud vi aliqua extrinfecus impre(fà con- 
tinuo perturbetur, innoteícet curfus quam proxime, colligendo 
mutationes quas vis illain pundtis qaibudtn inlucie, & cxfe 


fici analogia, mutationcs continuas in locisintermcdiis afliman- 
do. 


De Inventione Orbium Ellipticorum, Varabolicorum & 


j- Hyperbolico- 


rum ex wmbilico dato. 


v 
Loma XV. 


Si ab Ellipfeor c/8l Hyperbol zi jr uonbilicis dolus S, H,ad punti- 

Siantar rei due SV,HV, quarum w- 
a HV qualis fit axi Ira nre, altera SV a perpendicu- 
lo TR in fe j bifecetur in Ts. perpendiculnm illud Y R. fec- 
tionem Conicam. alicubi tangit : C 
cit VH. equalis 


von quodejs tertinm V. à 


contra, fi 1 


axi fiir 
Secet cnim VH. (célionem: coni 
caminR, &jongaturSK. Ob z- 
quales rc&s TS, TV, zquales e 
runc anpuli TRS, TRI. Bilicat 
xgulum JRS& propte- 
rca figuram tangit: & contra. Q- E. D. 


Prop. XVIII. Prob. X. 


Datis wnbilico C axibus tranfecrfie deferibere Tray ias Ellipti- 
eas c» Hyperbelicas, qu. [ibunt per pur&ia data, Co velas po- 
riore datas contingent. 

Sic S commu ibilicns. gurarams. 4 C loneitudo axis trant- 
verfi Traj-ttoriz cujulvis P pu «c quod Trajetoria debet 
tranfic quam debet Centro P intervallo 
A4B-S vel 4B --SP,fi ca fit Hyperbola, 
defcribarur circulus HG. Ad tangentcm T demittatur p. 

w 


[6] 
producatur ea ad 7^ ut fit TV" equalis $7; 
batur circulus FH. — Hac me- 


ndiculum ST, & 
ELT i ier 


P, pf ntes T R, 
1r, five pun&um P & t. 
gens TR, defcribendi íu 
Grculi duo. Sit H corum 
interíedio communis, & um- 


defcribatur Traje&oria. Di- 
€o fadum... Nam Tracà 
ria defcripta Ceo quod 1 
-FSPin Ellipi, PH—SP 

in Hyperbola :quatur axi ) e. 

tranfibit per. pun&um P, & 

( per Lemma fuperius ) tanget re&am TR. Er codem argu- 
mento vel tranfibit cadem per punda duo P,pj. vel tangct reias 
dias TR, tr. QE. F. | 


Prop. XIX. Prob.-XI. I 


Circa datum umbilicum TrajeEloriam Paralolicam diferibere 
fibit per pura data, b» re&las pofitione datas contipgct. 
Sit S umbilicus, P pun&um .& T R tangens trajcdloriz decri- 

bends. CentroP, intervallo PS. decribe 

circulum FG. —. Ab umbilico ad tangentem ! 
demitte perpendicularem ST, & produce. ..[F 
amad P, ut firT equalis ST. — Eodem 
odo deíccibendus eft alter circulus fr, 

tur alterum pui 

alterum puncium 

175 dein d 


petras 


ps vel. inveniendum 
» fi datur altcra. tangens 
cenda ré&ta. IF qua tangat di 
FG, fg 6i dantur duo pun&a P, 


| 
| 
| 


L6] 
veltraníeat per duo pun£ia Jo fidantur due tangentes TR, 
at circulum. FG & tranfeat. per pan&um V, fi 

P & tangens TK. AdFI demite perpendicula- 
in Ks & axeS K, vertice principali K de- 
firbatur Parabols. Dico fadum. Nam Pardbola ob aqual 
SK & IK, SP & FP tranfjbit per pun&tumP; & (pcr Lemma 
tis XIV. Corol. 3. )ob zquales $7 T & angulum. reum 
STR, tanget rc&am T R. Q. E. F. 


p 
1», vel ta 
tur pun 

rem $1, camq; bifeco 


Prop. XX. Prob. Xll. 


Circa datum wnlilicum Trajethiriam quan [pecie datant deferibe- 
re, que per dita puutia tranflit d refar tanget pojtione da- 
tui 
Cas. Y. 

per pun 

biur r 

diftanamumbilicoum. Inca . y 

7 ad BS, & LC 


&- 


Dato umbilico 8, ibenda. fit Trajcttoria. 4 BC 
duo B, C. Quoviam Traje&oria datur fpecie, da- 
io axis tranfvefi ad 


duos & ad re&am KL, que — 6 A-—$ 
at codem in K & L, d«- 

sitte perpendiculum 50, jdemq; fcca in 4 & a, ira ut fit $4 
ad AG & Saad 2G, ut eft S Bad BK, & axe Aat, verticibus 4 
batur Trajcoria. Dico fa&vm. Sit enimH umbilicu: 
r figure d 2G, eritdi- 
üm Sa 4 in cadem ratione, 


[6] 
; Dato umbilico 5;delcr 
TR, tr alicubi contin 
itc perpendicula ST, S7 $ 

TS, 1s. - Bileca 


it Traje&horía qué refi 
Ab umbilico in tangentésdi- 
duc cadem ad F^, v. itfint TV, 


pendiculum i $ 
PS inf- r é 
nK&k Á t 
utfitFK ad KS& Rad — x Vs un 
uteftTrajeBoriedefeiben- 057 778^ 74 
fveríus ad umbilico- MA 
" xim. Superdiame- A 
tro K k deferibater circulus (c- N 


cans reflamOH in Hs & vmbi- 
licis $, H, axe tranfverío.ipam V H aquante, defcribatur. Ta- 
jeHora.  Dicofaum. Nam bifeca KK in X, & junpe. HX, 
H8, HV, H« onam eft VK ad K Suc VA ad (5; & 
compofite ut V K -- V l ad K S 4 AS; divifimq: ut V K— V f ad 
KS— KS id cft uta V X ad à KK X & aK Xad a8X, adcoq; 
ut V Xad HX & H X ad X, fimilia erunt. triangula. V.XH, 
H XS, & propterca. V H eritad SH ut V Xad XH, adeoq; 
ut V K ad KS. Habet iituc T oriae defcriptz axis. tranfver- 
füs V H cam rationem ad ipfius umbilicorum diltantiam S H,quam 
habet Trajc&oria: defcribende axis tranfverfus ad ipítus umbilico- 
Tum difiantiam, & proprerca cjufdegn eftípecici. | Irlupercum 
VH, &H aquentur axi tranfverfo, & V.$, eS a rcdlis TR, tr 
perpendiculariter bifecentur, liquet, cx Lemmate X V, rcéias illas 
Trajcoriam defcriptam tanger 


F 


ilico S delcribenda fit 


oria qux red- 

In. rc&am TR demiite pei 
candem ad V;ut fit T V zquilis$ T. 
v produéam (ica in K & k, ira 
Ellipícos defcibenda: axis tr: 
s eirculoq; fuper diamctro K Ki 
de 


» & rctlam VS. 
t FK ad SK &J^Aad 
verfus ad diftantiam umbil 


| 


defcripto, fecetur producta re 
axe tranfverfo rectam H Vas 
co fadum. Namq;/H eflc 
adSH ut VK adSK, atq; a- 
deo ut axis tranfverfus Tra- 
jeüoriz: decribende ad dift- 
antiam umblicorum cjus, pa- 
tet ex demonfiratisin Cafüíe- - f — zr k^ $7 
cundo, & propterea. Trajec- | 
toram decripam ejufdem 

| cili fpeciei cum defcribenda: ream vero TR qva a 


bifeca re Trajc&oriam in punéto K, patct cx. Conici 


. Circa umbilicum S defcribenda: jam- fit Trajc&oria 
AP B, que tangat re&tam T R, tran 
P extra tangentem datum, quaq; fimilis fit 


gurr «pb, axc 


tonlverfo ab & unibilicis s, b deripia. 
mitte perpendiculum $T, & prod 

ST. Aneulisautem V.SP, SVP fac angülos b, 2b 
les, centroq; 4 & intervallo quod fit ad 4) ut SPad VS dei 
K 
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circulum fccantem figuram 2pbinp. Junge 7p cage SHquy 
fit ad b ut cft $Pad rp, quaq; angulum P $H angulo pzbg 
angulum V $H angulo p 4 zquales conftituar. — Deniqs umb. 
licis S, H, axe diftantiam V H aquante, deícribatur fc&tio conica, 


Dico idu i agatür re qie fitad p ut'eft kbad 54, 
qus; confütuat angulum e^; p angulo ilum es b an- 
gulo p.14 zquales, triangula y eb, sp crunt. & propte- 
Tea ob ciitad pj ut cft sb ad 74, id eft ( ob fimilia triangula 
ad SP fcu P4. KEquántur erg 


1 umbilicorum inte 
ipia. (iniilis cft figur 
P, co quod t 
& quia Y H aquatur ip 
riter a reda Tt, tang 


iu£umbilicorur 
vallum sj; & 
ph. CTranfi 
ulum P S H 
fius axi & V/S bilecatur perpendicu 
dem rcm TR, Q. E. F. 


Lc. 
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Lemma XVI. 


fis ad quartum non. d; 
íje vel daumr vcl mille fnt. 
Cas. x. Sunto pün£ia illa data 4, B, C & pun&um quartum 
Z,, quod invenire oportet: Ob datam differentiam lincarum AZ, 
BZ, locabitur punétum Z in Hyperbola cujus umbilici funt 4 & 
B, & axis tranfverfus differentia illa dara. | Sit axis ille MN. 
pe P Mad M 4 ut cft MN ad AB, & credo P R perpendiculari 
ad AB, demifloq; Z R. perpendiculari ad PR, crit ex. matura 
hujus Hyperbol Z RadAZ ut cfi MN ad 4B. Simili difcur- 
fii pun&tum Z locabitur in alia Hyperbola, cujusunibilic funt 4, 
C & axis tranfveríus differentia inter 4Z & CZ, duciq; potcft 
Q Sipfi AC perpendicularis, ad quam fi ab Hyperbole. huju 
pun&o quovis Z demittatur normalis Z S, hac fuerit ad 4Z ut 
eft diflerenua inter AZ & CZ ad 4C. Dantur ergo rationes 
iprum Z R & Z $ad AZ, & idcirco datur carundem ZR & 
ZS ratio ad invicem; adcog; 
rc&tis R P, S Q concurrentibus in 
bitur punctum Z in rec- 
ti TZ pofitione data. — Eadem E 
Methodo per. Hyperbolam ter- 
B&c A 


tiam, cujus umbilici funt 


S axis tranfverfus differen 

rcüarumB Z, CZ, inveniri po- E 

teft alia recta in qua panum Z TN M 
locatur. Habiris autemduobus 4^ 


lods rcdiline 
um qux(itum Z inc 

Cas. Si dux ex cribu: 
pun&tum Z locabitur in pcrpendic 
locus alius rediilineus i 


Lej 
tur, locabitur pun&tum Z in ccn. 
tro circ a 4, B, C. tranfcuntis. Q. E. I. 

Solvitur etiam hoc Lemma problematicum per Librum Taáj- 
onum. Apolloviia Victa reftitutum. 


. Siomncs trcs aq 


Prop. XXI. Prob; XIlI. 


Trajefhoriant cisca datu 


wu. deferibere, que trarflir po, 
s pofitione datar. continget. 

n P, & rangens TR, & invenien- 
usalter H. Ad tangentem demitte perpendiculum 


: m ad T, utfit TT aqualis ST, & erit TH 
aquilis axi tranfverío. — Junge SP, HP,& crit SP differentiain- 
ter H P & axem. tranfverfüm; — Hoc modo fi dentur plures tan- 

ates T R, vcl plura puncla P, devenierur femper ad fincas toti- 


demT H, vcl PH, a dicti pundis T vcl P ad umbilicum H ductas, 
qux vcl zquantur axibus, vel datis longitudinibus SP. differunt 
ab ii(dem, atq; adco quz vel zquan- 

tur fibi invicem, vel daras habent difie- — Y"; 


cuts; & inde, per Lemmafüperus NR T 
datur ui illealter H. Habits «4 
autem una cum axis loni 
din cleft T H, vel fi Trajc&o- unir NunY, 
ria Ellipfis cft, PH--SP: fin Hy- E ó 
D PH-SP ) habetar. Trajc&orá. Q. E. I. 
Schol 
turexpeditius, Dentur 
ut ficEB 
Ad E F ducam 
: produc- 
E 5; & erit 4. 


ver- 
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vertex, & 4a axis tranfverfus Trajedo 

minor, equalis vel major fücrit quam 4 

Hyperbola s pundo 

ain primo cafu ca- 

deme ad candem s 

patem linz GK ; 

cum pundo 4; in 

fecundo cafu abeun- 

ininfniumjin rero c pre 

cadente ad contrari- 

amparemlinzGK.  F| 

Nam (i demitrantu 

ad GF perpendicula CI, DK, erit IC ad H But ECad EB, 

hoc eft utSC ad SB; & vicilim ICad SC ut. HB ad SB, fcu 

GAad SA. Et fimili argumento probabitur effe K D ad S D in 

cadem rationc. —Jacent ergo punda B, C, D in Coniícdione 

circa umbilicum S' ita defcripta, ut re&ke omnes ab umbilico $ ad 

fingula Se£tionis pundia. duck, fint ad perpendicula a pundiis üf- 

dem ad re&tam G K demiffa in data illa ratione 
Methodo haud multum di 

tradit Clarilfimus Geometra De/a Hire, Conicorum füorum Lib. 


VIII. Prop XXV. 


: quz, perindeut G 4 
it Ellipíis, Parabola vel 


SEC T. V. 
Inventio Orbinp ubi umbilicus neuter datur. 
Lenmna XVI. 


Si a date comic. feSlimris punto quovis P, ad Trapezii. alicujus 
ABC D, in Conica. illa fe&hione inferipti, latera. quatuor. infinite. 
prodita AB, CD, AC, DB, totidem refeP Q , PR, PS, PT 
in datis angulis ducantor, fin- 
gule ad finguls: 
lum du&larum ad o 
lucra PO x PR 
reflangulum. du 

latces oppofita PSx 
PT i data ration 
Cas. 1. P. 

lincas ad oppof 
as parallelas effe alte 
liquorum laterum, pura PO - 

& PK hte 4C, & PSac PT lateri 4B. Sintq: infüpcr latera 

duocxoppofitis, puta 4C & B.D, parallela. Et redi qux bife- 

cat parallela illa latera erit x diametris Conic: fcálionis, & 
bifccabit etiam K Q- Sit O pun&'um in quo R Q)biíccatur, & erit 

PO ordinatim applicata ad diametrum illam. — Produc PO ad K 

ut fit O K «qualis PO, & crit O K or 

trarias partes diametri: — Cum i 

d Conicam fe 


lia duo 


tim applicata ad con- 
gitur pundta 4, B, P& K fint 
ct AB in dato angulo,erit ( per 
Prop. 17 & 181 Ipollonii ) e&angulum P OK ad rcdtan- 
gulum 4 Q B in data ratione, 1 Sed QK Sc PR aquales funt, üt- 
uium OK, OP,& OQ , OR diflrentiz, & indeetiam 


z rc&t- 


LDzj 
POK &PQxPR aqudlia fünt; atq; adco re&an- 
R cft ad rectangulum 40 B, hoc eft ad re&tangu- 
0. E. D. 


re&langula 
gulum POx P 
Jum P $ x PT in data ratior 

Cas. 2. Ponamus jam Trapczii latera oppo 


a AC & B Dnon 
eccurrenrem tum red 
icantem P Q in r, 


zc Bd parallclam 4C 
ST in t, tum Conice fcétioni ind. Junge € 
& ipfi PQ paralldam age DM 
fecantem Cd inM& 4Bin N.— 

m ob fimilia triangula BTt, — T t 
DBN, cft B cuPOad Tr ut R | 
DNad NB. Sic& Kreftad | 
AQfwuPSurDMadA4MEE | 
go ducendo antecedentes in an- a 
tecedentes & coi uentes in 
confequentes, ur retiangul 
PÓjnRreft ad. reftangulim. 4| —— 
"Trin PS, ita rc lum N- 
D M eft ad refrangulum ANB, & ( per. Cas. 1.) ita re&angu- 
Inm QP» eftad. rectangulum SP, ac divifim ita re&angulum 
QV R eft ad re& PSxPT. Q. E. D. i 

Cas. 5. Ponamus deniq; I 
as quatuor PQ , PR, PS, PT 
non eff: parallclas lateribus 4C, — ;[—. 
AB, fcd ad ca u 
tus Earum viccagc P 4, Pr pa- 
llelas ipfi 4C; & P, Pt pa- 
rallelas ipfi 4B; & propte 
tos angulos tri 
P Rr, PSr, Pr, dabuntur r 
tiones PO ai 
PSadPs 
PR ad P4 
demonf 


PQinPRa 


efle parallela. A, 


q; indi 


Taoncs comp 
in Pr. Scd, per fi 


Ergo 


71 


Leutina XVIIE 


oppofita duo latcra 


mim ad reliqua duo latera 


P SxPT in data purtbun P, aquo line. ducuntur, 
tanget. Cinicame fedlimnem cirea Trapezium deferiptam. 
Per punc aliquod infinitorum pun&orum P, 


puta p, coi 
Tanc femper ra 
gis junge AP. 
Conicam  fc&onc 
quam in P (i ficri poteft, pu- 
rà in J. Ergo fi ab hispi 
is p& b ducant 
gulisad latera Trapczii redtz 
Popr, ps pt & bk, br, Uf, 
lid; critut bxbr adb dx bf 
ita (per Lemma XVIE) p4 
xprad prxpt ita ( per 
hypo. ) POxPR adPSxPT. Eft & propter fimilitidincm 
Vrapeziorum P4 4f; P Q AS, ut bkad bf ira Pad PS; Qui- 
applicando ini 


ipe Conicam fc&ionem defcribi: dico pun&um P 
CQ 


in dati: 


id terminos corref- 
dPT. Ergo Trapezia a- 
gh Drhd. 1 & eorum diagonales DA, 
proptereacoin&dunt. Incidit itaq b ininterícóionem red 
arum P, DP'adcoq; concidit cum punto P. Quare pun&tum. 
P, übicunq; f in Conicam fc&ionem. 


cli rel tres PO, P Rs P3 pundo communi P 
» politione dat. s ABC D,A C,fingulo ad fin- 

is ducantur jas WR ib duabus du&- 
Q xP Rad quadratum tertii, P S 724. in data rationc: punctum. 
Seho- 


[71 
P, a quibus rez ducuntur, locabirur in fe&ione Conica que 
tangit lincas 4B, CD'in 4& C & contra. Nam cocat linca. 
BD cum linca AC manentc pofitione trium 4B, CD, 4C3 dc- 
m linca PT cum linca PS: & redangulum P Sx PT 
| rc&zq; 4B, C D quxcurvam in pundtis 4& B, 

llis cocuntibus non am- 


in cocatc 
cvadet PS qu 
C & D fcabant, jam Curvam in pundii 
plius fecare poffunt fed tantum tangent. 


Schelinm. 


Nomen Conica: fc&tionis in hoc: Lemmate late fumitur, ita 
ut (cio tam redilinea per verticem Coni tranfiens, quam. circu- 
laris bafi parallela. includatur. * Nam fi pun&um p incidit 
rcélam, qua quavis ex punctis quatuor A, D, C, D' junguntur, 
Conica fcclio vertetur in geminas reddas, quarum una elt reda 
illa in quam pundum p incidi, rca qua alia. duo ex 
punólis quatuor. jun anguli duo oppofíti fi- 
mul fmpti zquentur duobus redis, & lincx quatuor P Q. , PR, 
PSP T ducanturad latera cjus vel perpcndiculariter vcl inangue 
Iis quibufvis qualibus, fitq; rcdtangulum fub. duabus du&tis PS 
x PR aquzle rectangulo füb duabus aliis PS x PT, Scclio conica 
cvadct Circulus. Idem fict fi lincx quatuor ducanturin anguli 
quibufvis & re&tangulum füb duabus du£iis P Q x PR fit. ad re&- 
abgulum fub aliis duabus P'Sx PT ur re&angulum füb (inubo: 
angulorum S, T, in quibus dux ultime PS, P7 ducuntur, ad rect- 
angulum füb finubusangulorum Q Kin quibus duz prime P Q , 
P R ducuntur. — Cateris in cafibus Locus puncii P erital 
um figurzrüm que vulgo £ominantur Secioncs Conicz. 
autem Trapezi4 BC D fübfüitui poteft quadrilaterum cujus late 
ra duo oppofita fe mutuo inftar diagonalium decufant. Scd & 
c pun&iis quatuor A, B, C, D poffunt unum. vel duo abite in in- 
finitum, coq; pacto laterafigurz: qus ad puncia illa convergunt, 

eva 


US ELLNR ; 
evadere: parallela quo in cafü fcio conica tranfibit: per catg. 
ra punda &in plagas parallelarum abibit in infinitum. 


Lemma XIX. 


Tnvenire punéium P. a quo fi refe quatur P Q,, PR, PS, PTad 
alias totidem pofi « AB, CD, AC, BD fugile 
ad finzular im datis. avgulis di d fub. duabur. 

SP O x PR us, PS x PT 

datavatione, 

Lincr 4B, CD,adquas n 
gulorum continentesducuntur, conveni 
onc datis incis in pundlis 


,P R, unum rc&tan- 
cum aliis duabus po- 


dux P 


A4,B,C,D. Ab corum a- E 
clas quam- N 
qua velis punc- c | 

Tum P reperiri. Secet ca rA | 

lineas oppofitas BD, C D, 1 


nimium BDinH& CD 
in I, & ob datos omnesan- 
gulos figurz, dabuntur rati- 
ones PO ad P 4 & P 4ad 
adeoq; ratio. P Q ad A 
Auferciido hanc a da- 


PIadPHatq 
[: 


nitorum P punc- 
Nam chorda P D ubi punc- 
i AH ducitur per pun&um D; 
Quo in cafu, ultima rato evanelcentiom IP 
niecur ut fapra 4D duc parallela. 

temBD in P, &i ratione fc&iam in E, 
& 
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coinF, Invenietur autem punc- 
tum F per Lemma fuperius. 
BieaBFinG, & ada ÁGdi- : 

amcter erit ad quam BG& FG. 

ordimitim appliantur. — Hac DK 
AG occurrat Loco in H, & erit » 
AH latus tranfverfum, ad quod SNO 
latus reum eftut BG 4. ad 4G- 

H. Si AG nullibi occurrit Loco; 

linca 4H exifiente infinita, Lo- — X — 
cus erit Parabola & latus re&um 


ejus Sin ca alicubi occurrit, 


G 
4 
Locus Hyperbola erit ubi puncta 4 & H fita funt ad caídem 
partes iplius G: & Ellipts, bi C intermedium cft nifi fort 
Fulus AC B. re&us fit & infuper BG pud. aquale retiangulo 
AGH, quo incafü circulus habebitur. 

Atq, ita Problematis veterum de quatnor li 
cxpü & ab Apelleso contmmati nom cilculs, fed comp 
Gcometrica, qualem Veteres quzrebant, in hoc Corollario ex- 
hiberur. 


Lemma XX. 


lis duabus epift A 
L1 4 


pitis A e P, e 
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fun B. C C ad quintum. quodzzis. [etlionir Conice puu&luy, p 
aganter reéhe due B D,C D wcemrenier alteris duobus infinite py. 

"à Iterilus PS, FQ in TOR 
hfeiffe laterum partes. PR c PT ad im 
mira; fi partes ille f. 
im D tanget. S 

Ctranfenmeg. 

Car. 1. Jungantur BP, CP.& a pon&o D agantur rede dua: 
DG, DE, quarum prior 
DG ipfi 4B parallda fit. c 
&ocumt PB, PO CA. 


erunt fem 


icem i 


à ratione, 
Jeiffe fum ad ineicem in data ratime, 


t Coricen pjr pera quatuer A, B, p. 


x RI XEM 
in H, 1, G ; altera DE pa- I SS Mir 
xallcla fit ipfi 4C. l E 
ntPOPSABinEKE: | jj 
see & erit( per Lemma XVII ) ) n 
aei IM redangulum DEx DF ad | ? 1 
UE. ja rc&angulum DG x D H in | 


Jj,» TiMione data. SedeftPQ — 4 
4 ad DE fculQ ,vt PBad 
HB, adcoq; ut PT ad DH; & 


lim PO ad PT ut DE ad 
DH. ER& PR ad DFot RCad DC, adeoq; ut 1G velP 


3d DG, & vicilin PK ad PS ut DEad DG. & conundis 
rationibus fit rcd. | POXPR ad re&angulum PSx PT vr 
re&angulum D Ex DF ad re£angulis DGx DH, ati; adco 
indata ratione, Sed danturPQ & PS & propterea ratio PR. 
ad PT datur. Q. E. D. 

Cas. 2. Quod (PR & PT 
sem, tunc (fimili ratio 
limDExDFad v 
*q; punéum D ( per 
tionem tranfeunt 

Col. 1. Hincfi 


ponantur in data ritionc ad inyi- 

&rediendo, fequetur eff retian, 

ione data, a 

III) contingere Conicam fcc- 

B,RC. O.E. D. 

ans] in PT capiatur 
Tad PR, cit Bt Tangens 
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fc&ionisad pundum B. Nam concipe pun&um D co- 
pun&o Bita ut, chorda B D cvaneícente, BT Tangens 

adet; & C D ac BT coincident com CB & Bt 

Corel. 3. Et vice verfa i Bz fit Tangens, & ad quodvis Cori-. 
cx fe&ionis pun&um D conveniant B D, € D; erit PRad PT 
wtPradPt, Etcontrfi(it PR ad PT ut Pr ad P1, conve- 
nient BD, CD ionis puniumaliquod D. 

Corol, 3. Conica fc&lio non fecat Conicam fectionem in punc- 
tis pluribus quam quatuor. Nam, fi firi poteft, tranfcant duz 
Conica fc&ioncs per quinq; punéa 4, B, C, D, P, caía; fecet 
rcda BD in pundis D, d, & ipfam P Q fecet re&a Cd in r. 
Ergo PR eft ad PT ut Prad PT, hoceft, PR &Pr (ibi invie 
cem zquantur, contra Hypothefin. 


Lemma XXI. 


$i 


die mobiler. & infit. BM, CM perdata pia B, C, 
co poor. dicte 
concurfu fuo M. d 
feriunt tertiam » 
pofitime — da 
vetlam MN5 
c due infuite 
«c BD, CD R 
eum prim 
aiio 
iladsiB,Cde 
terangdos MBD, — C. 
MCD. eficientes 
ducantur y. dica 
qued be due B D, 
CD corcurfu. fuo 
D dofeiben Jec- 


" 


tionem. 


E78] 
joe Conicam, Et vicceerfa f Be BD; CD eorewfu fus 
D deri Scionem Coricum pr paria B, C, A trav, 
b» arum concifus tine incidit in ejus puréium. aliquod A, cy 
Sllere due BM, CM ceincidit cim lin punéium M. cos. 
ting i pofitione datar. 
Nam in re&ta MN detur puncium N, & ubi pun&um mobile 
M incidit in immotum N, incidat punétum mobile D in immo- 
tum P. Junge CN, 
BN, CP, BP, &a 
puncto P age re£ta 
PT, PR occurren- H 
te ipfis BD, CD 
inT & R, & faci- il 
entesangulum BP T 
lo B- 
ulum N 1 
CPRqulem an- — « à 
guloCNM. Cum M E 21 
: 2 
wo ( ex Hypo- 


n 

1) quales fi | 
MBD, NBP, 71 

& anguli MCD, * 


NCP 
M & PCR: adcoq; triangula NB. 
triangula NCM, PCR. Quare P 
& PR ad NM ut PC ad NC. 
ntionem ad N M, pro 
perl 


&CR co 


aquales NBM & P BT, NC- 
, PBT fimilia funt, ut & 
Sad NM uc PB ad NB, 

T & PR datam habent 
datzmrationcm inter fe, atq; deo, 
pun&um P (7 Perpetuus re&at mobilum BT 


m tranfe- 
B M, C Mcoincidünt cum 
quod fecionis punctum. 
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t facceffive i alia duo quavis fec- 


A5 ubi vero pun&um D inci 
tionis pun&a f, P, pun&um mobile M in 
ta immobilia z; N: pcreadem s, N agatur re&a 

xit Locus perpetuus pundi iliusmobilis M. Nam, i fieri potcft 
veretur pondum M im lineaaliqua curva. Tanget ergo punc- 
tum D (dionem Conicam per puntta quinq; C, ; P, B, Atran- 
fcuntem, ubi pundtum M perpctuo tangit linezm curvam. Sed 
& ex jam demonftratis tanget ctiam. punctum D fc&iionem Co- 
nicam per cadem quing; pun£a C, p, f, B, 4 traníeunt 
pundum M perpetuo tangit lineam ream. | Ergo dux [édtonc: 
Conicx tranfibunt per eadem quinq; pond, contra Corol. 3. 
Lem. XX. lgitur pun&tum M verfari in linea curva abfurdum 
eft. QE. D. 


Prop. XXIl. Prob. XIV. 


TrsjeSloriam per data quinq, puntia deferibere. 
Dentur puncta quinq: 4, B, C,D, P. Ab corum aliquo 4ad 
alia duo quxvis B,C, qua: poli nominentur, age re&as 4B, 4C 
hifa; parallelas TPS, x 
PR pcr pun& 
quarum P. Dcin- ! 
polis duobus — s r 


quiz 


de 
B, C age per punc- 
tim quintum D. in- : 
finitas duas BDT, : i 
CRD noviffime duc- D» 
ds TPS, PRQ PAR 

( priorem. priori & 

poficriorem pofteri A— 2 

i ) occurentes in 

T& R. Denig; de 
redii PT, PR, ada red 


atr ipli T R parallela, abfcind 


vis 


[89] 
vis Pt, Pripfis PT, PR proportionales, S fi per carum term. 
nos f, r & polos B, C ac. Br, Cr concurrant in d, locabirur 
punéum illud d in 

Trajedora quaft. —— | 
Nam pundum illud — ^ ] 

d ( per Lem. XX ) 
veríatur in Conica 
Scüione per. puncta 
quatuor 4,B, P, C 
tranfeunte ;. & line- | ] 
isRr, Tt evancícen- l 

tibus, coit pun&um . 

4d cum punüo D. 

Tranfit ergo fe 


Conica per. punta quing; 4, B,C,D,P.. Q.E.D. 


ddem aliter, 

E punáiis datisjun- 
ge tria quavis A, B, C, [ 
S circum duo. corum 
B, C ccu polos, ro- 
ando angulos mag 

dine datos 4BC x 
4C B,applicentur cru- 2. » 
7a B 4, C 4 primo ad : 
pun&um-D, deinde 
ad pundumP, &no- c 
tentur puncta M, Nin 
quibus altra crura 
BL, CL cafu. utroq 
Ícdecufünt. | Agatur 
reRa infinia MN, & 
rotentur anguli ill; 


bilc 


Circum. polos fucs B, C, calegeut 
crurum 


[8€] 
érürasi B 4j C4; vd BD, Diosc tio o iii Td- 
jeloriam quaiitam P 4 D d B dclincabic:. ^ Nam prn&ümi d'péc 4 
Lem. XXI continget fc&tioncm Conicam rrj a B, 'C tran ? [777 5. aar 


cuntcm & ubi pun M, N; pinum ye ^ 
d(p orem) accedet ad puftéa 4. 7i P! Doribeurdl -) ^4 


itaq; f-dio Conica tranliens per punéà quinq; 4; B, C; D, P. m Late e 
Q. E. F. 


Corol. Y 


a poffunt qux trajcdtoriam 
in pundisq To cafü utróvis acecdat 
puhéium 4 ad punétum C & redia C d-evidt tangens quafita. 
Corol. 3. Unde etiam Trhje&griarum centra, diametri & la« 
utin Corollario fccundo Lemmatis XIX 


Sd. 


BP, & inca (i opus eít trodaó la, c 
P R'ad PT, & per pagendo rc&am ir 
rallelam, inq; ea capiendo femper p p. arqual 
retias Bp, Crconcurrenesind. Nam cum nt Pr àd Pf, PR 
ad PT, pBad PB, pp ad Pt rationc, efünt pp. & 
Prfemper quales. Hac methodo pun&a Trajc&orie inveni- 
untur. expediti », urincolu fecundo, de- 
fcribere Mech. 


Prop. XXIII. Prob. XV. 


puis tolit, & 


B, & alia 
pehdo PS. parallelam 


BH 


AT Des 
india" C,^D; 


$ ] 


E " 
EH, & PQ parallclam BC, compleparallelogrammum BSPo.- 
e BD. (ccintem SP in 
T. & CD fenem PQ.— ,C 


in R. Deniq;agendo quam- 
vis tr ipi TR. parallelam, 
dcPQ., PSabícide Pr, 
Pr ipis PR, PT propor- 
tionales refpe&tive; & ada- 
rum C », Bt concurfus d 
( perCorol. 2. Lem. XX ) ! | 


inddet femper in Trajec- | 
toram decribcndam. sl 


Ydem aliter. 


Revolvatur cum angulus magnitudine datus CB H circa polum 
B,amradius H 
quilibet rec- 
tilincus &u- 
trünq; pro- 
duàu DC 
circa. polum 
C. Notentur 
punta MN. 
in quibusan- 
guli crus BC 
ecat radium 
illum ubicrus 
alterum BH 
concurrit cum- Vs 
eodem radio 
i punóis D & P. Deinde ad aam infnitam M N con- 
eurapt. perpetuo radius ille CP vel C D & anguli crus C B, & 
cen- 


[51 
cruris alterius BH concurfus cum radio delincabit Trijcüoriam 
quafitam. 


Nam fiin. confiroionibus. Problemas . fuperioris acbedat 
pundum 4 ad pundum B, lincz C4 & CB coincidenr, & linca 
VB ia ulmo fto fitu fiet tangens BH, ats adeo confiro&i 
Ones ili pofitz evadent ezdem cum conftruétionibus hic defcrip- 
Gs. Delincabitigitur cruris BH. concudiüs cum radio fettionem 
Conicam per pun& C, D, P tranícuntem, & redam BH tan- 
gentem in pundo B. Q.E.F. 


Cas. 2. Dentur puncta quatuor B, C, D, P cxtra. tangentem 
Hif. Jungebina B D, CP concurrentia in G, tangentiq; oc- 
curentain H& L. Se- 

cetur anger in 4, itaut , 
fit H Ad AT, uteft rc&- eo 
angulum fub media pro- Sd : H 1] 
portionali inter BH & H- | 
D & media proportionali. a J 
inter CG &GP, ad. red- ia 
angulum fub media pro- 

portionali inter PI &1C ec 
& media proportionaliin- : 
ter DG & GB, & erit A i 
pun&um conradus Nam. 

fi re&iz: P I parallela HX 

trajc&oriam lecet in undis quibufvis X. c T: erit ( cx Corticis 
H A qud. sd A quad. uc. rcBangulum XH ad rcdontu 
BH D ( feurccangulum C G Pad rcdlangolum DGB ) & red- 
angulum B H Dad re&angulumP I C conjundim. Invento autem 
cona&hus punéo 4, deítribetur Traje&oria ut in cafu primo. 


Q.E.F. Capiautem poteft pun&um A4 vcl inter punda H & I, 
vel extras & perinde Trajettoria. dupliciter defcribi. d 
Ma 


Prop. 


[84] 
Prop. XXIV. Prob. 3 


Trseflriam deferilere que ivanfbis per. deta tria pla rela 
duas pofitione datas contingels 

Dentur tangentes Hf, K L. & punáa B,C, D. Age BD 
tangentibus occurrentem in H, K, & CD tangentibus | 
occurcentem in pundis I, L. ita feca in R. & S,ut fit HR 

ad KR ut eft mcdia propor- 

tionalis intr BH & H D ad 

mediam proportionalem 
xr BK K KDi & IS 
LS ut cft media proportio- 
nalis intcr CI & ID ad m 
diam proportiona 


CL&LD. Ag 


erunt 4 P puncla contac- 
tus. Namíi 


'&angulum C1 
m ) ut S13 


[35] " " 
Hifce autem inventis, Trajc&oria defcribetor wt in cafu primo 
Problematis fuperioris. Q. E. F. 


Lemma XXII. 


y in ali 


rat mutare. 
Ducantur pro lubi- 
» quamvis pofitione da- 


Fign as eju[dem generi 
Tranfimutanda fit figura quevis HG 

tu rez dux parallele 40, BL tertia 

tam ALB fecantcs in 4 

& B, &a figuras punc- 


to quovis G, ad rec o I. 

tam AB ducaturG D, F H 
ipfi.O A parallela. Dc- & [we 
indea pundo aliquo l N 
O in linca O 4 dato ad i N 


pundum D ducatur 
ea 0 Dip BLoc- 


currensin d; & a punc- 


to occurfus enijatur 


rc&a. gd, darum: quemwis angulum cum reda BL continens, 
atq; eam habcis rationem. ad 0d quam. haber G D ad O.Ds & 
crit g punthm in figura nova ic; pun&toG reípondens.. Eadem 
ratione puudia f figura prime dabunt punéia totidem fi- 
gurrnovr. —Concipe ipimr punctum 6. motu continbo pcrcu 

rere puncta omnia figura primx, & punctum g moruicidem con» 
tinuo percurrct punda omniadigurz. nove & candem. deícribet. 


Diftindtionis gratia nomincmus D G ordinatam. primam, d or- 
dinatam novam; B D ab " 
0. polum, 0.D ra 
primum & O«(. q 
dium o:dina 

Dico j 
datam, pun&tum g ta 


atum 
1 completur )ra- 


[ 86] 
Si pun&um G tangit Conicam fcclionem, pun&um g tanget ei. 
:»m conicam fe&ionem. —Conicis fe&tionibus hic circulum. ann. 
mero. Porro fi punctum G tangit lincam tertii ordinis Analytii 
punóum g tanget. i 
ncam tertii itidem or- 


dinis; & fic de curvis o f: : 
lincis fuperiorum ordi- p 3 
mum: Linex dur e- ? ; 


runt ejufdem femper 
ordinis Analytici quas 
punda G, g tangunt. 
Etenim ut eft 44 ad 
04 ira funt Od ad 
0D, dg ad DG, & 


ABad AD; adcoq; 4D aquali c 44 DG zqu- 


! 


Jam fi pun&um D tangi 


redam lincam, atq; 


adeo in zquatione quavis, qua relatio inter abfciffm 4 D & or- 
dinatam D G habctur, indcterminatz ille 4D & DG'ad un 
cam tantum dimenfioncm aícendunt, fcribendo n hac aquatione 
O Ax AB pro 


dg ; 
7. pro DG, producetur. aquatio 


nova, inqua abíciffa nova «d & ordinata nova dg ad unicamtan- 
tum dimenfionem a(cendent, atq; adco qua defignat lineam rec- 
tam. Sin 4D & DG( vcl carum alterutra.) afcendcbant ad. 
duas dimcnfioncs in aquatione prima, afcendeat itidem 24 & dg 
sd duss in aquarionelecunda. — Et fic de tribus vel pluribus di- 
menfionibus Indeterminatr 4d, dgin zquationc fecunda & 
4D, DG in prima a(cendent. femper ad. cundem dimenfionum 
numcrum, &, propterea linez, quas punta G, c tangunt, füntc- 

jufilem ordinis Analytici. s: 
Dico praterca quod (i refta aliqua tangat lineam curvam in 
figura 


L8 * 

figura primas hecre&a tran tanget lineam chrom m [d 
moa: & contra, Nam fi Curve. puncta quavis dio accedunt 
"d invicem & coeunt in figara prima, pundia eadem ranflara co 
ibunt in gura nova, atq;adco re&, quibus hzc Po n&a jun- 

untur fime, evadent carvarum tangentes figurautaqs Com- 
poni poffent harum afferionum Demonftrationcs more maé 
Geomtrico. Scd brevinati confülo. 

Igitur fi figura re&tilinea in aliam tranfamutanda eft, fufficit 
reflarum interfcótioncs transferre, & per eafdem in figura nova 
lineas re&as ducere. Sim curvilineam tranmutare oportct» 
transferenda funt pun&a, tangentes & alir rc&r quarum ope 
Curva linca definitur. lnfervit autem hoc Lemma folutioni dif- 
filiorum Problematum, tranümurando figuras propofiras in 
fimpliciores. | Nam re&z quavis convergentes tranfinbtantur. in 
parallclas adhibendo pro radio ordinato primo 40 lincam quam: 
Vis ream, qu per concurfum convergentium tranfit: id adcó 
quia concurus ille hoc pado abit in inbnitum, lincz autem pa- 
üllel: funt quz ad punctum ninite diftans tendunt. . Poftquam 
autem Problema folvicur in figura nova, ff per inverfas. operati- 
ohes tranfinutetur hac figura in figuram primam, habebitur So- 
lutio quafita. 

Utile eft etiam hoc Lemma in folutione Solidorum problem: 
tum. Nam quoties dux (edtioncs conicz obvencrint, quarum in- 
teríc&ione Problema folvi poteft, tranfimutare licet unum carum 
in circulum. " Reéla item & fectio Conica in conftructionc plano- 
rum problematum vertuntur in redtam & circulum. 


Prop. XXV. Prob. XVII. 


Teóebhrisn déferilere que per dita dio. pun£ia trarflit c. vella 
tres continget potione datas. 

Per concarfum tangentium quarumvis duarum cvm fe invicem, 

S concurfum tangentis tertiz com reda illa, quz per punta duo 

data 


[ 88.] 


data sranfi 
to primo, t 


rangens tertia fiet parallela redtz 
iduotranfeuni Sur 
ro bi, Kl tangentes dur. paral 
ll, ik ta & bl 
rc£ia huic parallela tranfiens per 
punéta illa a, P, perqua: Conica 
icd in lac figura nova tranfire 
dcbet, & parallelogrammum .;- 
L1 complens Sccentur rc&a 
bí, ik, kin e d & e, ita ut 
lit be ad latus quadratum. reà- 
anguli 4bb, ic ad id, & Ke ad 
Àd ut cft (à 


» eaq;adhibira pro radib ordin 
mutetur. figura, per Lemma faperiu: 
novam. In hac gura tangentes ille duz cvadent parall 


in figuram 


ma rc&arum /j; & K lad. fummam trium lincarüm 


quarum prima eft reda Ky & altere duz fant latera quadrata 


rc&angulorum 


Erenim, ex Con 


& 


kd & ead latus quadratum ipfi, 
tione, S 


Kad omnes coníequentes, q 
Ii abb & retia i & lat 
tur igitur ex I: 


a illa ratio; 
nova. Per inverfas operati 


tur hc po 


lematis XIV, deferibetur Trajo 


1 inter pt 


& propterea bc ad latus quadratum ipíius a1, ic ad i4, 
4 Lb (ant. in dimidiara. il 
fite, in data ratione omnium antecedentium //. 


nes Len 
da in guram primam $ 


b jaccnt vel inter punda 1, 


by t, k, Lapi, vel extra 
ic cadit inter pur 


bb & alb: Et erunt c, d,e pundia contaQus, 

funt Jc quadrat 
ie quadratum ad 4 quadratum, & ke 
dratum, & el quadratum ad 4/5 rc&anguli 


n ad re&angulum 41//, & 
atum ad £4 quas 
lum in eadem rationc, 


ad 


arus quadratum re£tangus 


à reGanguli //. - Habcn- 


us cd, e,in figura 
novillimi transfcran- 
Di; per cafüm primum Pro- 

Q. E, F. Caterum p 
T, vcl extra, de- 


ia b, /, & alter 


E82] 
Prop. XXVI. Prob. XVIII. 


joe que tranfit per. pnfium datum dr. reas 
quatur pejtiore daas cotinet. 

Ab interfcüione communi duarum quarumlibet tangentium 
ad'anerictlionem communem reliquaram duarum agatur ref 
& eadem pro radio ordinato primo adhibita, tran(imu- 

I) in figuram novam, & Tangentcs 
natum concurrebant, jam cvadent paral- 


Boriam def 


infinita. 


prima dato refpondens. 
xillente 04 quali O p, erit 
tio Conica in hac figura nova t 
operationem inveríam. transferatur hoc pun&um in figuram pri- 
nim, & ibi habebuntur pun£ia duo per quz Traje&oria deleri 
benda eft. — Per eadem vero defcribi poteft Trajctoria. illa per 


B;b.XVIL. Q.F. 


Lcmma XXIII 

Si reBle die. ptione date A- 
C,BD ad data pia 4, 
B terminentur, datamq; bs 
beam. vationem. ad invicem, I x 
Qo rella C D, qua. punti 
judeterminata C, D jungun- N 
tur, fecetur im ratione. data. N 
in KC: dico quod puréfum KC peer? 
localitur im refía potione ; 
data. 
Concurrant enim re&z 4C, BD in E, & in BEcapi 

ad 4E ut eft BD ad AC, fitq; F D aqualis E S i ECad 


GD, 


lcoq;inratiane data & prop. 
cetur C F in L in rat 


d CD, 
«tiam fpecie triangulum E F- 
L, proindeq; pun& 
cabitur in reéia E L. pc 
dat, Junge LK, &ob da- 
tam FD & datam rationem 
LK ad FD, dabitur LK A 
Huic zqualis capiatur E H,& V IN 
Gi ELKH pailldogam- — i s » | 
mum. Locaturigitur punc» d | 
tum K in parallelogrammi 
latere pofitione dato H K. Q. E.D. 


Lemma. XXIV 


Si velle tre 
Le fint ac d 


tertie interj 

Sunto AF, GB : í 
parallcls: dua 
nifeciionem 
tangentes in. 4 
BiEF rà 
tia Coniféttione 
ih F&G:; fit 
Dico. quod 4F, 


E21 
Nam fi diametri cónjugata 
in E & H.feq; mutuo fecent in C, & con logrammum 
IKCL; erit ex natura (c& c x wt EC ad C 4 ita 
CAad LC, & ita diviüim EC— C 4ad CA- CL. feu E 4 ad 
AL, & compofitc E 4 ad E. 44- 4 L (eu EL ut EC ad EC-t C- 
A fcu EB; adeoq; ( obfi xem triangulorum E AF, E L- 
1,ECH, EBG ) AFadLIut CH ad BO.. Eft itidem cx 
matura fectionum Conicarum L1 feu C K ad CD ut C D ad C H, 
atq; adeo ex zquo perturbate AF ad CD. ut CD ad BG. 
Q. F. D. 
"Corol. x. Hinc fi tangentes du: FG, P Q tangentibus paralle- 
lis FB. G occurrant in F&GJP & Q. feq; mutuo fecent in 0, 
erit ( &aquá pernubate.) 4F ad BO ut A P adBO, & divi 
fim ut F P ad GQ , atq; adco ut FO ad OG. 
Corl. a. Undc ctiam reüz dur PG, FQ per pun&a P &( 
C, F & Q ducis, concurrent ad. edam 4 CB per centrum fi- | 


gurx & panca contactum A, B tranfcuntem. 4 

1 

Lemma XXV. 1 

j 

i parallegrammi latera quat. infinite produéia tangam fetfionem 

quamewing, Coni- " F 

p abfcin- T. e n 
datur ad Langen 


en quantis quin- 
s quanrisqu 


irs [manti ai- 


tem abfeiffe ta 


muünate ad am E : 
los oppofitos 1 pais 
co quod abfeiffa maim. Lteria fit ad latus illud ut is con * 


termini in us D latus tertin 


am la- 


ammi MIKL latera quatuor ML, EK, 
2 KL. 


, KHad KL ut AM ad MF. 


[21] 
KL, MI fionem Conicam in 4, B, C, D, & fecet tange; 
quinta FQ hzc latera inF, Q , H & E: dico quod fit ME ad 
MlutBKad K Q , 
&KHad KLut F 
AM ad MF. Nam 


per. Corollarium 
Lemmatis fuperio- ] 
ris, eft ME adEI ; : 
ut AM fcu BK ad ssnaigatuib: ^ 
BO, & componen- £—— i 


do ME ad MI ut 
BKadKQ.Q.E. 
D.' Item KH ad HL ut BK feu AM 2d. AF, & dividendo 
Q E. D^x 

allelogrammum TK LM datur, dabitur 
rcdlangulum KQx ME, ut & huic a-quale rclangulum K Hx 
MF. ' /Equantur enim reciangula illa ob finilitudinem tria 
lorum KOH, MFE. 


Corol. 1. Hinc fi ps 


ducatur tangens e 4 tangcr 
n ulum KQx ME 
lo Kx Me, critg, KQad Me ut Kg ad M 


s KI, MI 
birur re&langu- 
;& divi(im ut Q q 


Corol. 3. Unde etiam (i E 4, 
eta per pur£ia biíc&ion 
SeBionis Conicz. Nam. 


Q. jungantur & bifecentur, & 
gatur, trariibit h»c per centrum 
fit Q 4 ad Ee ur Kg, 
fibir eadem recta per medjum omnium E j, e Q 

Lemma XXIII ).& medium rc&z MK cft centrum Se 


Prop.XXVIL. Prob. XIX. 


Trajetloriam Te que veBlas. quinq, poftimre datas. continget. 
Dentur pofitione tangentes ABG, BCF, GCD, FD 
EA. Figure quadiilatera füb quatuor quibulvis contenta 4 
FE 


[531 d 
FE digonales 4 F, BE bieca, & (. per Cor. 3. Lem Xxv) 
ctl per pundra bilc&ionum afia rranbit per centrum Troie 
tore. Rurfus figure quadrilatere B G DF, füb alij quibuliis 
quatuor 
tangenti- 


6 
bus con- y 
d 


5 
tente, dia- A N 
gonales ! - 
urina di- | " 


cam ) B- j 
D,GFbi- ; 


fccay & qme 
po : 
pontta bi- 


Ícttionum. 
ada tranfi- 
bit per cen 
trum (cdii- 


oni, Dabirr ergo 

centrum in concorü (ecantium. Sit illudO. Tangenti cui- 
vis BC parallclam acc ft Ly ad eam difiantiam ut centrum 0 in 
medio inter parallclos locctur, & acta KL. tanget trajc&oriam 


Ácribendam. Secet hac rangentes alias qualvis duas C.D,F.D- 
LdnL& K. Per tangenzum non parallclarum C L,. F K cum. 
paralldis CF, K L concurfus C & K, F&L age CK, F L con- 
currentes in R, & rc&ia OR du&a & produda (ecabit tangentes 
parallela CF, 'K L in pon& cthoc per 
rola. Lem. XXIV. Eadem methodo invenire licct ali 
taduum pun, & tum demum per Cafum r. Prob. XIV. 
Traje&oriam defcribere. Q. E. F. 


scontaduum. Pa 


o- 


Sds- 


[24] 


Sebol. 


Problemata, ubi dantur Trajcétoriarum vel centra vel 4f 
toG, includunturin przcedentibus, — Namdatis p 
tibus una cumcentro, dantur alia totidem pun£la 


alizq; tang 


ntes 
a ccntro cx altera cjus parte aqualiter diflantes.— Afymptotos 
autem pro tangente habenda eft, & cjus terminus infinite diftans 
Cfi ita loqui fasfit ) pro punto contadus Concipe tangi 
cujufvis pun&tum conta&tusabire in infinitum, & rangens verte-. 
in Alymptoton, atq: conftructiones Problematis XV & Cafüs 
primi Problematis XIV vertentur in conftru&tiones Problematum. 
ubi Afymptoti dantu 
Poftquam Trajc&oria defcripta eft, invenire licet axes& umbili- 
cos ejus hac methodo. In conftru&ione & Figura Lemmatis XXT, 
facut angulorum mobi- 
liun P BN, PCNcru 
m BP, CP quorum 
concuríu Traje 
fcribebatur (inc (ibi i 


toria de- 


vicim parallela, eumq; ^ —/ 
fervantia fitum. revol- 
vahtur. circa polos fuos « 


B, C in figura illa. In- 
terca vero. deícribant » 


altera angulorum illo- 
rüm crura C N,B N.con- 


curfü fuo 'K vcl A ,cir- " e 

culun 1BKGC.. Sit Hi cu 

circuli hujuscentrum 0. 

Ab hoc centro ad Rezulsm MN, ad quam altera illa crura CN, 
bant dum Trajeiocia deferibebarur, demi 
do occurrentem inK & L, — Et ubi cr 


ra 


[55] 

»currunt ad pun&um iftud KK quod 
ma CP, BP parallela erunt axi 
m concurrunt ad 
iori centrum, da- 


raiilla altera CK, BK c 
Regulx propius eft, erura p 
majori; & contrarium evenieríicrura ead 
pundum remotius L. Unde i detur Traje 
bunturaxes. Hifce autem datis, unibilici funt in promptu, 


Axium vero quadrata funtad invicem ue Had L1, & inde. 
, 


ide- 
C, B, 
tertium dabit angulos mobils PCK, PBK. . Tumob datam 


fücile cft Traje&toriam fpecie datam per data quatuor pun 


eribere. Nam (i duo ex pundiis datis c 


lituantur p 


fpecie Traje&oriam, dabitur ratioO H ad OK, ccottoq;O & 
tcrvallo 0 H deferibendo circulum, & per pus&lum quartum a« 
gendo rectam qua circulum illum tangat, dabitur regula M Ncu- 
Jus ope "Frajectoria. defcribet Inde etian Trapczi- 
um fpecie x (cafus quidam impolfibiles excipiantur ) in. 
data quavi eft 

T k&oriz fpecie dat 
dotis r 1. | Ejus gencris éft 
quod, í , 1 oe daruin du- 
a datam Coni bus intcríccet,. & 
interícétionum i i(cGionis tanget 


qj axes ha- 
bentem prioris axibus parallelos. , Sed propero ad magis üti- 


lia. 
Lcmma XXVI. 


Trianguli fpecie c 
potione. dat ! 
ponere 
Dantu 


tec criangulum DET 


[56] 
ulus E lineam AC,& angulus F linc: gat. Super DE, 
n deferibe tra circulorum. fegmenta DRE, D.GF, 
MF quz capiantangu 

ulis B 4C, ABC, P 

equales refpediive. 
ibantur autem hac 
fcgmenta ad cas partes 
lincarm DE, DF, E / 
ut litere DRED codem | 
ordine cum literis B.4C- ET! 
B,litem DGFD c — 7^ DEN, 

dem cum literis ABC A, X | 
&literz E. MF E. codem 

cum literis AC B 4 in orbem redeant: deinde compleantur hzc 
fegmenta incirculos, | Sccent circuli duo priores fe mutuo in 6, 
fintq; centra corum 

P& Q. Jun&isGP, 

PQ cipe Ga ad 

A B uteftG P ad P- D 
Q., & centro G,in- 
tervallo Ga defcribe 
circulum, qui fecet 
circulum primum D- 


GEins. Jugatur 


tum 4 D (ccanscircu- VR | 
J lum fecundum DFG S | 
inb, tumaEfecans V ——— 


circulum tertium G- $ 
Ecince Etcom- 
plearur. figura abc- 


DEF fimilis & zqu 
lisgurz ABCdef. Dico fidum. 
D « 


Agitur enim Fc ip 


Jungantur 26, 
16, 


[53 
| 1G, PD, Q.D & producatur POad R.— Ex confiri&ione cft 
| anculus Ez D equalis angulo C 4B, angulos EcF aqualis an- 
sulo 4C B, adcoq; triangulum sac triangulo ABC aquiange- 
lum. Ergo angulus azc feu Fa angulo 4BCadeoqi angulo, | |. poe 
FL.D zqualis eft, Sc propterea pun&um » incidit in pandiuml ra s P 
^. Porro angulus GP D. "qui dimidius eft anguli ad centrum G- vedi To j 
P D, aqualiscft angulo ad circumferentiam C 4 Ds & angulus G-7 Sri, 
Q. R, qui dimidius cft complementi anguliad centrum G.O D, Lu CNRC 
aqualis cft angulo ad circumferentiam G. D, adcoq; corum com- "i 
plementa P Q G, a4 G quatur, funtg; ideo triangula GP Q;, 
Qa b (milia, & C 4 eftad. 4 but G P adP Qs id efi( ex conftruc- 
| tionc) ut Gaad 4B. /Equanturitaq; 25 & 4B, & propterca 
triangula abe, ABC, quz modo fimili cfle. probavimus, funt 
etiam aqualia.. Unde cum tangant iníuper trianguli DEF angu- 
i D, E, F. trianguli abc latera 4b, ac, be reipcttive, compleri 
poteit ligura 4 BC def fgurz abc D EF fimilis & zqualis, atqs 
cam complendo folvetur Problema. Q. E F. 
Corel. Hinc rela duci potcft cojus partes longitudine datz rectis 
tribus pofitione datis interjacebunt. Concipe Triangulum D EF, 
pun&o D ad latus nte, & lteribus DE, D Fin di- 
s, mutari in lineam re&zm,cujus pars data D E fec 
iis pofition AB, AC, & pars dara D is pofitione da- 
tix M B, BC interponi debets & applicando confirucionem prz- 
cedentem ad. hunc cafum folvetur Problema. 


ac 


Prop. XXVIII. Prob. 


Trajetloriam. [pecie o ma 


udive. datam deferibre, cijur partes 
; trib 


data pofitione datis interjacebunt, 


p 


um 
du. 3 ver Dass aqualem. Q. E. F. 
d 


L58] 
partes datis hujus partibus DE. & E F (isiles S equales (ccabitur. 
Age rcüas DEEE,DF, & trianguli hujus DEF pone angu- 


€. 


lo: D, E, F ad rcéias illas pofitione dat 
"Dein circa triangulum defcribe Tr 


: ( per Lem. XXVI. ) 
uve D EF (imi- 


Lemma XXVII. 


"Irapeziom fpecie datnm déferibere cujus anguli ad retiae 
flione datas ( que neqs omnes. parallele fum, 
quoréum corcergumt ? finguli ad fingulas confften 
Dentur pofitione rez quatuor 4BC, 4D, BD, CE, qui- 

rom prima fecct fecundam in A4, tertiam in B, & quartam in C: 

& deicibendum fit Trapezium fg bi quod fit Trapezio FGHI 

fimile, & c angulo dato F xqualis tangat rcm 

BC, ceteri; anguli g li careris a datis G, H, I aqua 

tangant cztcras lincas D, BD; CE ref Jongatur FH, 

& füper F'G, FH, FI defcribantur totidem circulorum (comenta 

FSG, FTH, F7'I; quorum primmF SG capiat angulom equ. 

lem angolo B AD, fccundum FT H capiat angulom aqu 

gulo C B Esac tertium F //I capiat abgulum aqualem an, 


quatior po« 
sad. comune 


[s] 
E. Deleribi aütem debent fegmenta ad cas partes linearum FG; 
FH, F1, ut literarüm F S GF idem fit ocdo circularis qui litera- 
vum B 4DB, utq; litere F T HF eodcm ordinc cum litcris CB- 
E C, & litera: FP IF codem cum litcris ACE A in orbem rede- 
ant. Compleantur fegmenta in circulos, fitq; P centrum circuli 
primi FSG, S& Q centrum (ecundi F T H. — fungatur & utrinq; 


IA 
AN 


producatur P Q,& in ca capiatur QR in ca ratione 
KbceBCad 4. Capamrawem Q R ad eas BERE » 
rum P, Q., K idcm (t ocdo drcularis at itcrum 4, 
centroq; K & intervallo R F defcribatur circulus quartus F 
Nc fecans circulum terium FFine, — Jungatur Fc (cans cir- 
culam primum ín 2 S: fecundum in J, Agantur z C, LH, c1, & 
gue 4b c F GHI fimilis confricoatur figura ABC fj. EL) 
"Trapezium fe bi illud ipfu À 
Sécenr cnim circuli duo p 
Jungintur PK, QK, KK, 


[19] 
L. Anguliad circumferentia FzK, FK, Fe K funt femiffs 
angulorum FPK, FQ, FR K ad centra; adeoq; angulorum 
illorom dimidiis LPK, LOK, LRK quale. | Eft ergo figura 
PORK figurz ab cK zquiangula S (imilis, & propterea ab eft 
ad be wtPQ ad QR, ideft ut Bad BC. Angulis infupcr F- 
«4G, FLH, Fel aq 


Ergo figure abc F GH Lfigura fimilis ABC fg bi compleri porcfi 
Quo fa&o Trapczium fg bi conftituetur fimile Trapczio FG HI 
& angulis füis f e, Dy i tanget redas 4B, 4D, B D, CF. Q.1 

Cor. Hinc rcéfa duci poteft cujus partes, redis quatuor. pofi- 
tione datis daroordinc intesje&iz, datam habebunt proportione 
ad invicem, Augcantur anguli FG H, G HI ufq;co, ut rcx F. 
GH, Hin dirc&um jaceant, & in hoc cafi confiruendo Proble- 
ma, ducetur re£ha fci cujus partes fe eb, bi retis quatuor po- 


fitionc datis 4B& 4D, 4D&BD, BD&CE 


tcrjetla, e- 


runt ad invicem ut finez F G, G H, H Leondenx; (crvabuntordi- 
memintcríe. ldem vcro fic fit expeditius. 


Pro- 


| 


10: ] 
* HI 
tur 4B ad K,& B D ad Lat fit BK ad AB ut. 
MUOHED Lad BD ut G Lad FG; & jungatur KL. — 
für CEimi ProdaturiL ad M, ut fit L Mad 7L ut? 
ad H 1, Scagatür tum M Q ipfi L.B parallela réttaq; AD occur" 
tum gi (ccans 4B, BD in f; b; Dico 


nim Mg rec- 
cm 4B in 


| 
fit ipi BD. | 
parallda & l 
occurrat i L - "Ka du 
inP, &e- | NÀ en 
runt Mg ad T | | 
Lb (Mi ad ^l 
Ligiadbi, I 
AKadBK) M »! zl 
& APad B- 
L in cadem 
rationc ur DL io R ut fit DL ad R Lin eadem illa ra 
tione, & ob proportionales «Sad gM, Sad AP, & DS ad 
DL, crit x aquo ut gS ad Lb ita ASad BL& DS ad R L; & 
mixim, BL—RL ad Lb— BL ut 4$— DS adgS.— AS. 1d 
cft BR ad B5 ut AD ad Ag, adcoq; ut BDad rQ.— Et 
im BR ad BD ut Bhadxg Q (cufbad fg. Scd ex confirudi 
onccftBR ad B.D ut FHad FG. Ergo fb cftad fg ut FH 
adFG. Cum igiturfit ctiam jg ad ib ut Mi ad Lz, id efl, ut 
IG ad 1H, patet lincas F1, f? ing&h, G & H fimiliter fctlas 
cic. Q. E. F. 

In conftru&ione Corollarii hujus poftquam ducitur L K fecans 

EC 


[19 
CE in i, producere licec jE ad l^ uc fit E ad iE ut F Had H1, 
Scagerc lf parallclam ipli BD. / Eodem recidit fi centro i, in. 
tcrvallo 1H deícribatur circulus fecans B. Din X,. producatur; X 
2d 1; ut fit ;T aqualis IF, & agatur Tf ipi B D parallch. | 


Prop. XXIX. Prob. XIX. 


Trajeéloriam fpecie datam deferibere, gue a e&lis quatuon pofitiane das 
tis in partes fcsbitur, vrdine, fpecie ch» proptiore datatz 
Dcícribenda (it Trajc&oria f'e i, qua: fimilis fi curva 
FGHL,S cujus partes fe, gH, bi illias 
fimilesS 
propor- 


ne datis, prima primis, fecun- 
da fecundis, tertia tertiis interjacc- 
ant. Adis rcüis FG, GH, HI, 
FI, decribatur 'Erapezium. fi 
quod t Trapezio. F GHI timile 
& cujusangulif, e; itangant rec« 
tas illas pofitione datas 4B, 4 D, 
BD; CE (inguli (ingulas dido or- / 
dine. Dcin( per Lem, XXVII) 


ica her Trapezium deíeributur Trajedtoria cirea inca EG pp 
confiniis, 


Sde- 


[15 ] 
Sdelium. 


Conftrui ctiam poteft hoc Problema ut fequitur. Jnd [3 
GH, HIFI pedi GF ad V, jungeq; FH, 1o & ndis. 
FGH, VFH fac angulos CA K, DAL aqual deu 
AK, AL cum reda BD in K & L, & indeagantur KM, LN 

juarum K M confüituat angulum AK M aqualem angulo GH1 
itg: ad AK ut cft HT ad GH;. & L.N conftituat angulum AL- 
N zqualemangulo F HE, fitq: ad A L ut Had F H. Duantur 
autem AK, KM, AL, LN ad eas partcs linammA D, AK, 
AL, tc litere C AK MC, ALK, DÀ LN.D codcm ordinc cum 
Wiccris FG HTF iii otbcni redeant, S a&ta MN occurrat seda: 


1n 


v 
CEin j. ' Fac angulum;E P a qualem angulo GF, fitq; PE ad 
E; ut FG ad Gl; & per P agatur QPf; quz cum retta AED 


contineatangulum P Q E quslcm anguloF LG, rcdzq; A B oc- 
currat inf, & jungatur fj. Aganturautem PE. & P Q ad cas 
partes lincarum C E, PE, uc licrarum PEzP & PE QP idem fit 
ordo circularis qui literarum F G HIE, & fi fuper linta f? codem 
quoq; literarum ordine confüruatür Trapezivm feb "Trapezió 

HIT fimile, & ciscumicribacur Trajcétoria fpecie data, folye- 
tur Problema. 

Hafenus de orbibus invc 
rufh in orbibus inveni 


Supercft ut morus corpo: 
us sÉC- 


[194] 


SECT. V. 


De isventiore metum in Orbibws datis. 


Prop. XXX. Prob. XXII. 


Corporis in data. Trajetloria Paralolica 


moventis, ieenire locnm ad. 


tongue affigmatm. 


SitS umbilicus & A vertex principalis Parabole, fitq; 4 ASx. 
Marca Parabolica A PS, quz radio $ P, vcl poft exceffum cotpo- 


Tis de vertice defcripta fuit, velante 
appulíum cjus ad verticem defcri 
benda eft. — Innoteícit arca illa ex 
tempore ipfi proportional Bifc- 
a ASinG, erigeq: 
GHaquile 3 M, & 
H, intervallo HS dcfc 
Parabolaim in loco qu: 
dcmiffa ad axcm perpendiculari P0, 

4-FGS4. ( 2H84—G 


crpendiculum 


Nam 


trinq: HG 4. fict GS. 
GxPO(—7G07. 


—A0q.9 


terminis omnibusad 3P O, 


AOxPO--: AS po— AO 


[) 


HGxP04- PO. fcu 2 H- 
.—3GAO0P0q.) 


jPOq. ProAOq. füibe AOx P 91- & ipolicanis 
Fra R applica 


6 


amz APO-SPO)—arcz APS. Scd GH erat M; & inde 


[ 155 ] 

HORAS e AASXM. Eno arc APSaffalis cf LAS» 
M, DLE. Dic GH eftad ASyut tempus quo corpus detip- 
Cb MAP ad tempus qoo corpus decripi arcum inter vr 
fae pependnum adawmabimblcoS erdum. 

m AR perphirculo ASP per corpus movens perpetuo tranfe- 
un icis poni Geft ad velocarem quam corpus habui 
ne relata Dad Bs adeoq in ea tam raione ef lina G H 
in ere ndasiquam corpus tempore motus fui ab A ad P ca 
ai e dlcate quam habui in vertice A, deicribere pol 

m veloci is ciam vicogería invenit poreft tempus quo coc 
pus deicdpft arcum. quemvis afigratum AT. Junge AP & ad 
Vien cus pundtum erige perpendiculum re&ix C H occurrens 
inH. 


Lemma XXVIII. 


Nulla extat fira Oels eujus arca, reis ro lubim abfeffa poffit per 
epatis. nero teriorum ac dimenfivnum firtat generalter 
inveniri. , 
Intra Ovalem detur pun&um quodis, circa quod ceu polum 

revolvatur perpetuo inca reda, & interca n reda illa xcat punc- 

tum miobile de polo, pergatqs femper ca cum velocitate, qua: fit: 
wt red illus intra Ovalem longitudo. Hoc motu pun&um 
illud deícriber Spiralem gyris inbmitis Jam flarea Oualis per 
fiitam quationem inveniri poteft, invenictur etiam per candem 
aquationem diítantia punétt a polo, qua huic area: proportioma 
Ii: eft, adeoq; cimnia,Spiralis punéla. per zquationem finitam id- 
veniri poffunt: & propterea, retia: cujuívis pofitione dai 
» cum fpirali inveniri etiam poteft per zquationem finitam. 

Atqui re£a omnis infinite produda fpiralem fccat in pun& 

mro infinitis;Sc zquatio,qua interíettio aliqua duarum lincarum 

cihibet carum interíe&tiones omnes radicibus totidem, 

, P ade- 


" [ 196] 
adeoq; aícendiad tot dimenfiones quoc üuntinterc&iones, 

niam circuliduo (e muruo fccant in pundiis duobus, interfeio up; 
mon invenitur nifi per zquationemduarum dimenfionum, qua in 
terícério altera etiam inveniarur. Quoniam duarum fcchonum 
Coricarum quatuor cfle poffunt interfe&ionce, moi poreft aliqua 
caram generaliter inveniri nifi per aquationem quatuor dimer(i- 
onum, qua omnes fimul inverientur. ' Nam fi interfe&iones ille 
feoríim querantur, quoniamcadem eft omnium lex &c conditio, 
idem erit calculus in cafu unoquoq; & propterea eadem. femper 
concit itur debet. omncs interfcéiioncs fimul complcdi 
*& indifferenter exhibere. | Unde egiam interfcétiones Se&iion 
Conicarum & curvarum tertiz porcfraris, eo quod fcx efie poí 
funt, (imul prodcont per quationcs fex dimenfiontm, & inrer- 
fe&riones duarum curvarum tertir porefiaris, quia novem eile 
pollünt, fimul prodeunr per aquationcs dimenfionum novem. 
ld nifi neceilirio fieret, reducere liceret Problemata omnia Soli- 
da ad Pla, & pluíqua id folida. Fadcm de caufa 
interícDiones bine re&arum & fcOionem Conicarem prodcunt 
lemper per aquatiores dvarum dimer 
curvarum tertia: potefüatis per zquationcs trium, quaterna rec- 
tarum & curvarum quartz. poteflatis per aquoones. dimenfio- 
num quatuor,& fic in infinium. Ergo interzGiones numero infini 
tr reBarum, propterca. quod omnium eadco: eft lex & idem 
calculus, requiunt aquationcs numcro dincrlionem & radicum 
icfinitas, quibus omnes poflünt fimul exhiberi. | Sia polo in red- 
amillsm fccantem demittarur perpendiculum. pcrp-ndiculum u- 
nacti fecanterevolvatur circa pelum, interíc onc: piralis tranf 
ibunt infe mutuo, quxq; prima erat íeu proxima, poft tram revo: 
luriorem (cunda erit, poft duas tcrtia, & fic deinceps : nec inrerca 
mutabitur zquatio nifi pro mutata maprittdine. quanciratum per 
quaspotio lecantis determinatur. Unde cum quantirates ills poft 
Aiocvlas revolutiories redeunt ad magnitudines primas, aquatio re- 
dibit ad formam primam,adcoq; una cademq; exhibcbic gucerícdli- 
ones 


n folid 


m; terna redlarum & 


[17 ] 

clés omnes, & propterea radices habcbit numero infuitas quibus 
omnes exhiberi poffunt. Ncquic ergointeríeio re&e & fpiralis 
per aqpatonem finitam generaliter inveniri, Sc idcirco nilla e 
Po Ovslis cujus area, retis imperatis abfcifia, polfit per talem. - 
quationem generaliter exhiberi 

Eodem argumento, fi intervallum poli & pundli, quoffiralis 
deferibitar, capiatur Ovalis perimerro abfcil[s proportionale, pro- 
bari poteft quod longitudo perimetri nequit per finitam zquati 
onem generaliter exhiberi. 


Corollarium. 


Hinc ares Ellipfeos, qux radio ab umbilico ad eorpus 
mobile du&to deízribitur, non prodit ex dato tempore, pcr a- 
quationém finitam, & propterca per deícriptionem Curuarum 
Gcometrice rationalium determinari nequit. — Curvas Geometri- 
cc rationales appello quarum punéa. omnia per longitudines 
quationibus deíinitas, id ft, per longitudinum rationcs compli- 
caras, determinari poffunt ; caterafa; ( ut Spirales, Quadratrices, 
"Trochoides ) Geometrice irrational. Nam longitudines que 
funt vel non. fünt ut numerus ad numerum ( quemadmodum ia 
decimo Elementorum ) funt Arithmetice rationales vel irratio- 
males. Arcam igitur Éllipicostempori proportionalem abícindo 
per Cucvam Gcometrice irrationslem ut fequitur. 


.Prop. XXXI. Prob. XXIII. 


Corporis in data Trojetloria Ellipica mosentis venire locum adiem- 


pus affignatum. 


Ellipfcos Z'P B fit A vertex principalis, $ nmbilicus, Ocentrum, 
fit; P corporis locus inveniendus — Produc O 42d G ut firoG 
P2 ad 


1oB 
ad O4 ut 0 4ad OS. Eum GH, centroq; 0 & 
intervallo O G decgbe. circulum E FG, & f&per regula GH, ceu 
fundo, progrediatur rota G EF revolvendo circa axcm fuum, & 
interea. punéo fuo 4 defcribendo Trochoidem 4L I.Quo fadlo, 
cape G in ratione ad rote. perimerrum GE FG, ut eft tempus 
quo corpus progrediendo ab 4 defcriplit arcum AP, ad tempus 


revolutionis unius in Ellipfi. | Erigatur perpendiculum K L, oc- 
currens Trochoidi in L, & a&a LP ipfi K G parallela occurret 
Ellipfi in corporis loco quafito P. 

Nam centro 0, intervallo O A de(cribatur feflicirculus 4 Q D, &c 
arcui 4 Q occurrat LP produda in Q., junganturg $Q. ,0Q.- 
Arcti E FG occurrat O Q in F, S in candem 0 Q demittatür per- 
pendiculum SR. — Área. AP S eft ut arca 40S, id cft, ut dif 
rentia inter fectorem O Q' 4 & triangulum 0 Q5, five ut diffe 
tia re&angulorum 3 O Q x AQ & ; OQ xSR hoccfi, ob data 
OQ, ut dificrentà inter arcum. À Q & re&am SR, adcoq; 
Cob aqnalitatem. rationum. SK ad (inum arcus 4 , OS. 


04, 043d 0G, AQ 3d GF, & diviim 4Q—SK ad GF— 
fin. arc. 4 ) ut GKK differentia intcr arcum GT & finum ar- 


cus AQ. Q.E. D. 


Scho- 


[1991 
Sebolim. 


Caterum. obificultaem deícribendi hanc carvam prafat 
confirudtiones vero proximas in praxi Mechanica adhibere. E 
lipícos cujufvis A.B fit AB axis malos O centrum, 5 umbil 
ces 0 D femiaxis minor, & AK dimidium lateris redi. Sco 
tur AS in G, ut fic AG ad ASut BO ad BS; & quaratur longitudo 
L, qua fit ad 1 GKuceft 40 quad. ad. rc&tangulum. 48x 0 D. 
Bilecctur 0 G in C, centroq; C & intervallo C batur (cmi- 
culus GF0. . Deniq; capiatur angulus G C F in ca rationc ad. 
angulosqua ' 
tuor rcéos, " 
quam habet 
tempus. da- 
E. 


pus decrip- p P 
fit arcum 

quafitum 4- JN 
Pad tempus | : 
periodicum pp er 
fcu revolu e 

onis unius in 

Ellpü: Ad A0 demittator normalis FE, c producatur cadem 


verlus F ad ufq; N, ut fit EN ad longitudinem L, tang lius 
finus E Fad radium C F scentroq; N & intervallo 4 N. defcriptus 
circulus fecabir Ellipfin in corporis loco quito P quam proxime. 

Nam completo dimidio temporis periodici, corpus P fcmper 
reperietur n Apfide fümma B, & compl.to altero temporis di- 
midio, rcdibit ad Apfidem imam, ut oportet. Ulbi vero prox- 
ime abeft ab Apfidibus, ratio prima. míccntium ie&orum Á- 
SP, GCF, & ratio ultima cvane(centium B S? S OC F, cadem 
eft rationi Ellipfeos totus ad circulum totum. Nam pundis 


[tto ] 
P, F& N incidentibus in loca p, f'& w axi 4B. quam proxi- 
mis; ob aquales 4, px, re&a w4, quz ad arcum, 4p perpenii. * 
cularisftladcoq; concurrit cum axe in punéto IC? bicat argum, 
Ap. Proinde cft : Ap ad Grut AK ad G K, & A p ad Gj ut 
2 AK ad GK, Ett & Grad Gf'ut ENad EF, ca Lad CF, id 
CEXADE CF, lu Gl x AOq. ala ASxODXCF, 
Sex aquo Ap ad G fuc 4 AK ad GK^- CKx A04. ad 2ASy 
ODxCPjid cft, AK xAO q ad 4SxODXxCF, hoc eft, ob 
aquila AKx 40 & ODz. ut 40x0D ad ASxCF,  Proin- 
de Apx : 4S efPad Gfx GC ut 40xODx AS ad A8xC- 
FxGC, fcu AOx0 D ad CG 4. id eft, fcr naícens AS pad 
fc&orem nafcentem G C f'ut A 0x0 D ad C G4. & proprerca ut. 
arca Fllipícos totius ad arcam circuli totius. — Q.. Argu- 
mento prolixiore probari poteft analogia ultima in Sc&toribus e- 
Vancicentibus BS P, OC P: ideoq; locus punéi P prope Apfides 
fatis accura- 

te dnventus 
€f. In qua- 
draturis er 
ror quafi 
quingente(i- 


efi ut 


totius vel 
paulo major 
obveniré fo- : 
et: qui ramen propemodum evanefcct per tüteriorem Conflruc- 
fionem fequentem. ; 

gPer pond C, 0, duc arcum circulirem C T joft: magnitu- 


dinis; dein produc E F hinc inde ad T & N ut fit EN ad 
* Lad CF; centroq; N & intervallo 4/N defcribe. 
ficec EI! P,.utfupri /— Arcus. 


Tut 
m qui 
uten G T 0 dctcrminabirur 

quz- 
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quarendo cjus pun&um aliquod T ; quod conftru&ionem in. illo 
cafu accuratam reddet. 

Si Ellipíeos larus tranfverfum multo majus fit quam latus rec- 
rum, & motus corporis prope verticem Ellipícos defideretar, 
(qii cafus im Theoria Cometarum indir) ducere licete 
pundoG ream GI axi 4B perpendicularem, & in ca ratione. 
ad G K quam habctarea 4J/ P S ad re&angulum AK x 45; de 
in centro 1 & intervallo 4 I circulum defcribere. Hic cnim fe- 
cabic Ellipfim in corporis loco quaíito P quamproxime. Et 
cadem conflru&ione ( mutatis mutandis ) conficitur Problema in 
Hyperbola, | Hze autem confiruétiones demonftrantur ut fupra, 
& fi Figura. ( vertice ulteriore Bin infinitum abeunte). verta- 
tur in Parabolam, migrant in accuratam illam confiru&tionem. 
Problematis. XXII. 

Si quando locus ille P accüratius determinaGdus fit, inveni 
tur tum angulus quidam B, qui fitad angulum graduum 57,295. 
quem arcus radio aqualis fubtendit, ut eft umbilicorum di 
tía $H ad. Ellipícos diamctrem 4 B; tum ctiam longitudo qua- 
dam L, qua: fit ad radium in eadcm ratione inveríe.. Cuibusfe- 
mel inventis, Problema deinceps confit per fequentem Analyíin, 
Per confirudio- 
fem füperiorem 
(velutcunqs cor 
Je&uram. fa 
do) cognofcatur 
corporis locus P 
quam proxime. 
Demiffiq; adax- 
cm Ellipíeos or- 
dinatim applicata. 
PR, ex propor- 
tione diametrorm E]li 


r ipfeos, dabitur circuli circumfcripri 4E 
ordinatim applicata K  , qux finoseft anguli 41 abra 


1: 
ngulum illum rudi calculo in numeris 
gnofcatur eriam angulus tempori por. 


te AC radio. Suficit a 
proximis invenire, Co, 
portionals, d cft, qui it ad quatuor redtos ut éft tempus quo 
forpus deieriplit arcum 4 P, ad tempus revolationis unius in Ej 
lip. Sitangulusife N, "Tum capiatur & angulus D ad an. 
gulum B, ut eft inus ifie anguli 4C Q ad Radium, & angulus 
2d angulum N — 4C Q y. D, or c longitudo I. ad longitudinem 
candem L, cofinu anguli 4C Q-- D. diminutam, ubi angulus 
ilie re&to minor cfi, aufam ubi major. Pofica capiatur tum au- 
gulus F ad angulum E, ut cft inus anguli 4CQ 4 E ad radium; 
pim sngulus Gad angulum N.— 400-— E--F ut eft longiudo 
L ad Longitudinem candem cofinu. anguli 4CQ 4- E 4-1 É dimi: 
nutam ubi angulusifte re&o minorcít, au&am ubi major. Ter- 
tia vice capiatur angulus H ad angulum B, ut eft finus anguli 4- 
COE G ad radium; &angulus Lad angulum N — 4CQ - 
E — G-- Hy ut eft longitudo L ad. candem longitudinem cofinu 


anguli 4C Q-- E-F G-L. 1 H dimintam, ubi angulus ifie. redo: 
mino: cftauclam 


wbi major. Et 
fic pergere. licer 
in infinitum. Dc- 
Tiq; capiatur an- 
guls 4C4 2- 
qualis angulo 4- 
COFETGAI 
&c. & ex cofinu 
jus Cr & ordi- 
nata pr, qua eft 


ib inum qr ut Ellipios axis minor ad axem majorem, liabe- 
Bitur corporis locus correétus p, Siquando angulus N — 4CQ 1- 
D negativus cl, deber entm ipis Evbiq: mutarin icd 


sum — in 4. Idc 
AC 


7m intelligzdutm «fide fignisipforum G& 1, ubi 
anguli N— 


2—EtF, &N. 4C Q-E—GMH nega- 
tivi 


1] 

tive prodeunt. Convergi auem ris infaita AC Ox E-G 
FL quamcelerrime, adeo ut vix unquam opus fucrit E ra pro- 

redi quam ad. terminum. fecundum E.. Et fundatur calculus in 
Tos Theoremare, quod arca 4.P S fit ut differentia inter. arcum 
AQ. & ream ab umbilico Sin Radium C Q. perpendiculariter 

iffam.. * 

e diífimili calculo conficitur Problema in Hyperbola. Sit 
jus centrum C , Vertex A , Umbilicus $ & Afymtotos C K . Cog- 
nofcatur quantitas arez 4 P5 tempori proportionalis. Sitca 4, & 
fiatconjectura de pofitione rc&x $ P , quz arcam illam abícindar 

uamproxime. Jungatur C P , & 
yrd ad Afymptoton agantur 
41, P K Afymptoto alteri paral- - 
lelz,& per Tabulam Logarithmo- AY 
rum dabitur Arca 41 K P, ciq; s 
aqualisarca C P 44, quz fübdudia. / 
de triangulo C P $ relinquet are- 
am AP 5. Applicando arcarum 4 
& AP Sfenbdifirentam! 4PS— id vcli 4.14 PS ad lincam 
SN, quab umbilico 5 in tangentem P T perpendicularis eft, ori- 
«turlongitudo PQ. Capiatur autem P Q inter ASP, fi arca 4P.S 
major fit arca fecus ad pundti P contrarias partes: & pundum 
Q erit locus corporis accuratius Et computatione -repctita in- 
Yenictur idem accuratius in perpetuum. 

Atq; bis calculis Problema generaliter confit Amalytice. —'Ve- 
rum ufibus Aftronomicis acommodatior eft calculus particularis 
qui cqui. | Exiftentibus 40, 0 B, O D fcmiaxibus Ellipícos, 
(C V'ide fie. pat. 102. 110.) SL ipfius latere recto, quare tum 
angulum T, cujus Tangens fit ad Radium ut eft femiaxium diffe- 
rentia 40 —0 D ad corum fummum 40--O D; tum angulum 
Z, cujus tangens fit ad Radium ut re&angulum (üb umbilicorum 
diftantia $H & (emiaxium differentia 40 — 0 D ad triplum rec 
tangulum füb O  (emiaxe minore & 40 — .L differenti iuter fe 


[1] 
miaxem majorem & quartam partemlateris re&i. — His angülis f 
amel inventis, Iocus corporis fic deinceps determinabitur. " Sume 
angulum T proportionalem tempori quo arcus B P dcfcriptuseft 
ítu motui mcdio ( ut loquuntur) zqualem; $c anguloni J- 
primam medii motes aquationem ^) ad angulum T (. «quatio- 
mcm maximam primam ) ut cft finós anguli T duplicati d radi- 
um ;atq; angulum X ('aquationem fecundim ) ad angulim Z 
(aquationem maximam fecundam ) ut eft finus verfus anguli T 
duplicati ad radium duplicarum, vcl ( quod codem rccidit Jut 
eft quadratum finus anguli Tad quadratum Ra xgulorum 
T, V, X vd fümmxz T 3- X-- V, fi angulus T re&o minor cft; vel 
difierentiz T-- X — V, (i is re&io major cft 1c&ilqs duobus minor, 
aqualem cape angulum B HP ( motum medium aquatum ; ) & 
fi HP occurrat Ellipfi in P, a&a SP abfcindct aream BSP tem- 
pori proportionalem quamproximé, — Hac Prixis fitis expedita 
Videtur, propterea quod angulóróm péroxiguorum 7/8 X ('in 
miputis cundis, fi plscet, pofitórum ) Spurs duis tjeive 
prifhas invenire fufficit. Invento autem anotlà motus medii 3- 
jut B HP, angulu: veri motus HS P & diftintia 5T ij pron 
D, methodum notifimam Dris. Sabi V zrdj Epifcopi 4 
luriesfir mibi plurimum colendi 
nos de motu corporum in lineis curiis. Fibrr viter po- 
teft t mobile reda. do(cendat vel refla afteiidit, & quis ad y 
wünodi motuspcdant, pérgo jam epona 


Dus] 


SEC T. VIL 


DeCoponen Afenfa - "Defcerfu. Red 


Prop. XXXIL.— Prob. XXIV. 


fi reciproce propartionalis quadrato diffan- 
s fpatia definire qua corpus reBts cadendo datis 
temporibus. deferiht PNT 

Car. 1. Si corpus non cadi perpenidiculariter deftribet id fcc- 
tionem aliquam Conicam cujus umbilicus inferior congruit cum 
centro. ld ex Propofitionil XI, XII, XIII & earum Corolla- 
Tis conflat. Sit ícBio illa Conica AR PB 
S umbilicus inferior $. Et primo fi Figi- 
1a illa Ellipiseft, fuper hujus axe majore | 
ALB defcributur femicirculas 4D B, & pet. | 
corpus decid 
pendicularis ad a 5 aciíq; D'S, PS erit 
area AS D'arex AS Pati; adeg eriam tem- 
por proportionalis. Manente axe 4 B mi 
finatif perpetuo latitudo Elliptzos, & fem- 

silancbit aréa A3 D tempori, proportio- 
Miniatur L ido illa in infinitum, 
idente cum axe 4B 
téfthino B delcéndet 
; &area ABD evadet 
tempori proportionalis | Dabituritaq: fpa- 
tium AC, quod corpus de loco 4f perpend 
cnlariter cadendo tempore dato delcribit, f modo tempori pro- 
portionafis capiatur area 4B D,& a puncto D ad redam 4B dc- 

tur perpendiculads DC. Q. E.f. 

Q2 [n 


Pofito quod vis cari 
"te locorum a eenir 


corps 


11 


1 

Car, a. Sin figura. indt R PB Hyperbola eft, deícribatur 
ad eandem diametrum principalem 4B Hyperbola rcBangula 
BD: & quonam arcz CSP, C BfP, SPf B funt ad arcas C- 
SD,CBED,S DEB, ingulz ad fingulas, in data rationc aliru- 


dinum C P, C D; & area SPfB 
proportionalis eft tempori quo 
corpus P. movebitur per arcum. 
P B, erit ctiam arca SDEBei- 
dem tempori proportionalis.Mi- 
pouces Hyperbolae 
RPB in in manente la- 
tere tranfverfo, & coibit arcus. 
P B cum rcéta CB, &umbilicus 
S cum vertice B &reda S Dcum. 
recta B D.Proinde arcaBDE B. 
proportionalis crit tempori quo 
CorpusC re&o. defceníu deicri- 
bit linamCB. Q. E. I. 

Car. 3. Et fimili argumento 
fi figura R P B Parabola cít, & 
codem vertice: principali B de- 


fcribatur alia Parabola BE D, quz femper mancat data, interea. 


"A zz | 
A AE 

EX 

7 

H 

4 


dum Parabola prior in cujus perimctro forpus P moverur, dini 
i 


nuto & in nililum reda&do cjus Latere rc 


o, conveniat cam li- 


nca CB; fict fcgmentum Parcbolicum B D EB proportionale tem- 
pori quo corpus illud P vel C defcendct ad centrum B. Q. E, I 


Prop. XXXI — Theor. IX. 


Pofiis jam imventie, dico quod corporis cadentis elitas in lea quo- 
eis C eft ad vclcitaicm corporis centro B. intervallo B C. circulum 


deferilentis,, in dimidista rtione 


Circuli wel Hyperbile vertice uliertre A, babet ad figure [emidi- 
ametrum priscipalem 1 AB. ui Isi 


quam C A, difiamia corporis a 


m" —À 
Namq; 'oporti s: € P, linea ^ ^ 
uiui gus KPB, D EB damctr Biecur EI 
& agatur re&la P Tquz tangat figuram R P B in Pjatq; ctiam e 
ccc Communcm illam dismetrum AB. ( fi opus eft. produ£am ) 
in T; fitq; ST ad. Ee & BQ ad 
hanc diametrum per ris, atq; figua 
rz K PB latus reum ponatur L. Conftat 
per Cor. 9. Theor. VIII. quod corporis in 
linca K PB circa centrum S moventis vclo- — | 

citas in locoquovisP (it ad velocitatem cor- 

poris intervallo S P circa idem centrum cir- — QI 

culum deícribentis'in dimidiata ratione rec- — 4 0o 
tangili ,LxSP ad ST quadrum. Eft NON 
autem ex Conicis AC Bad CP4ur240ad — c A 


CP4.x 40 / 
Lade 2 e  equieL Egowe 4 [ij 


locitate: ill funt ad invicem in dimidta M^ aj 
ratione P4 40xST id ST quad. Vorro / 
ex Conicis eft CO ad BO ut BO àd TO, & l 
compofite vel divifin ut CBad BT: ^Un-: 5^ 
de dividendo vel componendo fit BO — ucl. 
A-COad BO ut C T ad BT, id cft A Cad AO ut CPad BQ 
CP4xAOxXSP TJ 

indeq, C'2XAOxSP a aqualc e BÉgpxACxSY PA CY .—— Minnatur 
jum in infinitum figurz K.P B latitudoC P, fic ut pun&um P cocat 
cum pun&o C, pun&tumq; S cum punc B, & linca S P cum linea 
BCJincaq; ST cum linea BQ ; & corporicjam re£&a defcenden- 
tisin linca CB. velocitas fict ad velocitatem corporis centro B in- 
teruallo BC circulum deízribentis, in dimidiata ratione ipius 
B CxSP t 

PO EC ad STg. hoc ef (neges equalis rarionibus 
SP ad BC & BQ 42d ST4. ) in dimidiata rdfigne A Cad AO. 
Q. E. D. Corel 


| 
1 


e 


[n8] 
Coral. Punclis B-&'S éocuntibus,. fitIFC-ad 8T. ut AC 4 
AQ. ] 


Prop. XXXXIV.: Thóor«; Xi 


i figura BE D Paraloli efe; diei qiod ferpvrir, cademis. celoiti 
ii loco quovis C equahs'ef cilecitats qua corpus centro B diari 
dio intervalli fui B cirenlursciop Al i 
satifarmiter deferibare; paefl soon ( ron 
Nam corporis Parabolam K- 

PB ci aieo 8 defcriben- 

tis velocitas ip loco-quovis.S 

( per Corol. 7. Theor. VIIL:). 

zqualis eft velocitati corporis di- 


midio intervalli SPcirculum cir, 7 1 
ca id 


m S uniformiter defcriben- 
Minuatur Parabolie-atirus 
do CP in infinitum co, ur arcus 
Parabolicus C P cum ré&a CB, 
centrum S cum vertice B; i&t ine. 
termallumS P cum intepyallo GP 
coincidat, & confiabit Propofis 


tio; Q. E: D. , E 
Prop; XXXV. "rhéor. Xf. 


Tilem potis, dico qued orea. fint. D ES, radio indefimto 8D de- 
Jeripta, «equalis. fi arce quas corpue, radio diridium lateris retdi 
dire D E $ eqrayte, crea cettrum 5. frmizr eyrindi, eo- 
deu tempore dejerilere poteft, 

Nam concipe corpus C quam minima temporis particula line 

lam Ce cadendo déribése, & interca corpus aliud K, uniformi- 

& *ttr in circulo ipeo fentrumf$ gyrando, arcum Kt A defcri- 
bere 
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. Erigantur per] ndicula € D, c. occurrentia figure DE S 

ber d. Jang $D, SK Sk&e ducatur Ddaxi A Soscurres 
in T, & ad eam. demittatur. perpendiculum. sr 

C Jamfi iura D ES Cireuloseft vel Hypédbola; bis? 

anlvera. diameter AS in O, & erit 

jum Lateris red. Et quoniam eft 

^cad Dd, & T Dad T8 ut CD. 


SrxDd. Sed per Coral. Prop.33. eft T.C Y 
ad ST ut AC ad A O, puta fi incóiru pundt- ) 


: I» 
orum D, d capiantur lincarum rationes ulti | 7 J 
mx. Ergo AC eft ad AO, id eft ad SJ; ut. e " 
CDxCcad STxDd. Porro coiporis de« € —— 
(cendentis velocitas in C eft ad. velocitatem ^| 2 


corporis circulem intervallo $C circa centrum. 
S. dcfcribentis in dimidinta ratione A C ad A- 
O vel SK ( per They IX, ) Et; hag. ycloci--. 
tas ad velocitatem corporis defcribentis circu- 
Ium O K Kin diimkdiatavatione S ad 8C per» gli 2 
Cor. 6. "Theor. V. & ex aquo velocitas pri- 
ma ad ultimam, hoc eft lineola Ce ad arcum Kin: dimidiata. 
ratione. id cltin ratione AC. ad CD, -. Quare eft 
CDxC x Kk, & pioprerea A CadiSK. ut AC 
€ kad STx Dd, ibdes S Ix K kaquale STD d; S 4$K 
XK k aquale 1 ST x D 4j 'id eftarca K Sk aquialisarce S Dd. 
Singulis igitur temporis particulis generantur. areacum duarum 
particule K S4, $ Dd, quz, fi magnitudo: carum mintatur & 
augeattr in infinitum, rationem obtinent zqualitatis, & 
per Corollarium: Lemmatis 1V.)arcz votz fimul geni- 
nper aquis. Q. E. D. P 
Quod fi gura D ES Parabola ft, invenictur ut fupra 
ad STx Dd ut TC ad 5T, hoc cítut 3 ad 1, a- 
déoq; 1 CD x Ce aqualem effe : STx D d. Sedcorporis cader- 


tis 
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tis velocitas in C aqualis. eft ve- 
Jocitati qua circulusintervalloS C |. —— — 
uniformiter defcribi poflit. (per 

Theor. X.) Et hac velocitas ad vc- 

lociratem qua circulus radio $K 

deícribi poffit, hoc eft lincolaCe — 7 
ad arcum K Keft in dimidiata ra-— 57 
tionc SK ad Sc, id eft,in ratione ( 
SK ad 1 CD, per Corol.6. The» 47 
orem. IV.. Quare efti SK x Kk. 

15T x Dd, hoc eft, arca K SKa- 

qualis Are 5D d, ut fupra. Quod. 

erat demonfivandum. 


Prop XXXVL. Prob. XXV. 
Corporis de. leco dato A cadentia determinare tempora 


defcenfus. i 
T diamctro 4$ (. difrantia corporis a cen- 
initio) defcribe femicirculum 4 D 5, ut & 
litiic qualem femicirculum Q.K H circa centrum 
S. De corporisloco quovis C erige ordinatim ap- 
plicatam C D- Junge SD, & arcz 43D zqua- 
lem confüitue Sc&ionem 0 SK. Patet per Thcor. 


XI, quod corpus cadendo defcribet fpatium. AC - 


codem temporc quo corpus aliud uniform 


er cir- 


ca centrum $: gyrando, deferibere poteft. arcum 
OK, Quod erat faciendum. 


Prop. XXXVII Prob. XXPT. 


Corporis de loco dato: furfim el. deorfum: projebii: definire. tempora 
afeenfis. vel. defcenfue. DL ps 


[2] 
Exeat corpus dé loco dato G fecundum lipeam 486 cum vc 
loctatequacanq In duplicata ratione hüjus velocitatis ad uni 
focmem in circulo velocitatem,qua corpus ad intervallum darum 
S circa centrum 5 revolyi: polkct, cape C 4 
ad 4$.  Siratio illa eft numeri binarii ad. 
unitatem, pun&um 4 cadet ad infinitam dif- 
ntiam, quo in cafa Parabola uertice S, axe 
5.6, latere quovis re&to defcribenda cft, Pa- 
tet hoc per Theorema X. Sin ratioilla mi nor. 
vel majot eft quam 2 ad r, priore caíü Circu- 
lus, pofteriore Hyperbola rectangula fuper di- 
ametro 5 4 defcdbi debet. Patet per Theore- 
ma IX. Tum centro $, intervallo zquante di- 
midium lateris redi deicribaturcirculus HIE, 
& ad corporisalcendentis vcl defcendentislo- 
ta duo quavisG, C, erigantur porpendicula .& 
GI, CD occurrentia Conica Sctrioni vel cir- 
culo in 1 acD.Dein jundis $1, D, fant (cg- 
mentis SEIS, SE DS Sc&ores HSK, HSR. 
zquales, & per Theorema XI. corpus G de- ^ 
fcribet fpatium G C eodem tempore quo cor- 
pus K delcribere poteft. arcum Kk, Q. E. 


Prop. XXXVII. Thor. XII. 


Pf quad viscera prpertinal aid fen fati cs 
rum a centroy dico quod cadentinm tempora, cclocitater Cb» fpátia. 
deeripta. fnte.arcubus arcuumqs filu m 
verfis. c». finibus. re&lis vefpeBise pro- 
portionales. 

Cadat corpus de loco quovis 4 fecun- N 
dum redam 45; & centro virium, in- — | V 
tervallo 48, deícribarur circuli quadrans — | 
AE, fitqs CD finus re&us arcus cuju 

R 
* 


vis 
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is AD, & corpus A, tempore 4D, cadendo defcribet f; atium 
b loco C acquiri velocitatem CD. Dionis 
dem modo ex Propofitione X. quo Propofitio XXXII. ex Pro. 
politione XI. demonftrata fuir. Q. E. D. 

Cool. 1. Hinc zqualia funt tempora quibus corpus unum de 
loco 4 cadendo provenit ad centrum $, & corpus aliud revolven- 
do defcribit arcum quadrantalem 4 D E. 

Carol. 2. Proinde zqualia funt tcmpora omnía quibus corpora 
de locis quibufvisad uq; centrum. cadunt. — Nam revolventium 
tempora omnia periodica ( per Corol. 3. Prop. IV. .) aquan- 
tur. 


Prop. XXXIX. Prob. XXVII. 


Pofia cujufemug; generis v contripeta, o» emceffis figurarum cueih- 
"reaript quadraturis, vequiritur. corporis veta afcendemtis vel. de- 
Jceudentis tum velocitas in locis fingulis, tum tenrpus quo corpus ad 
ocu quenris perveniet : Et contra, 

Dc loco quovis 4 in recla 4D EC cadat corpus, deq; loco 
cjus E erigatur fcmper perpendicularis E G, vi centripetz in loco 
illo ad centrum C tendent proportiom- — 
is: Sitq; BFG lina curva quam punc- — 
tum G perpetuo tangit. Coin: ua Ej 2 
EG ipio motus initio cum perpendigill- 
ri 4B, & crit corporis velocitas in loco | 
quovis Eut arez curvilincz 4 BG 
mequdrtum. Q.E.L InEGca- 
piatur E M lateri quadratoarez 4 5 GE 
1eciproce proportionalis, & fit 4 L M li- 
mei curva quam punctum L perpetuo tan 
git, & crit tempus quo corpus cadendo. 


defcribit lincam A E ut area curvilinca4- | 
LM [6 "t Inveniendum, p. l "n 
Etenim in rea 4 Ecipiatur linea. ^C 


quamminima D E datz longitudinis, (its D L F locus lincx E MG 
€ ubi 


fuss mue 7 
ibi corpus verfabatur in D ; & (i ca (it vis centripetas t arca 4- 
BG E latus quadratum fit ut defcendentis velocitas, erit arca ip- 
fà in duplicata ratione velocitatis id eft, ff pro velocitatibus in D 
& E fcribantur V & V ^- I, erit arca ABFD ut V& arca AB- 
GE ut V^ - 3 VI- I^, & divifim area DFGEut 2V FEI*, 
DFGE, aIxV--I* 


og DFGE HI", e, G prima quantitacum rat- 

adcoq PEGE a? DET, ideft, & primz q - 
2c aIxF 

centium rationes fumantur, longitudo D Fut quantitas 25; 


adcoq; ctam ut quantitatis hujes dimidium XP, Eft autem 
tempus quo corpus cadendo defcribit incolam DE, ut lincola 
illa diredke & velocitas / inverfe, eftq; vis ut velocitatis incre- 
mentum 1 dircáte & tempus inverle,adeoq fi prima mafcentium 
, c longit go vis 
Df hoc efi ut longiudo DF. Ergo vi 
ipfi D F proportionalis facit corpus ca cum velocitate defcendere 
qux fit ut arez 4 BGE latus quadratum Q. E. D. 

Porro cum tempus quo qualibet longimdinis date lineola DE 
deícribatur, fit uc velocitas, adeoq; utarez 4 BFD latus qua- 
dratum inyeríe; fitqs D L, atq; adco arca naféens DL ME, 
idem latus quadratum inverfe: erit tempus ut area DL ME, 
fumma omnium temporum ut fumma omnium arcarum, ho: 
C per Corol. Lem. IV. ) tempus totutn quo linca 4E def 
ut area tora AME. Q. E. D. 

Corol. 1. Si P fic locus de quo. corpos edere debet, ut, ur- 
gente aliqua uniformi ui centripera nora (. qualis vulgo füppoi- 
tur gravitas ) velocitatem acquirat in loco D aqualem velocitati 
quam corpus aliud vi quacunq; cadens acquifivit codem loco D, 
& in perperdicillai DF capitur DR; qux firad D Fut vis illa 
nilormis ad vim alteram in loco D, & compleafur rc&anpulum 
PDRQ , ciq »qualis abícirdatur area 4B FD; erit A4 locos 
de quo corpus a't-rum cedit. s Namq; 


rationes fümantur, ut 


t 
bitur. 


12 
EDRS, cum fit arca ABFD ad aream DFGE ut VV ad 14 
XI, adcoq; ut: V ad I, id eft, qx femi(lis velocitatistotius ad in. 
grementum velocitatis corporis vi inaquabili dentis; & fimili 
terarca POR Dad. arcam D RSE ut femilfis velocitatis totius 
ad incrementum velocitatis corporis 
uniformi vi cadentis; fintq; incremen- 
ta illa ( ob equalitatem temporum na- 
fcenium ) ut vires generatrices idcft — || 2 
ut ordinatim applicatz D F, D R, adc- 
0q; ut arez nalcentes D FG E,DRSE ; 
erünt( exquo )arer ror ABFD, i. 7 ij 
PQRD adinvicem ut femifs tota-. g ; 
rum velocitatum, & proptera(oba- — | 
qualitrem velocitatum ) aquantur. — |— 

Corol. 3. Unde fi corpu quodlber —.| 
de loco quocunq; D data cum veloci- N 
tate vel furfum. vel dc 
tur, & detur lex vis centripetz, invc- 

nitur velocitascjusinalioquovisloo C — | 

5, crigendo ordinatam e, & capicnd 
velocitatem illam ad velocitatem in loco D. ut ef 
tum re&anguli P QR D arca curiil 

* cft loco D inferior, vcl d 

dratum re&anguli fo 

DFge adVPORD. 

Corel. 3, Tempusqquo; innotcftet erigendo ordinatam cur re- 

Ciproce proportionalem lateri quadrato ex P Q R.D H- el — DF. 

£5 & capiendo tempus quo corpusdefcripfitlineam D e ad tem- 

Venir aq pius alterum vi uniformi cecidit a P & cadendo per 

pt 3d D, ut area curiilinca D Lwead re&dbgulum a Dy 

DL. Namq;etempus quo corpus vi uniformi defcende 

split lincam PD eft ad tempus quo corpus idem deferipfit Ti 

ncam PE in di; ratione P D ad P E. id eft ( linccla DE 
jam- 


fum projicia- N 


latus quadra- 
2 D Fge vcl audii, fi locus 
uti, f is füperior efbad Tarus qu 
PORD, id ctu Y POKD4-vel- 


idiata 
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jamjam naftente )inratione PD ad PDF DE fca PD ad 
P PD--DE, & divifim, ad tempus quo corpus idem delcripfit 
incola D E ut P D ad D E, adeoq; utrc&angulum 2 P Ex 
DD L ad aream D LME; eflq; tempus quo corpus utrumq; de- 
fcripfit incolam D E ad tempus quo corpus alterum inequabili 
mola defcripfit lineam De utarea DL ME ad 'arcam D Lane, 
x aquo tempus primum ad tempus ultimum ut tcdangulum 
a PDxD Lad arim DLme. 


S E-6C-IET VIE 


De Inventione Orbiun in quibus. corpora. viribus quibufeunq;. con- 
tripetis agitata revolventnr. 


Prop. XL. Thcor. XIII. 


Si eorpus, cog 
pus aliud re 
aliquo. equali 


á quacumqscantripe, moveatur uteunq;, b cor- 

afeemdat vel dejecudat, fint; corum veelocitates in 
aliitndimum. cafu «equales, «velocitates. corum in. 
is erunt. equ 

Defcendat. corpus aliquod. 


omnibus altit 


4 pec D, E, ad centrum C, 
liud a^ in linca curva Y Llc... Centro C ins 
tcrvallis quibufvis defcribantur circuli concentrici D I, EK reda 


AC.in D & E, cuvaqi FT K in 1& K occurrente. — Junga- 
tur LC occurrens ipfi. & E. in Ns S im LK demittatur. porpendie 
culum N T3 fitq; circumferentiarem circulorum intervallum D E 
vel LN quam minimum, & in D.& 1 yelod 
ts aqual 


Quoniam difiantiz CD; CI a 
rcs centriperz in D & I2 
quales lincolas D E; IN; 
xcfolvatur in duas N T & IT, v 


crunt vie 


[ x38 ], 
NT corporis cirfüi IT K perpendicularem, nil mutabit velog. 
tem corporis in curfa illo, fed retrabet folummodo corpos a cur 
fü reBilineo,facicrq; ipfum de Oibis tangente perpetuo defleBerc, 
inq; via curvilinea 1T KK progredi. In hoc cffcétu producend) 
vis illa tota confametur. vis autem altera IT, fccundum cor 

ris curfam agendo, tota accelcrabit illud, ac dato tempore quam 
minimo accelerationem generabit fibi ipfi proportionalem, | Pro- 
inde corporum in D & I accclerationes zqualibus temporibus fac- 


te ( fi fümantuc linearum nacentium DE, IN, IK, IT, NT 
rationes prima ) funt utlinez DE, IT: temporibus autcm in- 
aqualibus ur lite ille & tempora conjuntlim. K Tempora ob 
qualitatem velocitatum fant ut vi deicopte D E & I, adeoq; 
accekrationes, in curfü corporum per lincas D E & IK, funt ut 
DE & IT, DE & VK conjun&im, id efr ut DE quid, & YTX 
LK re&angulum. Sed re&angulum YTx LC aquale eft IN qua 
drito, hoc cft, equale D E quadrato; &c propterea accelerationes i 
tranfit corporum a D. & lad E & K zquales generantur. — JE 
quales igitur funt corporum velocitates in E & K & codem ar- 


gu- 


Ex7] 
gümento femper seperentur aquale: in fübfequentbus qualibus 
Wifanus. C.E.D. Sed & codem argumento corpora equi- 
elocia & aqualiter 4 centro diliantia, inafceníu ad aquales dil 
tantias &qualiter rerardabuntur. Q. E D. 

Corl. x. Hinc fi corpus vel funipendulum ofcilletur, vcl im- 
pcdimento quovis politlimo & períede lubrico. cogarur in li 
hca curva moveri, & corpus aliud re&a. afcendat vel defcendat, 
fintq; velocitates eorum in cadem quacunq; altitudine quales: 
runt. velocitates corum in aliis quibufcungs aualibus. altitud; 
busequales  Namq; impedimento vfi abiolure lubrici idem 
praflatur quod vi tranfvea NT. Corpus co non retardatur, 
non acceleratur, fed tantum cogitur de curíü re&ilinco diíic- 
dere. 

Cordl. a. Hinc etiam fi quantitas Pit maxima a centro di- 
flantia, ad quam corpus vel ofcillans vel in Traje&oria quacunq; 
rcvolvens, deq; quotis trajc&orie pundo, ca quam ibi habec 
velocitate furfum projc&um afcendere. poffit ; fitq; quantitas 4 
diflantia corporis centro in alio quovis Orbis pun&o, & vis 


centripeta femper fit ut ipfius 4 dignitas qualibet 4^ cujus 
Index »— 1. cft numerus quilibec » unitate diminurus ;. velocitas 
corporis in omni. altitudine Af erit ut y uP" — » 4" , atq; adco 


datur. | Namq: velocitas aícendentis ac deícendenris(. per Prop. 
XXXIX. ) cft in hac ipía rationc. 


Prop. XL. Prob. XXVIII. 


Pofita cujufeum 


earitin quae 


meris «i eoatripeta. C» couceffis. figurarum. curili- 
turis, requirimur tum Trajechorte im quibus corpos 

va movelantir, tup tempera motuum im TrayeSloriis jaszentis. 
 Tendat vis qualibet ad centrum C S invenicnda fit Frajedtoria 
VITKk Detur circulos V XT centro € intervallo quovis CI 
defcriptus, centroq; eodem deícribantur alii quivis circuli 1D, 
KE 


[08] 
ACE erajeftociam fecantes in I Sc K ream; CV in D & E, 4. 
ge tum re&am C N LX (ecantem circulos K ET in N & X ty 
re&tam C K T occurrentem circulo X Y in T. Sint autem pund. 
I & K fibi invicem. viciniffima, & pergat corpus.ab F per LT gc 
K'àd-K s 'fitq; 4 altitudo illa de qua corpus aliud: cadere. debet 
wt in loco: D velocititem acquirat aqualem vel 
prioris in T; & flantibusqua in Propofitione X 


tempori propordonale :datur, adeoq; K N cft reciproce ut 
p prop. T p 


alitudo LC, id eft, fi detur quantitas aliqua. Q ,. & altiru- 
Q 


doIC nominetur. 4 


5 quam nominemus Z. Ponamuse- 


278 efle magnitudinem ipfius Q ut fit Y. 4BF D in aliquocaluad 
Z ut eft VK ad K( N, & erit femper Y ABFD ad Z ut LK ad 
KN, & ABFDad ZZ ut VC pud. ad [CN quad. & diviüim 
ABED-ZZ ad ZZ ut INqud. ad KNqud. adeoq 
Y ABED-ZZ ad Zw IN ad K N, & propterea. 4x N 

qua 


[E59] 
- DXIN Uude um TXXX( (t ad 4xKN 
BFD-ZZ. rs ai 
in dupla radone TC ad IC, erit relang. T Xx XC aquil 
Ox I NxEXEa 
444 ABED 


qual 


Ygitor fiin. perpendiculo D Fcapiantur 


femper Db, Deipbg — gED-ZZ * 


aquales refpe&tive, & deftribantur curva linez aJ, ed quas 
pun , e perpetuo tangunt; eq; punéto P ad lincam A/Ceriga- 
tur perpendiculum V' ad abícindensareos curvilincas VD b a, V D- 
de, & erigantur ctiam ordinatz Ez, Ex: quoniam re&angu- 
lum Db xIN feu Dbz E aquale eft dimidio re&anguli 4x K N, 
feu triangulo IC K;. & re&angulum DcxINfeu DexE aqu- 
lc eft dimidio redanguli TX in C X, fcu trüngulo XCT; hoc 
cft, quoniam arearum VD bz, VIC quales femper funt na- 
fcentes particule. DbzE, EC K, & arcam V Ded, VCX a- 
quales [emper funt nafcentes particule D Exc, X CT, crit arca 
genita V D j zqualis arez gcnitz V IC, adeoq; tempori propor- 
tionalis, & arca genita. VD de aqualis Sedori. genito V CX. 
Dato igitur tempore quovis ex quo corpus difceilit de loco , da- 
birar arca ipli proportionalis D 5a, & inde dabitur corpori 
altitudo C D vel CI, & arca V Ded, ciq; qualis Sedor VCX 
wnacum cjusangulo VCI. Datis autcm angulo V CI & alti- 
tudine C I datur locus f, in quo corpus completo illo tempore rc- 
perieur,  Q. 

Corl. 1. Hinc maximz. minimzq; corporum altitudines, id 
«ft Apfides Trajc&oriarum expedite inveniri poffunt. Incidunt c- 
nim Apfides in pun£àa illa in quibus reta 1C per centrum duda. 
incidit perpendiculariter in Trajc&oriam V LK : id quod fit ubi 
reU DK & NK. aquantur, adeoq; ubi ara 4BF D. aqualis 
et Z Z. 

.. Coral. 2. Sed & angulus K IN, in quo Trajedtoria alibi fecat 
lineam illam I C,ex data corporis altitudine I C expedite inveniturs 
s 


exy 


[139 ] 
nimirum capiendo finum cju: ad radium ut K N ad LC, id eftur 
Zadltw qudraumarz ABFD. —— 5 
Corol. 3. Si centro C & vertice principali V. deferibatur fedi 
quxlibec Conica V R$, & a quovis cjus pun&o K agatur Tan. 
gens K T occurrens axi. inünite produdo C V in punlo T; dein 
Jun&a CR. ducatur reéia CP, qua zqualis (it ablcitle CT, angu. 
lumq; VC P 
Scüoi VC. * 
[proton "B ^ 
lem confiitu- I » 
at; tendar y] z 
autem ad D—P 7 
centrum .€ "PT, 
viscentripeta: ,.A& | 
cubo dian. / 
tix locorum 
a centro re- j 
Ciproce pro- Li 
portionalis, " 
& excat cor- 
pus de loco V jufia cum. velocitate fecundum lincam reda. CV 
perpendicularem: progredietur corpus illud in Trajc&ori 
quam punéum. P. perpetuo. tangit; adcoq; fi conica fc&ijo C- 
V. $ Hyperbola fit, deícendet idcm ad centrum : Sin ca E]lip- 
fis fit, aícendec illud perpetuo & abibit in infiticum, Et contra, fi 
corpus quacunq; ctm velocitate cxeatdeloco V, & perinde ut in- 
crperit vel oblique deícendere ad centrum, vel abco oblique a(- 
dere, ligura C I R$ vel Hyperbola fit vcl E1l 
Traj: &oría augendo vel minuendo a 
Tatione, Scd ct. vi ccntripeta incentrifugam verla, aícendet corpus 
oblique in Traje&oria / P? Q oux invenitur capiendo angulum //C P 
Scttori Elliptico CF R C proportioralem;& longitudinem C P lon- 
girudini CT zqualem: ut fupra. Confequuntur hac omnia cx 
Pro- 


fis inveniri poteft 
ilum V C Pin data aliqua 


Du) — 
Propoficione praeedente, per Curve cujufdam quadraturam, cu- 
jus aventionem ut fatis facilem brevitatis graria maifam facio. 


Prop. XLI Prob. XXIX. 


Dua lcge is centripete, vequiritr matus corporis de loea dto data 
cum velocitate feciudim datam ream egre] 

Stantibus qua: in tribus Propofitionibus pracedentibus: excat 
corpus de loco I fecundum lincolam T, ca cum. vclocitate quam 
corpusaliud, vi aliqua uniformicentripeta, de loco P cadendo ac- 
quirere poflet in D: (tq; hac vis uniformis ad vim qua corpus 
primum urgetur in ut DR ad DF. Pergat autem corpus ya 
us Ks centro; € & intervallo Ck deferibatur circulus ke occur- 
rens re&tz P D in e& eriganturcurvarum 4 L MmBFG qb 
dex m ordinatim applicatz em, eg, ev, e». Ex dato rettan- 
gulo P D R Q, dataq; lcge vis centripctz qua corpus primum agi- 
tatur, dantur curve linee BFGg, 4L Mo, per confirudlio- 
nem Problematis XXVII. &ejusComl. 1. Deinde ex dato ai 
»1 K, K N, & inde, per con- 
ftru&ionem Prob. XXVIII, datur quantitas Q , una cum curvi 
lincis bv, dexw: adeoq; completo tempore quovis Dee, 
datur tum corporis altitudo Ce vcl CA , tum area Dese, eiq; 
aqualis Sc&or X C y, angulufq;X C y & locus K in quo corpus tunc 
verfabiur. Q. E. I. 

imus autem in his Propolitionibus vim centriperam in 
receflu quidem a centro variari fecundum legem quamcunq; quam. 
quis imaginari poteft, in zqualibus autem a centro diftantiis effe 
undiq; candem. Atq; hactenus corporum in Orbibus immobili- 
bus confideravimus. Supereft ut de motu corum in Orbibus qui 
circa centrum vicium revolvuntur adjiciamus pauca, 


gulo CIT datur proportio naícentit 


E 
o 
E 


SEC T. IX 


De Motu. Corporum in Orbibus mobilibus, deg; motu Apfidum. 


Prop. XLIII. Prob. XXX. 


Effiiendum efe wt cerpus in Trajetloria quacun; circa centrum viri 
amr revoleente perinde movers poffit, atq; corput aliud im zadeg, 
Trajetoria quiefcerte. 

In Orbe Y P K pofitione dato revolvatur corpus P pergendo a 

V verfus K.— A. centro C agatur femper Cp, qux: fit ipfi CP a- 

qualis, angulumq; lC p angulo /C P proportionalem confütu- 

at; T am linea C p defcribit erit ad arcam. CP quam li 

nca CP defcribit, ut ve- 

locitas linez defcriben- 

tis C pad velocitate 

ncz defcribentis € P; hoc 
eft, uc angulus Cp ad 
angulum VCP, adeoq;in 
data ratione, & propte- 
rei tempori proportio- 
nalis — Cum arca tem- 
pori proportionalis fit 
qüam linca C p in plano 
immobili deíribit, ma- 
mifcftum eft quod cor- 
puscogentejufiz quan- — 
titatis vi centtipeta; revolvi. poffit una com pündo p in curva il: 
la linea quam ponétum idem f ratione jm expofita defcribit in 
planoimmobili Fiat angulus V Cv angulo PCp, & linca Cv li- 

ner 


D] 3 
nez CF, atq; figura Cp. figurz V CP zqualis, & corpus in p 
femper exifiens movebitur in perimetro figurz revolventis zh 
codemq; tempore defcriber arcum ejus «p quo corpus aliud 
arcum ipfi fimilem & qualem V P in figura. deseen P Kde- 
fcribere poteft. Quaratur igitur, per Corollarium Propofitionis 
VI, vis centripeta qua. corpus evolvi polit in curva illa linca. 
quam punctum p delcribit in plano immobili, & folvetur Proble- 
ma. Q.E.F. 


Prop. XLIV. Theo. XIV. 


Differentia. virium, quibus corpue im Orbe quiefceme, &» copus. 
aliud in eadem Orbe revolvente. equaliter moveri poft, eft in 
triplicata ratione commnuis altitudiris invere, 

Partibus orbis quiefcentis V P, PK (unto fimiles.& equales 
orbis revolventis partcs vp, pk A punélo A in redam pC de- 
mitte perpendiculum Arjdemq; produc ad »,ut fit »rrad kr ut 
angulus VCp ad angulum V CP. — Quoniam corporum altitu- 
dincsP C & pC, KC & KC femper. zquantur, manifeftum. eft 
quod fi corporum in locis P & p exiftentium diftinguantur mo- 

tg C per Legum Co ol. 2.) in binos, ( quorum hi verfi 
centrum, five fecundum lineas PC, pC; alteri. prioribus tranfz 
veri (ecundum lineas ipfis PC,pC pcrpendiculares dererminantur ) 
motus verlas centruin erant zquales;Sc morus tranfverfüscorporis 
perit ad motum traníverfum corporis P, ut motus angularis [in 

Cad motum angularem lincz PC, id cft ut angulus V Cp ad 

angulum V CP. Igitur codem tempore quo corpus P motu fo 

utroq; pervenit ad pun&um K, corpus p aquali in centrum mo- 
tu equaliter movebitur a P. verius C, adeoq; completo illo tem. 
pore reperietur alicubi in linca zelr, qux per pun&um A in] 
neam p.C. perpendicularis cts & motu traníverfo ac 
tantiam a linca p, qux fit ad diliantiam quam co: 
acquirit a linea PC, ut cft hvjus motus. tranfvcríu 


quircr dii 
Pus alterum 
vfus ad. mc 

: 


[ 154] 
trabíverfüm alteris, — Quare cum Ar equalis (it difantis quam 
corpus alterum acquirit a linca. pC, fitq; arr ad Ar-ut angulis 
Y Cp ad angulum JC P,, hoc cft, ut motus tranfveríus corporis y 
ad motam traníveríum corporis P, manifeftum eft quod: corpus 
p completo illo tempore reperictur in loco am. : Hac ira (e habe 
bunt ubi corpora P & pzqualiter fecundum lincas p C & P mo- 
véritur; adcoqs xqualibus viribus fecundum libcas illas urgentur. 
Capiatur aurem angulus pC a ad angulum pCA ut eft abgulus 
Cp ad angulum lC P, (itq; n C aequalis LC, & corpus p comple- 
to illo tempore revera reperietur in 4j adeoq; vi. majore urgetur, 
fi modo angulus mCp 
angulo ACp-major eft, 
id eft (i orbis pk mo- 
vetur in confequentia, & 
minore; fi:orbis:regredi- 
tués eftqs. virium dilic- 
rentia üt locoróm inte: 
vallum rz, per. quod. | 
corpus illud p ipgusac- —./ 
tionc, dato illo tempo- . // 
ris fpatio: transfecti. de- m 5 
bet. Centro C interval- 

lo C vel C k deícribi in» 
telligetur circulus fccans 
lineas pr, sa. products in « & t, S crit re&angulum yz 2 x ort. 


Cum 


aquile rectangulo sr n £r, adeoq; wa zquale?t e E 
7 


auem eriangula p CK , pCa dentur magnitudine, fant Kr &arrs 
carumq; dilferentia rk & fumma » 7 reciproce ut altitudo PC; 
adeoq; re&angulum or A x str eft reciproce ut quadratum alticudi- 
Tis pC. Eft Sort dirc&e: t 1 nr, ideft ur alütudo pC, - Hz 


funt prim rationes linearum aícentium ; & hinc ge" AX? id 
mt 


eft 


[35 ] 
cft incola nafcens nra, eiq; proportionalis viriem.differentia re« 
ciproce üt cubus altitudinis pC. C. P. D. 

Corel. 1. Hinc dillerentia virium in locis P & pvel KK & k cft 
ad vim qua corpus motu circular cvolvi polit ab r ad K., codem 
tempore quo corpus Pin orbe immobili defcribit arcum PK, ur 
moon s ad rk quadratum. hoc eft fi capiantur dara: quantira- 
tes F, G in ea ratione ad invicem quam habetangulus CP. ad 
gulum Cp, ut G4.—Fq.ad F4. Et propterea, í 
intervallo quovis Cf vel-C p dcícribarur. Sc&or circularis ztqualis 
arex toti JP C, quam corpus P tempore quovis.in orbe immobi- 
li revolvens radio ad centrum dudo deicripfit, differentia Virum, 
quibus corpus lin orbe immabili-& gorpos fin. orbe: tobili re- 
volvuntur, erit ad vim cenrripetam qua corpus aliquod. radio 
ad centrum diüdlo Sá m, códm tcirpore quo defcripta 
fit arca IP C, uniformiter delcribere potuifiet, ur G 4t — Fi: ad 

Namq; fettor ille Sarea p CK fünt ad ihicetn ur tempora 
quibus deferibentut; 

Corol. a. Si orbis PIC Elip(is f£ vinilicum liabetis C & Ap- 
fidem fümmam P^; eiq; fimilis & sualis ponatur Ellip pk, 
ita ut fit femper pe xqualis PC, S angulus FCp fit ad angulum 
VCP' in dàt; ejtione 6 ad Fs 'pio'altitedie autem RC. vel pr 
fcribatür Aj & pro Ellipfcos tere redo ponatur R: erit vis quà 


t RG4—RE 
ED, Aail. 


Kcontu; Expomatur rim Vi qua corpus revalvaturin immota 
" 


corpus in Ellipff mobili rcvolvi "poteft, ui 


3 , in Elli rcvolvep: 
imidium fateris ree Ellipleos ad. dir 

RFy, i si 
Cal * 


CV', adcoqi valet. 


[136 ] 
AEFg. vale EG zs - .oefiqs liac vis (. per hujus Cong, 
x. ) dificrentia virium quibus corpus P' in Ellip(i immota VP f, 
& Corpus p in Ellipfi mobili pA revolvuntur. — Unde cum (per 


hanc Prop- ) differentia ila in alia quavis alritudine 4 fit ad fe. 
1 


iplum in altitudine CJ ut-7—7 ad s cadem differentia 


ul 


poflit. 

Cool. 3. Ad cündem modum colligetur quod, (i orbis immo- 
bilis ^P K Ellipfis fit centrum habe n. centro C; eig 
fimilis, equalis & concentrica ponatur Ellipíis mobilis v pK, 
qi.5 R Ellipícos hujus latus rectumj& 2 7 latos traníveríum, atq 
angulus J^ p fcmper (it ad angulum VC P ut G ad F; v - 
bus corpora in Ellipfi immobili & mobili temporibus aqu 


bus revolvi poffünt, eruntut n & KGq,— REg; 
en 


refpcétive. 

Corel. 4. Et univerfaliter, (i corporis altitudo maxima Cl/no- 
minctur T, & radius curvatura quam Orbis V.P K habet in V, d 
«ft radius circuli aqualiter carvi, nominetur R., & vis centripcta 
qua corpus in Trajcétoria quacunq; immobili VP K revolyi.po- 


teft, in loco dieci, atq; aliis in locis P indcfnitc di- 


altitudine CP. 


minata 4, Sc capiatur G ad F'in data 
m FCP.: erit viscentripeta qu 
in cadem Traje&toria «pk, circula 
riter 


L7] "^ 
ritér mota remporibus "idem peragere poteft, ut fma wirinm. 
VRGq.—VRF3.. 
pe Acub. 
Dato igitur motu corpo 
vel minui poteft ejus morus angula 


a Orbe quocunq; immo- 
circa centrum. 
s immobiles in 


Conil. 
bili, au 


virium in ratione data, & inde inveniri novi or 
ibus centriperis 


quibus corpora novis 'cntur. 

Corol. 6. Igitur (i ad nc datam erigatur per- 
pendiculim FP longitudinis indeterminatz, jungaturqy P C, S ipft 
aqualis agatur C p, confüiruens angulum P C p, qui fit ad angulum 
VCP in data ratione ; vis qua corpus 
gyrari poteftin Curva illa/pAquam 
pun&um p perpetuo tangit, ericrecie 
proce ut cubus altitudinis Cp. Nam. 
Corpus P, per vim inerti, nulla alia vi N 
urgente, uniformiter progredi potcft 
eüaV P. Addaturvisin centrum * ^ /f— NN 
cubo altitudinis C P. vcl Cp reci- Ey TI—a 
proce proportionalis, & ( per jam dc- 

) detorquebitur motus ille rediilineus in lineam curvam 
V pk. E(t autem hzc Curva pk, eadcm cum Curva illa V P Q 
in Corol. 3. Prop. XLlinventa, in qua ibi diximuscorpora hnjus- 
modi viribus attra&ta oblique afcendere 


lam C// pol 


Prop. XLV. Prob. XXXI. 


em qui fet Circulis maxime fanitimi requiruntur st 
Piles Td dos AMder aee EE E Der I tO 
in Ellipi mobili, ut in Propofittonis fu 2 
revolvens defcribit in plano immobili, accedat ad f i 
v t ; 2d formam orbis 
cujus Aplides requiruntur, Sc quarendo Apfides orbis quem cor- 
pus illud in plano immobili defcribit. | Orbes aurem eandem ac 
quirent formam, fi vires ceritripetz quibus delcribuntur, inter fe 


col- 


ut orbis, quem corpus 
perioris Corol. 4. vcl a, 


[ 138] 
colle, in áqualibus alütudinibus reddantur proportiongl. 
Sit penétum  Apfis fumma, & fcribantur T proaltitudine may. 
ima CP, A pro altitudine quavis alia C P vel Cp, & X pro aj. 
titudinum difíerentia CV —CP; & vis qua corpusin E] 
circa umbilicum cjus C ( ut in Corollario ^ 2; revolvente moye- 
tur, quzq; ín Corollario 2. erat E TO E e 


wFEAFRGG-RFR Qbüinendo T—X pio 4, erit dt 


ET 
DORMIRE Reducenda fimiliter eft vis alia 
ad. 
quavis centripeta ad fra&ionem cojus denominator fit 4 cuf. & 
Dumeratores, fada homologorum terminorum colltionc, flatuc 


endifuntamalog. Res Excmplis patebir. 


Exenpl. v. oramus vim ccntripctam uriformem eife, adeog 
ut49.. Gee C eribenda T. X pto. 4 ín Numcratore ) ut 


Aoi: 


Xt 3TX4. — Xol. 
Acub. 
terminis correfpondenribus, nimi 
cum non datisfict R 6 z.— R Fq.-- TFq. ad Teil ut — Fq. Xad 
—3ToX 4 3TXq.— X eb. fiveut — Fg. ad T4. 4 3TX 
— X4. Jam cum Orbis ponatur circulo quam maxime fnitimus, 
cocat orbis cum circulo ; & ob factas R,T zquales, atq; X in infi 
nitum diminutam, rationcsultime erant R 67. ad T exl, ut — Fj- 

feu G4. ad T 4. ut Fz.ad 314. & vicillim G quadat. 
quadrat. ut T quad, ad 4 T qud. id cft, ut t ad 3; adcoq 
G ad F, hoc eft angulus Cp ad angulum VCP, ut 12d. 3- 
Ergo cim corpus in Ellip(i immobili, ab Apüide fümma ad-Ap- 
fidem imam defcendendo: conficiat angulum V CP Cut ita di- 
tam ) graduum 18. s aliud in Ellipfi mobili, atq ; adeo in 
erbe immobili de quo agimus ab Abfide fumma ad Aplidem. 


imam defcendendo confcict angulum V C 


5. & collatis Numeratorum 


um datis cum daris & non datis 


graduum. 99 ; id 


adco 
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deo cb iilindinem ois hujus, quem eorpusagente uniformi 
adeo eiiaca deii, St orbis illus quem corpus i Elipl re 
Vie Poyros pages derbi in plano quicente.. er te 
veles tenilorum obrionem ies oddonmrhi orbes non 
Feverilier, fd cunc cum ad formam circularem quam maxime 

vorinquant. Corpus gir unilormi cum vi centripeta m 
Ae otenodui "abiur revolvens, inter Apfidem fmmám 


& Apfidem imam conficict (emper angulum. aet 


graduum fcu 


103gr. $5 m. ad centrum; perveniens ab Apfidc fumma ad Ap- 
fidem imam, ubi femel confecit hunc angulum, & inde ad Apíi- 
dem fammam rediens, ubi iterum confecit eundem angulum, 
fic deinceps in infinitum. 

Exeph. 2. Ponamus vim centripetam effc utalticudinis 4 dig- 


nitas qualibet 477? feu Pa wbin—3&n fig 


ificant dig- 
nitatum indices quofcung; integros vel fraflos, rationales vel 


irrationales, affirmativos 


cl negativos. Numerator ille 4" (eu 


T— X" in fericm indcterminatam per. Mcthodum noftram Sc 
erum convergentium redu, evadit T^ —/X T" 7 4-* 
X 1T" ? &c. Et collatis hujus terminis cum terminis Numera- 
toris alterius RGq. — RFq--TF4. — F4. X,fit RGq.—RFq. 
HET Eq. ad T^ut— Fq. ad —5 T^ — 54 *—* XT"  "&cj] 
fümendo rationes ultimas ubi orbes ad formam circularem acce 
dunt, fit KGq adT"ut — Fg.ad - 4T" (kuGqad T7" 
ut Fgad n^ 75, &viciflin Gg.ad Fg ut T^. ada" — ' 
id cft ut 1 ad; adeoq; G ad F, id-eft angulus //Cp ad angulum 
VCP, ut 1 ad y ». Quare cum angulus V C P, in deíceníü cor- 


Ta po- 


[145] 
porisab Apfide fumma ad Apfdcnimam in EIlip cona, 
lir graduam 186, conficierur angulus V Cp, indefcenfa corpor 
ab Aplide fumma ad Ap(idem imam in Orbe propemodum cir. 
eulari quem corpus quodis vi centripea. dignitati 4»—3 n. 
portioafi derbi equali angulo graduum^; & hoc angl; 
repetito corpus: redibit ab. Apüde ima adapdem fummam, & 
fic deinceps in infinitum. Ut fi vis centripeta fit ut diftantia co;.. 


porisa centrojd etat 4ieu-4 »» Crit zqualis 4 SY 4 aquafj 


25 adeos; angulus inter Apfidem fitmmam & Apfidem imam a 
qualis gr. lcu Sogr, — Completa igitur quarta. parte revolutis 
onis uius corpus pervenict ad Aplidem imam, & completa alia 
quarta parte ad Apfidem fummam, & fic deinceps per vicos in 
inlitum. Id quod etm ex Propofitone X. manifeftum eft 
Nam corpus urgente bac vi centripeta revolvetur in Ellipft im- 
mobili cujus centrum eft in centro virium. Cuod fi vis centripeta 


Deut fcu 4^ erit a s,a- 
A A 


fic reciproce ut diftantia, id eft dic 


deoq; inter Apfidem fummam & imam angules erit graduum /3 
fcu 127 gr. 17 min. & acórpus tali vi evolvens, perpe- 
tua anguli hojus repetitione, vicibus alternis ab Apfide fummaad 
main &ab ima ad fummam pervenict in aternum, 


centripeta flt reciproce ut Latna quadrato- quadrati 
dignitatis Altitudihis, id eft reciproce ur 4? 
Mop Bquali 36o gr. S prop- 
Apfide mma difcedens & (ui 
ict ad Apfidem imam ubi co 
nem integram dein perpetuo afcenfa com; 
ncm integram, redibit ad Apüdeni fnm, 


Porro fi vis 
ndccimz 
» àdeoq; dircdic ut 


feu ut Z^ crit p aqualis |, & 
p 


trea corpus d 
cendefis, per 


inde perpetuo de- 
mplevit revolutio- 
plendo aliam revolutio- 
:& fic per viccsinatér- 


Ex- 


D] 

senpl, 3. Affomentes m &v pro quibuf indicibus dignitatum 

Alütudini, &h,c prommerisquibulvis datis, ponamns vim ccn- 
" E cA" b "roT-X- 
E ut E 
fcu (per eandem Methodum noftram Sericrum convergentium)ut 
yr" — pir 1 unm XT Tux" Hia Tt ads 
A C. j 

& collatis numeratorum terminis, fict KG q.— RFq.  TFq.ad 
VT" eT "at - Fgad -mbT"  —ic T" 4 TI. 
XT" 7? 2*—*. XT" ^ &cPEt famendo rationes ultimas 
qux prodeunt ubi orbes ad formam circularem accedunt, fit 6. 
ad bTm— 14 T7— Vut Fq. ad mb T" —! nc T"—*, & 
vicifim pad Fj, ue ET" —" cT" —" ad nb " — 4T" 
Quz: proportio;exponendoaltitudinem maximam C^ fcu T Arith- 
metice per unitatem, fit Gq. ad Fg. ut b-- cad m b-- ne, adeoq; ut 


x ad 7^5. Unde cft G ad F,id eftangulus VC p ad angulum. 


FCP, ut ad v iM Et propterca cumangulus C P inter 


Apfidem fummam & Apfidem imam in Ellipi immobili fit 18o gr. 
etit angulus C p inter caldem Apfides, in Orbe quemcorpus vi 


FcAT. 

A cub. 

is ang! T pia si E. 

lis angulo graduum 180 Y 7. Etcodemargumento [i vis 
zd 


sentripeta. quantitari 4 proportonali defcribit, aqua- 


14 


centripeta fit ut , angulus inter Apfides: invenietur 


graduum. Nec fecus refolvetur Problema in ca- 


fibus 


[121 
fibus difficilioribus. ^ Quantitas cui vis centripeta proportionglis 
eft, refolvi (emper debet in feries convergentes denominatoren, 
habentes 47b. Dein pars data Numeratoris hujus R G4, — R Fr, 
ET Fq.— Fg. X ad partem non datam in cadem rationc pong. 
dac (ant : Et quontitates fuperfluas delendo, fcribendoq; unitatem 
pro T, obtincbitur proportio G ad F. 

Cors. 1. Hinc fi vis centripeta fit ut aliqua altitudinis digni- 
tas, inveniri poteft dignitas illa cx motu Apíidum; & contra- 
Nimirum fi motus totus angularis quo corpus redit ad Apfidem e: 
andem, fit ad motum angularem revolutionis unius, (cu graduum. 


360, ut numerus aliquis » ad numerum alium », & altitudo no- 


: É QUAM 
minctur 4» crit vis ut altitudinis dignitas illa 4» — ^ cujus In- 


fcflum eft. 


dexcft 2^ 5. 1d quod per Exempla fecunda. mar 


Undc liquet vim illam in majore quam triplicata aliitudinis rat 
one dccreícere non polle: Corpus tali vi. revolvens deq; Apfide 
dilcedens, (i caperit defendere, nunqvam pervenit ad Api- 
dem imam fcualtitudinem minimam (cd defcendet. ufq; ad cen- 
trum, defcribens curvam illam lineam de qua egimus in Corol.3. 
Prop. XLI. | Sin ceperit illud de Apfide dilcedens vcl minimum. 
aícendere, afcendet in infinitum, mum pervenietad Ap- 
fidcm fummam. Defcribet enim curvam illam lineam de qua ac- 
tum eft in eodcm Corol. & in Corol. €. Prop. XLIV. Sic & ub 
vis in receíla a centro decrefcit in majori quam triplicata. ra 
altitudinis, corpus de Apfide difcedens perinde ut crperit de 
dere vel afcendere, vel defcendet ad centrum ufa; vel aftendet 
ininfnitum.  Atfi vis in receffü a centro vel decrefcat in minori 
quam triplicata ratione altitudinis, vel crefcat in altitudinis ratione 
acunq; Corpus nunquam de(cendet ad centrum ufq; fcdad Ap. 
fidem inam aliquando pervenict : & contra, (i corpus de Apfide 
ad Apfidem alternis vicibus defcendens & alcendens runquamap- 
pellatad centrum, Visin receflü a centro aut augcbitur, aut in. 
mino- 


ne 
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minore quam triplicata. altitudinis ratione decrefcet: & quo citi- 
us corpus de Aplide ad Aplidem redierit, co longius ratio virium 
recedet a ratione illa triplicata. Ut fi corpus revolutionibus 8 vcl. 
4 vel 2 vel 11 de Ap(ide fumma ad Aptidem fummam alternode- 
dcenfü. & afcenfu redierit, hoc eft, fi fuerit m ad sut 8 vel 4 vel. 
2 ve riad x, adeoqy 25 —sudleat 4—3 vel 4 —5 veli 
«15 —3, erit visu 44 —3 vel 44,—13 vcl 41—3 v 4$— 
id eft reciproce ut 43— 4 vel 43— ^ vl 43—1 vel ds - 

corpus fingulis revolutionibus redierit ad Aplidem candem immo- 


tamyrit mad s ut vad 1,adcoq; 4 Z^ — aquilis 4 ^ feu 7r, 
& propterea decrementum virium in rationc duplicata altitudinis 
wt in'prcedentibus demonftratunr eft. Si corpus partibus rcvo- 
lutionis unius vel tribus quartis, vel duabus tertiis, vcl una ter- 
tia, vel una quarta, ad Apfidem candem redierit, crit » ad » ut 


1 vel! veli vel Lad 1, adeoq; 425,3 aqualis 49 —3 vel 
A: — 3 vel 49 — 3 vel 416— 3, & propterca Vis aut reciproce ut 
A" vel A1, aut directe ut Aóvel 4!3..— Deniq; fi Corpus per- 
gendo ab Apfide fumma ad Apfidem fummam confccerit revolu- 
tioncm integram, & praterea gradus tres, adcoq Aplisilla fingu- 
Tis corporis revolutionibus confeceritin Confequenga gradus tres, 


erit mad mut 3639.àd 36ogr.adeoq m» ^? erit quale 
Pc propterea Vis centripeta reciproce ut PUBL 
435. Decrecit igitur Vis centripeta in ratione paulo ma- 


jore quam duplicata, Ícd qua: vicibus £ot propius ad duplicatam. 
quam ad triplicatam accedit. 

Cool. 3. Hinc etiam (i corpus, vi centripeta. qua fit recipro- 
ce utquadratum altitudinis, rcvolvatur in Ellip umbilicum ha- 
bcnte in centro virium, S huic vi centripetz addatur vel aufe- 
ratur vis alia quavis extranca  cognoíci poteft ( per Exempla 


ter- 


E14] 


tertia ) motus Apfidum qui cx vi illa extranea orietur: 


D 


erc H 
Wu. Utfivis qua corpus revolviturin Eli tut 3. gei 


extranea ablata. ut c 4, adcoy; vis reliqua add 


" ierit(in 
Excmplis tertiis ) 4quilis S » zqualis 4, a 


deoq; angulus re, 
volution 


angilogradium 80 Y 1—€ y 
H n -46 

matur vim illam extraneum effe 357,» vicibus minorem quam 
vialtera qua corpus revolviur im Ellipi, id efteefic 2) 


&180 Y TAGS det 180 Y 11481 (eu 180, ^««., id eft Bog 


45^. 37f. lgitur corpus de Apfide fumma diftedens, moru 
angular 18gr. 45m. 7f. pervcnictad Ap(idem imam, & hoc 
motu duplicato ad Apfidem fümmam redibit adcoq; Apfis fum 
ma finguli revolutionibus prozrediendo confici vgr. 31. raf 

Hatenus de motu corporum in orbibus quorum plana per cen- 
trum virium traníeunt, | Supercft ut motus ctiam detertincinus 
in planis excentricis / Nam Scriptores qui motum gravium trac« 
Tant, confiderare folent a (cenfus & defcenfus ponderum tam ob- 
liquos in planis quiucum datis, quam perpendiculares: & pari 
jure motus corporum viribus quibufcung; centra petentium, & 
planis excentricisinnitentium hic confiderandus venit. Plana aue 
tem füpponirftusefic poliiffima Sc abfolute lubrica ne corpora re- 
fardcnt. — Quinimo in his demonfirationibus, vicc planorumqi 


bus corpora incumbunt quafq tangunt. incumbendo, ufürpamus 
lana his parallel 


inter Apfides equa 


» in quibus centra corporum moventur A or- 


ics mondo desiit Et cadem. lege motus corporum in. 


füyerficiebus curvis pera&os fubinde determinamus, 


SEC. 


E15] : í 


. Sub don36 


De. Maru. Corporum im. Seperfiiebue. datis, deg; Funipenduloum 
Mótn reciproco. 


1. Prob. X: 


L 


Prop. 


Poft cujufcungs generis vi centripeta, datog tum eoirium ceutro tum 
plaro quocung; in qvo corpus revoleitur, c concelfis Figurarum 
curzziliaearium quadraturis*: requiritur motus corporis de loco dato 
cm velocitate fecundum. Reéham im Plano illo datam egreff. 

S centrum virium, 3C diftantia minima centri hujus a pla- 
no dato, P corpus de loco P fecundum rc&tam P Z egrediens, Q. 

corpus idemin Trajec- 

toria fua revolvens, Sc 

P QR Trajc&oria illa 

in plano dato deíérip- 

ta qum wr o- 

portet. fungantur CQ 

Q5, & fiin Q5 capia- 

tur SF proportionalis x 

vi centripctz qua cor- 

pus trahitur verfus cen 

trum 5, & agatur VT 

quz fit parallda CQ 

& occurrat SCin T: s 
Vis SF refolvetur( per. 

Legum Corol.a. )in vires $T, T; quarum ST trahendo cor- 

pus fecundum lineam plano perpendicularem, nil mutat motum 

cjus in hoc plano. Visautem altera TF, agendo fecundum 
pofitioncm plani, trabit corpus direde verfus pun&um C in p 

v 


Euí1 
ditum, adeoq; facit illud iri hoc plano perinde moveri ac fi v 
S'T tolleretur, & corpus vi fola TJ" revolveretur circa centrum 
Cin fpatio libero, Data autem vi centripeta T J^ qua corpus Q 
in fpatio libero circa centrum darum C revolvitur, datur per Práp. 
XLII. tum Trajedtoria P QR quam corpus defcribit, rum locus 
Q in quo corpus ad datum quodvis tempus verfibitur, tum de- 
nii; velocitas corporis in loco illoQ 5 & contra. Q. E.[. 


Prop. XLVIL. Theor. XV. 


Pofito quod. ris centripeta. proportionalis fit. diflamtie: corporis a cen- 
fro; corpora omuia in plaris pibufcug, revolventia dofcribent 
Ellipfer, co revolutiates temporibus qualibus. peragent s queq 
nroventur in lineis re£iis ulirocitrog, difenrrcudo, fingulas exndi 
vedenndi periodos idem temporibus abfoleert. 

Nam füantibus quz in fuperiore Propafitione ; vis SJqua cor- 
pus Q in plano quovis P Q R rcvolvens trahitur verfus centrum $ 
eft ut diftantia 50; 
atq; adco ob proporti- T ale 
onales SF & $Q, TI - - 
&CQ, vis TV qua 
Corpus trahitur vcrfus 
puntdum € in Orbis [ox 
plano datum , eft ut 
diftania CQ. Virc "S L 
igitur, quibus corpora N -— 
in phno PQR ver- 
fantia trahuntur ver- 
fus pun&um C,fünt pro x 
Tatione — diftantiarum. 
aquales viribus quibus. 
corpora "undiquaq; traliunfur. verfus centrum $5 & propterca 
torpora movebuntur siídem temporibus in iildem figuris in plano 

quo- 


D] 
quovis P QR circa ponélum C, atq; in fpatiis liberis circa, cen- 
trum $, adcoq; (per Corol. 2. Prop. X, & Corol. 2. Prop. 
XXXVIIL. )remporibus femper. zqualibus, vel deícribent Ell 
fes in plano illo circa centrum C, vel periodos movendi ultro ci- 
tro; inlincis redis per centrum C in plano illo dudiis, comple- 
bunt. Q.E. D. 


Scholium. 


His affincs funt afcenfus ac defcenfus corporum in fuperfcie 
bus curvis. Concipe lincas curvas in plano defcribi, dcin circ 
axes quofvis datos per centrum virium tranfeuntes revolvi, & ea 
revolutione füperficies curvas defcribere s tum corpora ita moveri 
ut corum centra in his fuperficiebus perpetuo reperiantur. $i 
corpora illa oblique afcendendo & defcendendo currant ultro ci- 
troq; peragentur eorum motus in planis per axem tranfcuntibus, 
atq; adeo in lineis curvis quarum revolutione curva: illi: fuperfi- 
cics genitz funt. ftis igitur in cafibus fufficit motum in his linei 

- curvis confider 


Prop. XLVIII. Theor. XVI. 


Si roa globo extrinfecus ad angulos retos infiftt, C more rotarum re- 
solvendo progrediatur im errewlo praximos, longitudo itineris curva 
linei, quod puniwm quodvis im rote perimetro datum, ex quo glo- 
don tetigit, confecit, erit ad duplicatum [imm verfum arcus di- 
midi qui globum ex eo tempere inter eundem tetigit, nt fuma dia- 
anetrartam globi c» rote ad femidiamctrum globi. 


Prop. XLIX. Theor. XVII. 


Si rata globo concavo ad re&los amgulor intrinfecus inffiat Gv revolue- 
do progrediatmr in. circulo maximo s longitudo. itineris. cureiliuei 


Va quod. 


obi dc Denies, A1 de 
is in Rete Perimtro datum, 
bonc ait ad deplicstum fam. verfum arcus dimidii 
qui glaban toto boe tempore inter eundum tetigit, t differentia di- 
ametrorim globi cj rote ad femidiametrum gli, — E. 
Sic ABL gb, C centrum ejus, BPP rota c infllns, 
centrum rotz, B pun&tum contadtus, & P pun&um datum in pe- 
imetro rotz. Concipe hanc Rotam pergere in circulo maximo 


| 
lo D K 


ABL ab 4 per B verius L, & inter. eundum ita revolvi ut ar- 
cus AB, P B fibi invicem fcmper zquentur, atq; punum illud 
Pin Perimetro rota: datum interca. deícribere viam curvilincam 
AP. Sit autem A4 P via tora curvilinea defcripta cx quo Rota glo- 
bum tetigit in. 4, & erit vi: hujus longitudo 4P ad duplum fi- 
num veríum arcus PB, ut2 CEad CB... Nam ;e&ia CE ( fi 


opis 


[19] 
opus eft produ&ta ) occurrat Rote in7,, junganturq; CF, BP, 
EP, V P, &in CP produ&am demittatur Normals /F. . Tan- 
gant P H,V H circulum in P & ' concurrentes in H, fecctq; PH 
ipfam VF in G, & adV P demitantur Normal G 1, H K.. Cen- 
tro item € & intervallo quovis defcribatur circulus rear fccans 
redam CP in; Rotz perimctrum B pin o & viam curvilincam. 
AP in or, centroq; V & intervallo l'o. defcributur circulus fecans 
V P produ&am in 4. " " 
Qoniam Rora cundo (emper. revolvitur circa pontum con- 
ta&us B, manifeftum eft quod re&a BI perpendicularis eft ad 
lineam illam curvam AP, quam Rotz punétum P. deícribit, atqs 
adeo quod reda V P tanget hanc curvam in pano P. — Circuli 
no radius fenfim au&us zquerur tandem difiantiz C P, & obf. 
militudinem Bgurz. cvancfcentis P o»4 & figurz P FGV I, ra- 
tio ultima lincolarum cvanefcentium Pr, -P v, Po, P q, ideft ra- 
tio incrementorum momentancorum curva 4 P, reda CP & ar- 
cus circularis B P, ac decrementi rea: V P, eadem erit quz lin 
rum P V, PF, PG, PI rcipcüive. . Cum autem V Fad C F 
V H ad CF perpendiculares funt, anguliq; HI/G, l/CF proptc- 
rca quales ; & angulus JH P, (ob angulos quadrilateri H V E P 
ad V& P. retos, complet angulum V E.P ad duos reos, adcoq 
angulo C E P «qualis eft, fimilia crunt triangula V HG, CE P 5 & 
inde fier utE P ad CEita HG ad HV feu HP, & ira K Iad K P, 
& divifim ut CB ad CE ita P1 ad P K, S duplicatis confequen- 
tibus utC Bad 3C a Plad PF. Eft igitur. decrementum. 
linez V P, id eft incrementum linee BF— Pd incrementum 
linez corvz AP in data ratione C B ad 2 CE, '& propterca( per 
longitudines BV— V P S AP. incrementi: illis 
genite funt im eadem ratione. Sed exiftente JW radio, 
colinus anguli VP B fcu: BEP, adcoq; Bl —VP (ings vc 
ejufdem anguli, & propterea in hac Rora cujus radius eft ; BV 
erit B V — V P duplus finus veras arcus: BP. Ergo AP efi ad 
duplum (inum ver BPua2CEadCB. CE. D, — 


AP t pr - Cycloid 
autem AP ia Propofidone: priore. Cycloidemi: extra 
diisichs i poti Cycloidem intra Globum diftic- 
T gratia nominabimus 
Lohn cese Cyclois integra: 4$. & bifece: 
tur ca in S; eri longitudo partis P Sad longitudinem JP ( qus 
dplos eft finas anguli / BP, exiftentc EB radio ) ut aCE ad 
CB, atq; adeo in ratione data. 
Carol. 3. Et longitudo (emipcrimetri Cycloidis 45 wien. 
linex re&tz, qux eft ad Rotz diametrum BJ ut 2 C E ad C B. 
Cord. 3. Kdeoq; longitudo illa eft ut re&angulum B E C, (i mo- 
do Globi detur femidiameter. 


Prop. L.. Prob. XXXIII. 


Facere ut. Corpus pendulum ofilletmr in Cychide data. 
Intra Globum QV $ ccatro € deícriptum detur Cyclois QR 
bifcéla in R. & punélis füis extremis Q S 5 fuperficici Globi hinc. 
inde occurrens — Agatur CR. bifecans arcum QS in O, & produ- 
catur ea ad d,ut fit C4 ad CO ut CO ad CK. — Centro C inter- 
vallo C 4 defcribatur Globus exterior 4 B.D, & intra. hunc glo- 
bum Ron, cojus diameter fit 40, defcribantur dux fcmicycloides 
AQ , A8, qux globum intcriorem tangant in Q & 5 & globo ex- 
tcriodoccurrant in 4. — A pundo illo Af, filo 4 PT longitudinem 
AK zquante, pendcatcorpus T, & ita intra femicycloides 4 Q, 
44 ofcillerur;ur quotics pendulum digreditur a perpendiculo ZR, 
filum parte fui fuperiore 4 P^ applicetur ad femicycloidem illam 
[uam peragitur motus, & circum cam ceu obftacu- 
lum Hc&atur, pasteq; reliqua T cui femicyclois: nondum obs 
Jicitur, prorend&tur in lineam rc&am ; & pondus T oícillabitur in 
cloide data QR S. Q. 
im filum PT tum Cycloidi QR in T, tum cir- 
culo QO$ in V, agaturq; € V. occurrens circulo ABD in Bi & 
m ream P T, c pundiis extremis P ac T, crigantur 
pa- 
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perpendicula P B, TIE, occurrentia rcd C V in B & W.. Pater 
nim ex gencfi Cydoidis, quod perpendicula lla P B, TW abícin- 
dent de C V longitudines V B, F^ W/ rotarum diametris 0.4, OR. 
aquales, atq; adeo quod punétum B incidet in circulum. 4B D. 
Eit igitur T P ad VP (duplum Gnumanguli V BP cxifientc BV 
radio ) ut BI/ ad BV, (cu 40 --OR ad 40, id eft ( cum fint. 
Cad C0, CO ad CR & divifim 40 ad O K. proportionales, ) 
utCA-- CO 


CE id Beers 
Prom- y 5j Ese: 
de pe Co. | D 


1. Prop. 
XLIX. lon- 

giudo PT 

quatur Cy- 

cloidis arcui » 
PS, &.f- 

lum totum 

APT aqu- 

tur Cycloi- 

dis arcui di- 

midio AP $, 
hoc eft ( per 
Corollar. 
Prop. XLIX 
loniudini 4R. Et propterea viciflim (i ilum manct fempcr a- 
quale longitudini 4 R movebitur pun&um T in Cycloide QR S. 


Q.E. D. 
Corol. Filum 4 R. zquatur Cycloidis arcui dimidio 4P $. 


Prop. LL. Thcor. XVIII 


Si vis centripcta tendens wndigs ad Gloki centrimC [it ia loci fingn- 
lis ut difantia loci cujufqs a centro, Co luc fola agemte Coria T 
efcil- 


[15] 
veillenr ( modo jam defcripta) in perimetro Cycloidis QR. 8: dico. qud 
vfeilltiorum wtcunq; insequalinm qualis crunt Tempora 

" Nanvin Cycloidis tangentem IP infinite prodü&am cada. 
perpendiculum C X & jungatur C'T, | Quoniam vis. centriner, 
qua corpus T impellizur veríus C eft ut difiantia CT, per Legum 
Corol. 2. refolvitur in partés C X, T X, quarum CX impellen. 
do corpus diredtea P diftendit flum PT & per cojus icíiftenti 
am tora ceffat;nullum alium cdens effe&um ; pars autem altera TY 
urgendo corpus traníverfim (cu verfus X, direc ic accelerat motum 
cjus in Cycloide; manifeftum eft quod corporis acceleratio huie 
Y acccleratrici proportionalis fit fingulis momenti: ut longirüdo 
T X, id cft, ob datas CVJE V. lis proportionales T X, TI, 
longitudo TI, hoc eft ( per Corol. 1. Prop. XLIX. ) ur longi 
tudo arcus Cycloidis T R.. Pendulis igitur duabus 4 P T, 4pt de 
perpendiculo 4 R inaqualiter deduétis & (imul dimifi 
Tationcs eorum fcmper erunt ut arcus de(cribendi 


aurem partes fub initio defcripta: ut acceleration 
totr 


» hoc eftur. 
fub initio defcribendr, & propterea partes que manent 
deícribende & accelerationes fübíequentes his partibes pro- 
portionales unt etiam"ur tots; & fic deinceps. Sunt ipirurie- 
cclerationcs atq; adeo velocitates genit & partes his velocitat- 
bus defcriptz partela; delcribenda, femper ut tot. 
partes defcribenda: dai rationem ad i 
vancent, id eft corpora duo ofcillantia fimul pervenient ad er- 
pendiculum 4R. Cumq; vicillim a(cenfus. perpendiculoremm de 
ioco infimo K, per cofemarcus Trochoidales motu rerrogrado 
fadi, retardentur in locis fingulis a viribus iifdem a quibus d. 

accclerabantur, patet velocitates afcenfüum ac defcenfuum 


po eodem arcus la&torum aquales fie ata; adeo temporibus a- 
qualibus fic 


; & propterea cum Cycloidis partes duz R$ & RO. 
ad utrumq; a 


perpendiculi lacus jacentes fint fimiles 
dula duo ofcillationc 


poribus fcmper tc 


] & aquales 
fuas tam totas quam dimidia üfdem tem- 
een. O. E. D. 


Prop. 


Prop. LI. Prob. XXXIV. 


Definire d eccitater Pordelorun im leis fineulia, ch. "Tonpora 
quibus tur feillationer tate, tum fingule efcllaiomum partes per- 
, agurtir. 

Centro quovis Gjintervallo G H Cycloidisarcum R «quante, 
defcribe (cicirculum HK MG femidiametro G K bifedum. Et. 
fi vis centripeta difiantiis locortm a centro proportionalis ten- 
ncm G, fitqs ca in perimetro H IK aqualis vicentripctze 
c Fis. Prop. c» LL) ad ipiius cen- 
trum tendente; & codem tempore quo pendulum T dimittitur e 
loco füpremo $, cadat corpus aliquod L ab Had G: quonam 
Vires quibus corpora urgentur 
funt zquales (ub initio & f 


is"defcribendis TR, GL. fem- | owWs 
per proportionales, atq; adeo, fi ) 
xquantur T R ad LG, equales in. 

locis T& L; petam ca ila B 
defcribere fparia $T, H L equa- g X Y 


lia fb initio, adeoq; fubinde per- 
gere a qualiter urgeri, S aequalia fpatia defer are;per Prop. 
XXXVIIL,, tempus quo corpus deícibit arcum ST cft ad tem 
pas otillationis unius, ut arcus H I ( tempus quo corpus H per- 
Venict ad. L. ) ad femicirculum H.K M ( tempus pe corpus, H 
perveniet ad M. ) Et velocitas corporis penduli in loco T eft ad 
Weclocitatem ipfius in loco infimo K, ( hoc eft vcl 
H in loco L ad velocitatem ejus in loco G, feu inc 
mentancum lincze H L ad incrementum momentancum line HG, 
arcubus H I, H K zquabili luxu crefcentibus ) atordinatim ap- 
Lad radiumGK fiveut Y SK q.— T K qad SR. Unde cum 
in Ofcillationibus in-ualibus defcribantur aqualibus temporis 
Ofcillationum arcubifs proportionales habentur cx datis 
Ww tcm- 


L0 M 
temporibus & velocitates &c arcus deicripti in Ofcillationibus uni. 
Quz crant primo invenicnda. 
illentur jam funipendula duo corpora in Cycloidibus ing 
qualibus & carum femiarcubus quales capiantur rc&lz G H, gj 
ccntriíq; 6, g & intervallis GH, gb decribantur. femicirculi 
HZKM, bzkw. in corum diametris HM, bor capiantur [i- 
neole aquales HT, by, & erigantur normaliter T Z, ) z circum? 
fcrentiis occurrentes in Z & z.— Quoniam corporà pendula fub. 
jnitio motus verlantur in circumferentia globi Q 0 S, adcoq; a vi 
ribus aqualibus urgentur in centrum, incipiuntq; dirette verlor 
centrum moveri, Ípatia fimul confc&ra aqualia crunt füb iniio. 


Urgcantur igitur corpora H, b a viribus iifdem in H & P, fintgi 
X , 
/ £i 
/ [ zi 
/ / N 
Í " | [1 
E : m "EH 
z D €1— 34 


HT, by fpatia aqu 


; ia iplo motus initio defcripta, & arcus HZ; 


*. denotabunt zqudlia tempora. Horum arcuum naícentium 
qj prima. duplicata eft eadem quz re&angulorum G HT, 5), 
Wd cft, cadem qux lincarum G H, gb adcc 


adcoq; arcus capii in di- 
migiat. i n 


ratione femidiametrorum denotant xqualia tempora. Eft 
Sigo tempus totum in circulo H K M, Ofcillarioni in una Cyclo- 
ide refpondens, ad tempus totum in circulo b i Ofcilationi in 
3'tera Cycloide refpondens, ut femiperiferia H K M ad medium 
TesPortionale inter hanc femiperiferiam & femiperifcriam circuli 
serius h Er, id eft in dimidiata ratiofie diamctii H M ad diame- 
trim bor, lioc eft in dimidiata ratione. perimetri Cycloidis pri- 
Pirad perimctrum Cycloidis alteriu àdcoq; tempus illud in Oy 
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cloide quavis eft ( per Corol. 3. Prop. XLIX.) ut latusquadra- 
tum re&anguli BEC contenti fub. (emidiametro Rote, qua Cy 
clois defcripta fuit & differentia inter femidiametrum illam & lc- 
midiametrum globi. O.E. l. Eft & idem tempes ( pet. Corel 
Prop. L. ) in dimidiata ratione longrudinis li 4R. Q« F-T 

Porro íi in globis concentricis delcribantur fimiles Cyclo 
quoniam carum perimerri fant ut femidiametri globorum Sc vire 
in analogis perimetrorum locis (unt ut diftantiz: locorum a com: 
muni globor 


im centro, hoc cft ut globorum femidiametri, atqs 


adco ut Cycloidum perimetri & pecimetrorum partesfimiles, 
qualia erunt tempora quibus perimetrorum partes fimiles Ofcil 
lationibus fimilibus delcribuntur, & propterea Ofcillationes om 

nes erunt líochrona. Cum igitur Ofcillationum tempora in Glo- 
bo dato fint in dimidjata rationc lonpitudinis AR, atq; adco 


AR 


( ob ditam 4C Jin dinidiata ratione id eft in ra- 


tione integra numeri» 4; & lic numerus 27 
ne AR ad AC ( ut fic in Cycloidibus fimilibus ) idem femper ma 
neat, & pro, globis diverfis ubi Cycloides funt fimiles fi 
ut tempus: manifefum cft quod Ofcillationum tempora in alio. 
quovis globo dato, atq adeo in globis omnibus concentricis funt 


AK 


fervata. 


ut numerus Y 


; id eft in gatione compofita cx dimid 


a ra- 


tione longitudinis fili 4 K. diredte Sc dimidiata ratione (cmidiame- 
tri globi AC iaveríe.— QE. TL. . 
Deniq: (i vires abfoluts diverforum globorum. ponantur inz- 
quales, accclerationes temporibus aqualibusfaci, erunt ut vircs. 
linde fi tempora. capiantur in 


imidiata rationc virium inveríe, 
velocitates crunt in cadem dimidata ratione dircde, $c propterca 
fpatia erunt aqualia qua his temporibus defcribrntur, Ergo OF- 

cillationes. in plobis & Cycloidibus onibus, quibufcurq 
à ; » quibufcunq; cum 
vitibus abfoluiis factz, font in raticre que comperitur cx di- 
W 3 T RPM 
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midiata ratione longitudinis Penduli dire&e, & dimidiata pati. 
one diftantiz inter centrum Penduli Sc centrum globi inveríe, & 
dimidiata ratione vis abfolutz etiam inverfe, id eft, (i vis ila di- 
cutur P, in rarione niei v 145. QLE.L 

Corol. 1. Hinc etiarh Ofcillantiom, cadentium & revolventium 
corporum tempora poffunt inter feconferi, Nam fi Rotz, qua 
Cyclois intra. globum defcribitur, diameter confüiruatur aqualis 
femidiametro globi, Cyclois evadet linca re£a per centrum globi 
tran(iens, & Ofcillatio jam erit defcenus & fübfequens afcenfus 
inhac rea. Unde datur cum tempus defcerfus de loco quo- 
Vis ad centrum, tum tempus huic rmiter 
Circa centrum elobi ad diftauriam quamvis revolvendo arcum 
quadranralem de Eft crim hoc tempus (. per. Cafum 
cundum ) ad tempus Kcuioícillaionis in Trochoide quavis AP 
ut 1 BCad v BEC, 

Corel. 2. Hinc ctiam conf &intur quz D. C. IHrenmus & D.C. 
Hogeriss de Cycloide vuleari adinvenerunt.. Nam 
meter augeatur in infiricum, mutabitur cjus füpcrficics Sphzrica 
jn planum, vifq: centripeta aget uniformiter fecundum lincas hu- 
ic plano: perpendiculares, $ ' jyclois noftra abibic in Cycloidem 
vulgi. Iftoautem in cafa, longitudo arcus Cycloidis, intcr planum 
illud. & panéium. defcribens, gei cvadct quadruplicato (inui 

o dinidii arcus Rote inter ilem planum & purdum deíeri 

ut invenit D. C. lfrennis: Et penduliin inter das cjulino- 


sides in fimili & aquali Cycloide temporibus aqualibus 
Ofcillabirur, t dem 


quale quo corpus w 


l emus. Scd & deicenfus gra- 
vium, tempore Ofcillationis unis, is eric 


quem Hacenius indi- 
cavit. s 


r autem Propofitioncs a nobis. demonftrate ad veram. 

m Terras quatenus Rote c 
mis defcribune motu 
sula infcrius in fodin 


loia cjuscirculis max- 
lavorum Cycloides extra globum; & Pen- 


Sccavernis Terrz fufpenfajin Cycloidibus 
2 intra 
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intra globos Ofcillai debent, ut Ofcillationes omnesevadant Ifo- 
chronz. Namgravitas ( ut in Libro tertio docebitur ) dccre- 
fcit in progreffa a füperficie Terrz, furfum quidem in duplicata. 
ratione diftantiarum a centro cjus, deorfum vero in ratione fim- 
plici. 


Prop. LIII. Prob. XXXV. 
Conceffrs. figurarum cnreilinearin Quadratwris, imvenire eire. qui- 
bis. corpora in. datis cures lineis Ofcillatimes: femper Mochronas. 
peragent. 
Ofüillztur cor- 
pu Tin curva E 
quavis linea $ / 
KQ. cujus axis "2 
fir OR tranfiens 
trum C. Agatur 
TXqua curvam 
illam in corporis 
loco quovis T 1 
contingat, ing; i 
fac TangenteT- A 
X capitur Tr MW 
zqualis arcui T- 1 
KR. Nam longitu- | 
do arcus illiusex | 
figurarum Qu , 
draturis per Methodos vulgares innotefcit. ' De puncto T educi- 
tur reda TZ Tangent perpendicularis ^ Apatur CT perpendi- 
culari illi occurrens in Z, & eric vis centripeta proportiotalis rec- 
t TZ. Q. 
Nam fiis, qua corpus. trahitur de T verfus C, exponatir per. 
rellam T Z captam ipli proportionalem, relolvetur hac in vircs 
T 
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T3, Zi quarum T Z trahendo corpus fecundum. longitudinegy 
lili PT, motum.jus nil mutat, vis autem altera T 7 motum cjus 
in curva ST R Q diccéte accelerat yel dire&e retardat. — Proinde 
cum liac fit ur via. deícribenda TK, accclerationes. corporis vcl 
retardationcs in Ofcillaionum duarum ( majoris & minoris ) par. 
ribus proportionalibus. deícribendis, erunt femper ut partes ille; 
& propterea facigg ut partes ille fimul dcícribantur. C 
autem que partes totis femper proportionale 
fimul deíccibent toras. Q.E.D. 

Corol. 1. Hinc fi corpus 7. lo redllineo 4T a centro 4. pcn- 
dens, defcribat arcum circularem STR Q . S intcrca urgeatur 
fccundum lincas parallelas deorfum a v 
niformem gravitatis, ut arcus T R ad cju 
runt. Okcillationum fi 
TZ, AR, fimilia 


pora 
imul. defcribunt, 


liqua, qua: fit ad vim u- 
finum T.N: aqualid c- 
larum tempora. Etenim ob parallcas 
triangula. ANT, TT Z; & propterca 
FZ crit ad ATut T T ad T N; hoc cft, fi gravitatis vis Wioifor- 
mis exponatur per longitudinem datam 4T, vis T Z, qu bat 
lationcs evadent lochrona, erit ad vim gravitatis 4T, ut arcus 
(T R ip(i T T aqualis ad arcus illios fium T N 

Crrol. 3. Tgitur in Horologiis, fi vircs a Machina in Pendulum 
2d motum confervandum impre(le ita. cum vi gravitatis compo- 
Ai poffint, ut vis tora dcoríüm lemper fit vt linca quz oritu 
plicando re&angulum fub arcu T K. radio 4 R, ad finum 
Okcillationcs omncs erunt loclronz 


p- 
N, 


Prop. LIV. Prob. XXXVI. 


Conceffis. fg 


Tri. curiliperim 


ratis, itecenire tenera qUi- 
lis corpora vi qualibet certripeta in lirci nfcumq; curcis in pla- 
AB pet ceptrum Sirimm tran ene dferiptis,defccndent ch afcendeit. 
Deicendat enim corpus de loco quovis 5 per lineam quamvi 


curvam, ST t K in plano per virium centrum C tranfggnte daram- 
C5 && dividatur, cadem in partes imo aquiles 


Jug 


[159] T 
fitq; D d partium illarumaliqua. | Centro C, intervallis CD; Cd 
delcribantur circuli DT, dt, Lincz curvz S T1. occurrentes in 
"T & t. Ec ex data tum lege vis centripcte, tum altitudine C $ de 
qua corpus cecidit s dabitur velocitas corporis in alia quavis alti- 
tudine C T, per Prop. XXXIX. Tempus attcm, quo corpus de- 
fcribit lineolam T, eftutlincolehu- — « 
tudo ( id eft ut fccans angu- 
dircéle, & velocitas inverle. 
Tempori huic proportionalis (it ordi- 
natim applicata. DN ad re&am CS t, 
per punctum D perpendicularis, & ob 
datam Dd erit re&angulum D dx 
D N, hoc eft arca DNud, cidcm 
tempori proportionale. Ergo fi SN 
fit curva illa linea quam pundum N 
perpetuo tangit, erit arca SNIDS 
proportionalis tenfpori quo corpo 
defendendo deícripfit lincam 5 
proindeq; ex inventa illa area dabirur 2 
tempus. Q. E. I. 


Prop. LV. Thcor. XIX. 


quacings eurer, eujus. axis. per cei- 
o demitatur. perpendi- 
equalis aliaxis. punélo quovis ducatur: 


tempori: proportionem. defri- 


at corpore in 


35 KC L fuperficies curva, T corpus in ca revo 
a quam corpus in cadem deíc 

rie, OMN K axis füpcrli 

cm perpen 

quod in 


cens, STLR 


rajedo- 


lor a pando P 
in 


[ 16o.] 
in linex volubilis OP plano 40 P deferiptum, 4 vefligii inii 
pun&o $ refpondens, TC rc&a a corpore ad centrum du& ; TG. 
pars ejus vi centripere: qua corpus urgetur in centrum C propor. 
tionalis ; T M recta ad. fuperficiem Lis eire TI 
ars ejus vi preflionis qua corpus urget foperficicm, viciffimq, u- 
Pu Mero M rums ic, Toni PHTF rca axi pi- 
rallela per corpus tranf 
ens, & GF, IH rcüza 
pundis G& Lin parl, A d 
lelam illun P HT F per- " 
pendiculariter | demiffz. 
Dico jam quod arca 4- 
OP, radio OP ab initio 5 A 
motus defcripta, fit tcm- 
pori proportionalis. Nam 
Vis TG(perLegumCo- ^ * : 
Tol. 2. ) rcfolvitur in vires 
TE, FG; & vis TI in vi- 
16 TH, Hl: Vires 
tem T F, T Hagendo fe- 
cundum lincam P F pla- 
no 40 P. pcrperdicula- e 
rem mutant. olummodo 
motum corporis quatenus buic plano: perpendicularem, 
motis ejus quatenus fecundtm pofitionem plani fadus, 
motus punéti P, quo Trajc&oriv veftigium 4P in hoc 
feribitur, idem cft aci vices TF, T H tollercnrur, &corpuslo- 
Ji viribus FG, H Tairaretur, hioc eft idem ac fi corpus in plino 
A0 P. vi centripera. ad ccotrum O tendente & fummam vii 
mm FG & HT zqdante, defcriberct curvam AP. 


! Scd vit 
dem area AO? ( per Prop. L.) tempori proportional 


Ideoq; 
hoc elt 
plato de- 


Col. Eodem argimento fi corpua viribus agitatum ad centra 


duo 


[26] 
duo vel plora in cadem quavis reda CO data tendentibus, deícri 
beret in fpatio libero lincam quamcunq; curvam 5T, foret arca 
A0 P tempori fcmper proportionali 


Prop. LVI. Prob. XXXVII. 


Conceffis figurarum curzilirearim Quadraturis, datifg, twm lege vis 
centripele ad. centrum datum tendentie, tur fvperficie curva. eu- 
jus aii per centrim illud tranfit s imceniends efe Trajetloria quam 
opus it cadem fuperfiie deferibt, de loco dat, data.cum veo- 
citate verfus plazam in fuperfici ila datam egre[fim. 

Stantibus qux in fuperiore Propofitione conftru£ia funt, excat 
corpus de loco $ in Trajc&oriam inveniendam. $T: K, &exda- 
ta cjus velocitate in. altitudine $C. dabitur ejus velocitas in alia 
quavis altitudine TC. Ea cumvelocirate, dato tempore quam 

inimo, defcribat corpus Traje&orie fü particulam T t, fitq P p 
veftigiur ejus plano 40. defcriptum. — Jungatur Op, & circelli 
centro T intervallo Tt in füperficiecurva defcripti fit P p Q ve 
gium Ellipticum in codem plano O 4Pp deícciptum. | Ecob da- 
turn magnitudine & poliione circellum, dabitur Ellipíis illa 
PpQ.. Cumq: arca POp fit tempori propoctionalis, atq; adco 
x daro tempore detur, dabitur p pofitione, & inde dabitur com- 
munis ejus & Ellipfcos interfedio p, una cum angulo OP f, in 
quo Trajc&oriz veftigium 4P pct lincam OP. Inde autem 
invcnictur Trajcttoriz veftigium il p; cidem methodo qua. 
Curva linca P TK K in. Propolitione XLI. cx fimilibus datis in- 


venta füit. Tum ex ing zii pu endo ad pla- 
num 40 P perpendicula PT füperic zentia in T, 
dabuntur fingula Traje&oriz punéa 


SECT. 


[16] 


SE CT XI 


De Motu. Corporum Sphericerum viribus centripetis [e muto peten- 
tinm. 


Ha&tenus expofui motus corporum attradorum ad centrum 
immobile, quale tamen vix extat in rerum matura. Attraüio- 
ncs cnim ficti folent ad corpora & corporum trahentium & at- 
tradlorum adhióncs (emper mutu (unt S aquales, per Legem 
tertiam: adco ut neq; attrahens polfit quieícere neq; attratium, 
fi duo fint corpora, fcd ambo ( per Legum Corollarium quar- 
tum ) quafi attra&tionc mutua, circum gravitatis centrum con 
munc revoltantur: & fi plura (int corpora ( qux vel ab unico 
attrahantur. vel omnia fe mutuo attrahant. ) hac ita iuter fe mo- 
teri debeant,ut gravitatis centrum commone vel quicícat vel un 
formiter moveatur in dirum. Qua de caufa Jam pergo mo- 
tum exponere corporum fe mutuo trahentiun confiderando vires 
Sentripetas tanquam Attradliones, quamvis fortafle, (i phyfice lo- 
quamur, verius dicantur lmpulfus. In Marhematicis cnim jam 
Verfomur, & propterea millis difputationibus Phyticis, familiari 


utimur fermone, quo poffimus a Le&oribus Matlicmatiis facilius 
jocellig 


Prop 


LVIL. Thcor. X 


Corpora duo fe invicem. trabentia doferilunt, C circum. coumnre 


Qrrirum. eravitatis, Dv circum fe mutwo, figuras foniles. 

Sunt eniin difiantiz a communi gravitati centro rcciproce pro- 
portionales corporibus, atq; adco in data rationc ad invicem, & 
tomponendo, in dara ratione zd diftantiam tor. 


untur autem hz diftantiz circum terminos 


m inter corpora. 
fuos communi m 


tu 


ma cum his terminis vel quicícunt vel motu quoyi 
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lari, in dircftum femper jacentes non mu- 
peior eer elis qt 
data ratione ad invicem, & equali motu angulari circum terminos 
fuos feruntur, figuras circum cofdem terminos (. in planis quz u- 
t j mon angulari 
moventur ) defcribunt omnino fimiles. Proinde fimiles fant: figu- 

rz quz hís diftandis circumadis defcribuntur. QE. D. 


Prop. LVII. Theor. XXI. 


Si corpora duo viribus: quibnfeis fe mutwo traburt, Co imterea revol- 
untur. cirea gravitatir centrum commune: dico qud figuris, quas 
corpora fie nta. deferibumt. circum fe mutwo, poteft figura fimili 
C equalis, circum eorpus alterutrum immotum, virilns iifdem de- 
feribi. 

Revolvantur corpora $, P circa commune gravitatis centrum. 
C, pergendo de Sad T deq; P adQ. A dato pan&to v ipfis 87, 
TQ quies & parallela ducantur femper zp, 45 &curva pqv 
quam puntum P, revolvendo circum pun&um immotum ;,deícri- 


bit, erit fimilis & aqualis curvis quas corpora S, P defcribunt cir- 
cum fe mutuo: proindeq; (' per Theor, XX. ) fimilis curvis $T 
& P QV, quas cadem corpora deícribunt circim commune gravi- 


tatis centrum C: id adeo quia proportiones li SC CP & 
SPvcrpadimiemdamu ^ o raum 36s 


Car. 1. Communc illud gravitatis centrum C, pcr Legum Co- 
a rol- 


à [1643 i — 
ium quartum, vel quiet vel movetur uniformiter in direc 
Tru praso codd quie: mp e op Joceturco- 
pora duo, immobile in 2, mobile ins, corporibus 3 & P inii 
Kiaquila. Dein angant red PK & pr curvas PO & pgin 
P&p,& produntur CQ & 42d R&r. Et ob (inilitudi. 
nem figurarum C PR Q. , spra, crit RQ ad rq ut CPad sp, a- 
deoq; in data ratione. Promde (i vis qua Corpus P verfus Cor- 
pus 3, atqjadeo verfus centrum intermcdium C attrhitur eft ad 
Tim qua corpusp verfas centrum rattralitur in cadem illa ratione 
data, hr vires zqualibus temporibus attrahcrent femper corpora 
de tangentibus P K, pradarcus P Q., p, per intervalla ipfis po- 


portionala RQ , r4 ; adcoq; vis pofterior efficeret ut corpus p. 
gyraretur in curva p 4, qux. fimilis effet curva P QJ', in qua vis 
pires: ut corpus P gyrctur, & revoletiones iídem tempori- 
us complerentur. At quoniam vires ille non funt ad invicem 
in ratione CP ad rp, fed C ob fimilitudincm & aqualitatem cor- 
porum $& s, P & p, & aqualitatem difiantiarum SP, 7 ) 
mutuo zquales, corpora aqualibus temporibus aqualiter trahe 
tur de Tangentibus; S propterca ut €o:pus poftcrius p traharur 
per intervallum majus r 4, requiritur t:mpus majus, id; in dim 
iata ratione inrervallorom ; propterea quod, per Lemma dc 
mum, fpatia ipfo morus initio defcripta funt in duplicata ratione 
temporum. Ponatur igitur vclocitas corporis p efie ad velocita- 
tem corporis P in dimidiata ratione difiantiz rpad difiantiam. 
C P, co ut temporibus qux fint in. eadem dimidiata ratione dc^ 


Ícri- 


| 
| 
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fcribantur arcusP Q, p4, qui funt in ratione integra: Et cor- 
pora P, p viribus qualibus femper attrada deferibent circum. 
centra quieícentia C &c » figuras fimiles P Q^, p. v quarum pof- 
terior pq «v (imilis eft & axqualis figurz quam corpus P circumcor- 
pus mobile $ defcribit. Q. E. D. 

Cas. 2* Ponamus jam quod commune gravitatis centrum, una. 
cum fpatio in quo corpora moventur inter fe, progreditur uni- 
formiter in dire&um; &, per Legum Corollarium fextum, motus 
n hoc fpatio peragentur ur prius, adeoq; corpora defcri- 
bent circum fe mutuo figuras eafdem ac prius, & propterea figu- 
mr p 4 fimiles & aquales. OF. D. 

Corol. t. Hinc corpora duo viribus diftantiz fux proportio- 
nalibus fe mutoo rrabeaca, deferibunt ( per Prop.X. ) & circum 
commune grzviratis centrum, & circum fe mutuo, Ellipfes con- 
centricas: & vice. verfa, fitales figura: defcribuntur, funt vires 
difantiz: propoctionales. 

Cool, 3. Ét corpora duo viribus quadrato diftantiz fuz reci- 
proce proportionalibus defcribun (. per Prop. XI, XII, XIII. ) 

vitatis centrum & circum fe mutuo (céli- 
ones conicas umbilicos habentes in centro circum quod figurz de- 
fcribuntur. — Et vice verfa, fi tales figurz: defcribuntur, vircs cen- 
tripcts funt quadrato diftantize reciproce proportionales. 

Coil. 3. Corpora duo quzvis circum graviratis centrum com- 
mune gyrantia, radiis & ad centrum illud & ad fe mutuo du& 
defcribunt arca» temporibus proportionales. 


& circum comm 


Prop. LIX. Theor. XXII. 


Corporum duorum $ Qo P. circa conne gravitatis cemrum C revo. 
entium tempus periodicium efe ad tempus. periodiewnt corporis al- 
teratrius P, circa alterum immtim S gyrantis. Co figuris que cor-. 
pra circum e uino deferibuat figuram fimilem o «qualem dc- 
Jeribentis, i dimidiata ratione. corporis alicrius. S, ad fummam 


corporum S-- P. 


Namg; 
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Namq; ex demonftritione fuperioris Propofitionis, tempora 
uibus arcus quivis fimiles P Q S p4 defcribuntur, funt in dimi. 
dira racione dfrancarum C P &c 5? vel «p, hoc eft in dinidia- 
ta ratione corporis Sad fummam corporum $--P. ' Et compo- 
nendo, fumma: temporum quibus arcus omnes fimiles P Q & pg 
delccibuntur, hoc eft tempora tota quibus figurz totx fimiles de- 
xibuntur, funt in cadem dimidiata ratione. Q. E. D. 


Prop. LX. Theor, XXIII. 


Si eorpora dio S £j. P, viribus quadrat difiantie fue reciproce pro- 
gortionalibus fe mutuo trabeutia, revolurtur circa gravitatis con- 
Ariuyt commire : dico quod Ellipfeor, quam corpus alterutrum P hoc 
motu cirea alterum S defribit, Axis tranfoerfue erit ad axem tranf. 
verfum Ellipfeos, quam corpus idem P circa alterum quicfenz $ 
eodem tempore periodico deeribere poffet, vt fumma corporum du 
erum S-- P ad primam duarum medie propertionalinm. inter banc 
fummam v corpus illud alterum S 
Nam (i deícriptz Ellipícs effent (b zquales, tempo- 

7a periodica, per Theorema fuperius, forent in dimidiata ratione 

corporis S ad fin S-FP. Minuatur in hac rati- 
£llipfi pofieriore, & tempora periodi- 
cos autem axis tranfverfüs per Theo- 


Prop. 
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Prop. LXI. Theor. XXIV. 


Si corpora duo ciribus. quibufeis fe mmtuo trabentia, neg, alias agi- 
tata vel impedita, quowdocunq moventur s, matus eortm perinde. 
fe. habebunt. ac. fi mon traberem fe mutuo, fed. uirumq; a. corpore 
tertio im commi gravitatis centro. conflituto viribus iifdem tra- 
bereur: Et Viri trabentinm cadem erit Lex vifpetiu diflan- 
tie corporum a centro illo commu at; refpén difltie totins in- 
ter corpor, 

Nam vires ille, quibuscorpora fe matuo trahunt, tendendo ad 
Corpora, tendunt Md ek gravitatis centrum intermedium, 
adcoq; exdem funt acf a corpore intermedio manarent. Q E. D. 

Et quoniam data eft ratio diftantiz corporis utriufVis a centro 
illo communi ad diftantiam corporis ejaldem a corporc altero, da- 
bitur ratio cujufvis poteflatis diliantiz uniusad candem potefla- 
tem diftantiv altertus; ut & ratio quantitatis cujufvis, qua: ex una 
diflantia & quantitatibus daris utcunq; derivatur, ad quantitatem 
aliam,quae exaltera diftantia & quantitatibus totidem datis datamq; 
illam diftantíarum rationem ad priores habentibus fimiliter deri- 
vatur. Proinde fi vis, qua corpus unum ab alrero tralitur, fit 
dircéte vel inverfe ut diftanria corporum ab invicem; vel ut qua- 
libet hujus diftantiz poteftas; vel deniq; ur quantitas quz. 
hac difiantia & quantitatibus daris quomodocunq; derivata. 
cadem vis, qua corpus idem ad cc 
tur, dire£te itidem vel'inveríc ut corporis attra&tidiftantia a cen- 
tro illo communi, vel ut eadem diftantiz hujus poteftas, vcl de- 
nig; ut quantitas ex hzc diftantia & analogs quantitatibus da- 
tis fimiliter derivata. — Hoc eft Vis tyahentis cad.m erit Lex ref- 
pedtu difantiz utriufq. Q. E. D. 


sex 
ait 


mune gravitatis centrom trahi 


Prop. 
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Prop. LXII. Prob. XXXVII. 


Crprum dimi que ciis quadrato dene fue verus i 
gortinalibus Je muto tralpat, ac de loca datis demittemur, diter- 
minare nts, i 
Corpora, per Theorema novillimum, perinde movcbuntur,ac f 

a corpore tertio in communi gravitatis centro conftiruto tralicren- 

tur; & centrum illud ipío motus initio quicfcct ( per Hypotbefin) 

S propterea (per Legum Corol. 4.) femper quicíect.. Determi- 

mandi funt igitur motus Corporum ( per Probl. XXV.) pcrinde ac 

fi a viribus ad centrum illud rcndenribus urgerentur, & habebun- 

tur motus corporum fe mutuo trahcntium, . Q. E.T. 


Prop. LXI. Prob. XXXIX. 


Corporum duarum que viribus quadrato diftantie fue. reciproce pre- 
portionalibus. fe. pstwo treburt, deg, locis datis, fecundum datar. 
reÉlas, datis cuum celocitatibus exeunt, determinare motus. 

Ex datis corporum moribus fub initio, datur uniformis motus 
centri communis gravitatis, ut & motus fpatii quod una cum hoc 
centro movetur uniformiter in dircdtum, nec non corporum mo- 
tus initiies refpcüm bujus fpatü. Motus autem fübfequentes 
( per Legum Corollarium quintum & Theorcma novilimum ) 
perinde funt in hoc fpatio, ac Ii fpatium ipfum una cum commu- 
ni illo gravitatis centro. quicícerer, & corpora non traherent fe 
mutuo, fcd a corpore tertio fito in centro illo traherentur.. Cor- 
poris igitur alterutrius in hoc fpatio mobili de loco dato, fccundum 
datam re&am, dara cum velocitate excuntis, & vi centripeta ad 
Centrum illud tendente coirepri, determinandus cft. motus pcr 
Problema nonum S vicefimum (extum: & habcbitur fimul mo- 
tus corporis alterius e regione. Cum hoc motu componendus 
«ft unilormis ille Syftematis fpatii & corporum in co gyrantium 

.. motus 
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motus progreffvus fupra inventus, &c habebitur motus abfolutus 
corporum in fpatio immobili, Q. E. I. 


Prop. LXIV.. Prob. XL. 


Viribus quibs Corpora fe nnewo trahant crefcentibus in fimplici rati- 
one. difkantiarum a centris:: requiruntur motus. plurium Corporum 
inter fe. * 3 
Ponantur imprimis corpora duo T & L commune habentia 

gravitatis centrum D. / Defcribent hec per Corollarium primum 

"Theorematis XXI. Ellipíes centra habentes in D, quarum magni- 

tudo ex Problemate V.innot 
Trahat jam corpus tertium 


priora duo T & L vitibus acce- 


& vis SL in vii - 
Vires autem D T, DL, qux 
fant utiparum fumma T L, 
atq; adco ut vires accelera- 
trices quibus corpora T& L 
fc mutuo trahunt, addite lis viribus corporum T & L,. prior 


priori & pofterior pofteriori, componunt vires diftantiis D T ac 
D L proportionales, ut prius, (ed viribus prioribusmajores; adeoq; 


(per Corol. 1. Prop. X. & Corol. 1 & 7. Prop. lV.) efficiunt ut 
corpora illa defcribant Ellipícs ur prius, fed motu cleriore.. Vi- 
rcsrelique acceleratrices $ D & S D, a&tionibus motricibus S D x T 
&SDxL, quz funt ut corpora, trahendo corpora illa aqualiter 
& fccundum lineas T I, L K ipfi D $parallcas, nil mutant fitus e- 
arum ad invicem, fed faciunt ip(a zqualiter accedere ad lineam ZK: 
quam duéam concipe per medium corporis 5, & lincz D S per- 
pendicularem. 'Impedietur autem ifte ad lineam IK acceflis 

Y [ 
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faciendo ut Syfiema corporum T & L. cx una parte, & corpus $ 
cx altera, juítis cum velocitatibus, gyrenturcirca commune gra- 
vitatis centrum C. Tali motu corpus ( co quod fumma virium 
motricium $D x T & $D x L,difiantia: C $ proportionalium, tra- 
hitur verfus centrum C ) defcribit Ellipfin circa dem Cs & punc- 
tum.D ob proportionalss C5, C.D deicribct Ellipfin confimilem, 
eregione. | Corpora autem T'& L viribus motricibus $DxT & 
SD xL, ( prius priorey, pofterius pofteriorc ) zqualiter S fecun- 
dum lincas parallelas TI & LK (. ut di&um eft ) attradta, per- 
gent ( per Legum Corollarium quintum & f-xtum ) circa cen- 
trum. mobile D Ellipíes (uas defcribendo, ut prius. Q, E. I. 
Addatur jam corpus quar- T 
ium P, & fimiliargumento — 1 T 
concludetur loc & pun&um | SC) 
C Ellipíescirca omnium con 
mune centrum grav 
deícribere; manentibu 
tibus priorum corporum K 
L& $ circa D K&C, ov 
fed paulo acceleratis Ft 
cadem methodo corpora plura adjungere licebit. Q. E. 
Hac ita fe habent ubi corpora T & L trahunt fe. mutuo. v 
bus accelecatricibus majoribus vel minoribus quam trahunt corpo- 
Ta rcliqua pro ratione diflantiarum. -Sunto mutua omnium at- 
tractiones acceleratrices ad invicem ut difta 
7a trahcotia, & ex praccdentibus facile deducetur. quod corpo- 
ra omnia aqualibus temporibus periodicis Fllipíes varias, circa om- 
tiim commune gravitatis centrum B, in plano immobili defcri- 


bunt. Q. E. 1. 


ix dud in corpo- 


Prop. LXV. Theor. XXV. 


Corpora plura querum vires deerefeust indoplicata ratione difiamtia- 
rum 


[r1 
ram b eoriidenr centri, moveri poffe inter fe in Ellipfbus, 6b 
Tadiis ad umbilicor duis Áreas deferre. temporibus. propor 
males quam proxime. 
1n Propofitione fuperiore demonftratus ft cafus ubi motus plu- 

ses peragunturin Ellipibus accarate. Quo magis recedit lex v 
3 lege ibi pofita, co magis corpora perturbabunt mutuos motus, 
neg feci poteft'ut corpora fecundum legem liic pofitam fe mutuo 
trahentia movcantur in Ellipfi arate, nifi fervando certam 
proportionem diftantiarum ab im In fequentibus autem ca- 
fibus non multum ab Ellipíibus errabitur. 

Cur. t. Pone corpora plura minora circa maximum aliquod 
ad varias ab eo diftanriis revolvi, tendantq; a8 fingula vires abfo- 
Intz proportionales iifdem corporibus. Et quoniam omnium com- 
mne gravitas centrum ( per Legum Corol quartum.) vel 
quiefcet vel movebitur unilormíter in diredum, fingamus corpo- 
1a minora tam parva effe, ut corpus maximum nunquam dilice. 
fcnfibiliter ab hoc ccntró ; & maximum illud vel quielcet vel mo- 
vebitur uniformiter in dirc&um, abíq; errore fenfibilis minora au- 
tem revolventur circa hoc maximum in Ellipibus, atq; radiis ad 
idem dudis defccibenit areas temporibus proportionales; nifi qua 
tengs erroresinducuntur, vcl per errorem maximi a communi illo 
gravitatis centro, vel per a&iones miporum corporum in fe mu- 
tuo. Diminti autem poflünt corpora minora ufq doncc error 
ifte & afüones muruw fint daris quibufvis minorcs, atq; adco 
doneciiorbés cum Elliptibus quadrent, & arezreípondeant tcm- 
poribus, abi: crrore qui non fit minor quovis dato. Q. E. O. 

Cas. 2. Fingamus jam Syftema corporumminorum modo jam 
defcripto circa maximum revolventium, aliudve quodvis du 


mi & ad magnam diftanrium fii ürgeriad atus. | Et quoniam a 

quales vires acceleratrices quibus corpora fecundum lineas paral- 

llis urgentur, non mutant fitus corporomad invicem, fe 
Lu] 


tema totum, fervatis partium mocibus inter fe, fimul transferat; 
eiliciunt: manilefium eft quod exartradtionibus in corpus maxi. 
mum, null proríüs orictur mutatio mocus attraiorum inter fe, 
nili vel cx attradionum acceleratricom inaqualitate, vel ex indi 
natione linearum ad invicem, fecundum. quas attractioncs fiunr, 
Ponc ergo attraólioncs omnes. acccleratrics n corpus maximum 
«licinter fe reciproce ut quadrata diflantiarum, & augendo cor- 
poris maximi diftantiam, doncc re&arum ab. boc ad reliqua duc- 
tarum minores fiat differentia: & inclipationcs ad inviccm quam 
date quavis, perícverabunt morus partium Syflematis inter (e 
abíq; erroribus qui non fint quibuívis datis minores. Et quoniam, 
ob exiguam partium illarum ab invicem diftantiam, Syftema to- 
tum ad modum corporis unius attrabitur, movebitur idem hac 
attra&tione ad modum corporis unius ; hoc cft, centro füo gra 
tatis deícribet circa corpus maximum, Sedionem aliquam 
cam (. riz« Hyperbolam vel Parabolam attrattionc languida, El- 
lip(im fortiore, ) $ Radio ad maximum utto, verret arcastem- 
poribus proportionalcsab( ullis erroribus, nifi quas partium di(- 
tanti (. perexigua: fane & pro lubitu minucndz ) valeant cffi- 
cere. Q. E. O. ? 

Simili argumento pergere licet ad cafus magis compofitos in 
infinitum. " 

Corel, 1. In caíu fecundó; quo propius acecdit corpus omnium 
maximum ad Syficma duorum vel plurium, co magis turbabun- 
fur motus partium Syftematis inter fe, propterca quod lipearum 
à corpore maximo ad bás du&tarum jam major cft inclinatio adin- 
icem, majorq; proportionis inzqualitas. 

Crrol. 2. Maxime autcm turbabuntur, ponendo quod atttadti 
Qncs acceleratrices partium Syftematis verius corpus omnium ma- 
Ximum, non fint ad invicem reciproce ut quadrata diftantiarum a. 
corpore illo maximo ; pra(ertim fi propotionis hujus inzquali 


tas major fit quam inzqualitas propotioni: 
re maxinto :INam (i vis.accc 


liantiarum a corpo- 
itcr & fccundum lineas 


pe 


atrix, 
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parallels agendo, il perturbat morus inter fe, necefls eut ex 
ationis inzqualitate perturbatio oriatur, majorq; fit vel minor pro. 
majore vel minore inzqualitate. — Exceffus impulfaum majorum 
agendo in aliqua corpora & non agendo in alia, neccífario muta- 
bunt (itum corum interíe. — Et hac perturbatio addita. perturba- 
tioni, qua ex lincarum inclinatione & inzqualitate oritur, majo- 
bees perturbationem totam. 

Corol. 3. Unde fi Syftematis hujus partes in Ellipibus vel .Cir- 
culis (inc perturbatione infigni moveantur, manifeftum eft, quod 
ezdem a. viribus acceleratricibus ad alia corpora tendentibus, aut 
non urgentur nifi leviflime, aut urgentur-zqualiter & fecundum 
lincas parallelas quamproxime. 


Prop LXVL  Theor. XXVI. 


Si corpora tria, quorum ires decrefcum, in duplicata, ratione diflan- 
tiarum, fe muimo trabant, Cv. traslisnes.acceleratrices limum 
quorumcig, im. tertium. fart inter fe reciproce ut quadrata. difian- 
tiarum, minora ditem circa mexinwm in plano comuni revolean- 
ur : Dico quod interius cirea. intimum v. maxivmm, radiis ad. 
ipfim duéfis, deleribet arcas. temporibus. magis. proportiondler, cv 
Küiram ad formam Ellipfeos wavhilicum in concmu radiorum has 
ntis pagis accedentent, [i corpus maximam bir. atraclionilna 

^ agitetur, quam fi maxinnum illud vel a. minoribus: non attra&inm 
quicfcat, vel plio minus srl mulia magis. attratinum ant. weulto 
inus aul ppnlto wais cgitetnr. 

Liquet fere cx dcmonfiratione Corollarii (ccundi. Propofitio- 
ais pracedentis ; fcd argumento magis difintto & latius cogenta. 
fic evincitur. 

Cas. 1. Revolvantur corpora minora P & Q in codem plano 
Girca maximum 5, quorum P decribar. orbem interiorem P 4B, 
S Q exteriorem QE. Sit QK. mediocris difiantia corporum F. 
S Q ; & corporis P verfus. Q attractio acceleratrix in mediocri 
illi difianta cxponatur percandem. In duplicata rationc OC 

ad! 


D 1 : 
ad pP capitur OL ad OK, & erit OL attrattio acceleratrix 
corporis F verfus Q in diftantiaquavis OP. — Junge PS, eig; p. 
rallelam age L M occurrentem OS in M, & attradtio QL rej] 
vetur ( per Legum Corol. 2. ) in artraffiones QM, LM. 
fic urgebitur corpus P vi acceleratrice triplici: una tendente ad 
& oriunda a mutua artratone corporum $'& P. — Hac vi fol 
corpus P, circum corpus 5 five immotum, five hac attratione a. 
gitatum, defcribere deberet S arcas, radio P$ remporibus pro. 
portionales; & Ellipfin cui umbilicus eftin centrocorporisS; pi- 
tet hoc per Prob. VI. & Corollaria Thcor, XXI. 
attradionis L M, quae 
quonim tendita P 
ad S, füperaddita vi 


Nas , 
priori coincidet cum 
ipla, & fic faciet ut n 

A| x Lj 
arcectiamnum tem- V 
porbus proporio- ^ |. 
fas  delcribantun NS 


per Corol. 3. Theor. 

XXI. At quoniaminon eft quidraro diftantia P Srcdiproce prop 
tionalis, compohet ea cum vi priore vim ab lac propostione ab- 
frantem, idq; eo magis quo major eft proportio hujus vi ad 
vim priorem, ceteris paribus. Proinde cur ( per Corol. 1. Prol 
VIIE. S Corol; 5. Theor XXI. ) vis qua wibificum 
Sdetcriicar rendere debcat ad umbilicum illum, S ir» quadasto 
difiantiz P$ reciproce proportionalis; vis illi compolita aber- 
130do ab hac proportione, faciet ur Orbis P 4B abiret à forma 
Fltipfees umbilictim habentis in $5 ida; eo magisquo major dt 
aberratio ab hac proportione; atq;adco ctam quo major clt 
Proportio vis ecundz LM ad vim primam, cater paribue, Jam 
Yero vis tertia OM, trihendo corpus P ftcundum lincam 'jpf 


QS parilldam, Componet cum viribus prioribus vim que noi 
hac determinatione tante 


amplis dieitur a PinS, qua ab 
ma- 


gi 
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magis aberit, quanto major et proportio hujus terti vis ad vi- 
c priores caters paribus; atq; adeo que facce ut corpus? radio 
S P^, arcas non amplius temporibns proportionales defcribet, atq; 
abersatio ab hac proportionalitate ur tanto.major fit, quanto 
major eft proportio vis hujus tertiz ad viresceteras. — Orbis vero. 
AB aberrationem a forma Elliptica prafata. hzc. vis tertia du- 
plici de caufa adaugebit, tum. quod non dirigitur a P ad $, tum 
ctiam quod non fit proportoralis quadrato ditantia. 2^8; | Qui 
bus intclledis, maniieftum eft quod arez remporibus tum maxi 
me fiunt proportionales, ubi vistertia, manentibus viribus cateris, 
fit minima ; & quod Orbis P4 B tummaxime accedit ad. przfa- 
tam formam Ellipticam, ubi vis tam (ecunda quam tertia, fed prz- 
cipue vis tertia, fit minima, vi prima mancnte. 

Exponatarcorporis Sattradtio acceleratrix verfus Q er line- 
am QN; & fi attradtioncsacceleratrices QM, QN aqualseficut, 
ha: trahendo corpora 5 & P 2qualiter S fecundum lincas paralle- 
las, nil mutarent fitum eorum ad invicem. "lidem: jam forent 
corporum illorum mocus inter (e (per Legum Corol. 6. ) ac (i 
Ihre attradliones rollerentur. Et pari rationc (i attra&io QN mi- 
nor efft attradione: QM, tolleret ipfa attractions QM: partem 
QN, & materet pars lola MN, quatemporum & àrcarum: pro- 
portionalitas $ Orbice forma illa Ellipica perturbaretur-. Et 
limiliter fi attra&io QN major eflct attra&ione QM, oriretur ex 
diffcrentia (ola MN pertucbatio proportionalitatis & Orbita- Sic. 
per attradionem Q.N reducitie femper attradiio tertia. fuperior 
Q M ad attradtionem MN, attradione prima. S fecunda. manen- 
tibus prorfus immutatis:: &c propterea arca ác tempora ad pro- 
portionalitatem, & Orbita P4 B ad formam prefatam Ellipticam. 
tum maxime accedunt, ubi artraétio MN vcl riulla eft, vel quam. 
ficci poffit minima; hoccft ubicorporum P & S attractiónes ac- 
celeratrices, fa&x verius corpos Q accedunt quantum ficri poteft 
ad aqualitatcm; id eft ubi attractio QN noneft nulla, neq; minor 
minima attradtionum omnium 'Q M, (ed. inter attradiionum om- 


ni- 
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dium QM inaximam S minimam quafi mediocris, hoc v 
multo major neq; multo minor attradtione QK. Q.E. D, 

qp aee jam corpora miinora P^ circa maximum 

S in plaais diverfis, & vis LM, agendo fccundum lincam P gi 
plano Orbite P A B fitam, cundem labcbiteffc&mac prius ne. 
q; €orpus P de plano Orbitz fuz deturbabit.| At vis altera. NM, 
agendo fccundum lineam qua: ipfi. Q.5 pasallela eft, ( ata; adc, 
quando-corpus Q verfatur extra lineam Nodorum, 'inclinatur ad 
planum Orbitz P 4 E; ) prater perturbationem motus in ongitu. 
dinem jam ante expofitam, inducct perturbationem motus in a- 
titudinem, trahendo corpus P de plano fux Orbitz. Et hec pere 
xurbatio in dato quovis corporum P & $ ad invicem fitu, erit ut 
yi illa gencrans MN, adeoq; minima cvadet ubi MN eft minima, 
hoc cft ( uti jam expofui ) ubi attraétio QN non eft multo ma 
or neq; multo minor attraciionc Q K. O. E. D. 

Corel. x. Ex his facile colligitur quod (i corpora plura mino- 
7a P, Q, R &c.revolvantur circa maximum $:: motus corporis in- 
timi P minime perturbabitur attraionibus cxteriorum, ubi-core 
pus. maximum 5 pariter a. cxteris, pro ratione virium acccleratri- 
€um, attrahitur S agitatur atq; csteri a (e mutuo; 

Corel. 2. InSyftemate vero trium corporum S,P, Q. s(iatttac- 
tioncs acceleratriccs binorum quorumcunq: in tertium fint ad in- 
Yicem reciproce ut quadrata diftantiarum, corpus 7 radio P'$are- 
am circa corpus S velocius deícrict prope conjuntlioncm 4 $cop- 
politionem B, quam prope quadráturas C, D. « Namo; vis omnis 
qua corpus P urgetur & corpus $ non urgetur, qua; non agit 
lecundum lincam P5, accelerat vel rerardar deícriptioncm arez; 
perinde ut ipía in antecedentia vel in confequentia dirigitur. Ta- 


1l, non 


ieftvis NM, | Hecin tranfitu corporis P a C ad 4 tendit in 
antecedentia, motumq; accelerat ; dein ufa; ad D in confequentia, 
S motum rerardat; tum in antecedentia ufi ad 2 sc ultimo in 
confcqentia tránfcundo a B ad. C, 

Corel... Et eodem argumento patct;quod corpus P, cateris 


pr 
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paribus, velociis movetur in Conjunttione &Oppofiione quam 
in Quadraturi " 

Coro. 4. Orbita corporis P. ceteris paribus curvior eftin qua- 
draturis quam in Conjun&ione & Oppofitione. Nam corpor: 
Velociora minus defle&tunt a re&o tramire. Et praterea vis NM, 
im Conjundione & Oppoitione, contraria eft vi qua corpus 
trahit corpus P, adeoq; vim illam minuit $^ corpus autem P mi- 
nus defle&iet a re&o tramite, ubi minus urgetur in corpus 3: 

Carol. s. Unde corpus P, cxteris paribus, longius recedet a 
corpore $ in quadraturis, quam in Conjunttione & Oppofitio- 

.. Hac ita fe habent exclufo motu Excentriciratis. Nam fi 
Orbita corporis P excentrica fit, Excentricitas ejus( ut mox in 
hujus Corol. s. oftendetur ) evader maxima ubi Aplides fünt in 
Syzygiis » indeq; ficri poteft ut corpus P, ad Apfidem fummam 
appellans, abüt longius a corpore 3 in Syzygiis quam in Qua- 
draturis, 

Col. 6. Quo- 
niam vis centripeta 
corporis centralis $, 
qua corpus P rctinc- 
turin Orbefuo,au- 9 
geurin quadam — | 
per additionem vis — VE 
LM, ac. diminu 
in Sycygiis per. 
tionem vis KL, & ob magnitudinem vis K L, magis diminuirur. 
quam angeatur; cft autem vis illa centripeta (| pcr Corol. 
Prop. IV. )in rationc compolitdtex rationc fimplici radii S7 di- 
re&te S ratione duplicata temporis periodici inveríez. patet hanc 
rationem compofitam diminui per actionem vis K L, adeoq; tem- 
pus periodicum, fi mancat Orbis radius SP, augeri, idq; in di- 
midiata ratione qua vis illa centripeta diminvitur.: au&toq; adco 
vel diminuto hoc Radio, tempus periodicum augeri magis, vel di- 


mi- 
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minsi minus quam in Radii hujus ratione fefquiphitata,. per Co. 
rol &.Prop.lV. Sivisilla corporis centralis paulatim languet. 
ceret, corpus P minus (emper & minus attradtum perpetuo rece. 
deret longiusa centro 35 & contra, fi vis illa augerctur, accedo. 
ret propius. Ergo fi a&tio corporis longinqui Q. qua vis illa j- 
mnuitur, augeatur ac diminoatur per viccs, augebitur (imul ac. 
diminuctur Radius SP per vices, & tempus pcriodicum augcbi- 
tur ac diminuetur in. ratione: compofita ex ratione fefquiplicata 
Radii &rationc dimidiata qua vis illa centripeta corporis can- 
tralis $ per incrementum vcl decrementum aáitonis corporis lon- 
ginqui Q diminvitur vcl augetur. 

Corol. 7. Ex premiffis con(equitur etiam quod Ellipícos a cor- 
porc P defcriptz axis (cu Ap(idum linca, quoad motum angula- 
Tem progreditur S regreditur. per vices, (cd magis tamcn pro- 
greditur, & in fingulis corporis rcvolutionibus pcr exceffum pro- 
greílionis fertur in confequentia. — Nam vis qua corpus P 
tur in corpus $ in Quadraturis, ubi vis MN evanuit, componitur 
cx vi LM & vi centripeta qua corpus $ trahit corpus P. Vis pri 
or L M, fi augeatur diftantia P S, augetur in cadem fere ratione 
cum hac diftantia, & vis pofterior dcercícit in duplicata illa ra- 
tione, adcoq; fumma harum virium decrefcit in minore quam du- 
plicata ratione difianiz P5, & propterea, per Corol. 1. Prop. 
XLV. facit Augem (cu. Apfidem fummam regredi. — In Conjunc- 
tione vcro & Oppelicionc, vis qua corpus P urperur in corpus $ 
diff: rentia cft inter vim qua corpus $ trahit corpus P & vim fc L 
& diffcrentia illa, proprerc 
me in ratione difiandi 7, 
ratione diftantiz P5, ade 
gem pr 


od vis KK L. augetur quamproxi- 
fcit in majore quam duplicata 

q: PM Corol 1: Prop. XLV. facit Au- 
di. ln locis inter Syzyeias & Quadraturas, pendet 
"ptus Augis ex caufa utraqs conjun&im, adeo ut pro hujus vel 
aleerivs exceili progrediatvripla velregrediatur. | Unde cum vis 
K Lin Syzygiis equati dupla vis L.M iu quadraturis,exccfiüs in 
tota rcvolutione crit pen lerctq; Augem fingulis 
re 


sevolutionibus in confequentia. Veritas autem 

si Corollars cius inrelligetur concipiendo Syfiema corporum 
duorum S, P corporibus pluribus Q. , 0, Q. &c. in Orbe QE con- 
Namq; horuma 


fusa dcc 
duplicata ratione diftant i 
ad Apfidem fummam ut & a fimili incremento in die A 
fidem imam ; atq; adeo maximus fit ubi proportio vin Apfide 
fumma ad vim in 
Aplide ima maxime 


Li c 
ti dwlam — / — 
tione diftantiarum D 


inverfa: manifettum  qL— — | 


| 

ft quod Apfides in i ual. m E 

;y giis fis, per vim L 

ttiam KL fcu E 
NM —LM,progrc- 
dientur velocius, inq; Quadraturis füis tardius recedent per vim 
addititiam LM. Ob diuturnitatem vero temporis quo velocitas 
progreffüs vel tarditas regreffus continuatur, fit hac inzqualitas 
longe maxim: 

Corol. 9. Si corpus aliquod vi reciproce proportionali quadra- 
to diftantiz (a a centro, revolveretur circa lioc centrum in El- 
lipi, & mox, in defcen(à ab Apfide fumma feu Auge ad Apfidem 
imam, vis illa per acceífum perpetuum vis nova augeretur in ra- 
tione plufquam duplicata difiantie diminutz: Manifeftum cft 
quod corpus, perpetuo accefa vis illins nove impulfum fcmper 
in centrum, magis vergeret in hoc centrum, quam fi urgeretur vi 
fola creícente in duplicata ratione difinti diminute, adeoqi 
Orbem defcriberet Orbe Elliptico interiorem, & in Apfide ima 
propius accederet ad centrum quam prius. Orbis igitur, acccfli 


a hu- 
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lujus vis nova, fiet magis excentricus. Si jam vis, in regefyy 
corporis ab Aplide ima ad Apfidem fummam, deerecere iden, 
gradibus quibus ante creverat, rediret corpus ad. diftantam pri. 
orem, adcoq; fi vis decrefcat in majori ratione, corpus jam mj. 
nus attra&um aícendet ad difantiam majorem & fic Orbis Excen. 
trictas adhuc magisaugebir. gitur fi ratio incrementi & de- 
erementi vis centripetz finzulis revolutionibus augcatur, auggbi- 
tur (emper Excentricitas, & e contra, diminuetur cadem fi ratio 
illa decrefgat. — Jam vero in Syfiemate corporum S, P, Q , ubi 
Apidcs dii P 22 fun in quadraturis, ratio illa incrementi ac 
dccrementi minima eft, S maxima fit ubi Apfides funt in Syzy- 
gi. Si Apfides confüituantur in quadraturis ratio prope Aii 
dcs minor cft, & prope Syzygias major quam duplicata. diftanti- 
arum, & ex ratione illa majori oritur Augis motus velocillimus, 
uti jam di&um cft, — At fi confideretur ratio. incrementi vcl de- 
crementi totius in progreíli inter. Apfides, hac minor cft quam 
duplicata diflantiarum. — Vis in Aplide ima eft ad vim in Apíide 
fumma in minore quam duplicata rationc difiantiz Apfidis um» 
mx ab umbilico Ellipícos ad. diftantiam píidis imz ab codem. 
umbilico: & e contra, ubi Apfides confütuuntur in Syzygiis, vis 
in Aplide ima eft ad vim in Apfide fum in majore quam dupli- 
«ata rationc diftantarum. — Nam vires L M in quadraturis addit 
Viribus corporis S componunt vircsin ratione minore, & vires 


K Lin Syzyyiis fubdu£ix. viribus corporis $ relinquunt. vircs in. 
ratione majore. Eft 


itur ratio decrcmenti & incrementi totius 
in tranfitu inter Apíides, minima in quadraturis, maxima in Sy- 
zygiis : & propterca in rranfitu Apfidum a quad; 
giis perpetuo augetur, augetqs Exceni 
traníitu a Syzygiis ad. quadraturas 
cchtricitatem dimintit, 


raturis ad Syzy- 
ricitatem Ellip(icos ; inq; 
erpetuo diminuirur, & Ex- 


Carol... 1o. Ut rationem incamus errorum in ]. 
gamus planum Ozbis Q E S'immobile manes 
pofita caufa manifeftum eft, quod ex viribus 


latitudinem, (in- 
65 & ex errorum ex- 
NM, ML, qux funt 


cau- 
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caufa illa tota, vis M Lagendo femper fecundum. planum Orbis 
P AB, nunquam perturbat motus in latitudinem, quoda; vis N M 
ubi Nodi funt inSyzygiis, agendo etiam fccundum idem Orbis 
planum, non pertubat hosmorus; ubi vero funt in Quadratu- 
Tis cos maxime perturbat;corpulq; P de plano Orbis füi perpetu- 
o trahendo, minuir inclinationem plani in tranfitu corporisa qua- 
draturis ad Syzygías, augetq; V candem in tranítu a. Syzy- 
giisad quadratura. Unde fitut corpore in Syzyeiis exifiente 
inclinatio evadat omnium minima, redeatq; ad priorem magni 
tudinem circiter, ubi corpus ad Nodum proximum accedit, At fi 
Nodiconfütuantur in Okantibus poft quadraturas,id eft inter C 
& A, D S B,jurclligetur ex modo expofitis quod, in tranfitu cor- 
poris P a Nodo alterütro ad gradum inde nonagc(imum, inclina- 
tio plani perpetuo minuitur; deinde in tranficu per proximos 45 
gradus ulq;ad quadraturam proximam, inclinatio augctarj& poí- 
tca denuo in tranfitu per alios 4 s gradus, ufq;ad nódum proxi 
mum, diminuitur. — Magis itaq; diminuirur inclipatio quam augc- 
tur, & propterea minor eft femper in nodo fubfequente quam in 
przcedente. — Et fimili ratiocinio inclinatio magis augetur quam 
diminuitur, ubi nodi funtin Octantibus alteris inter 4 & D; B. 
& C. Inclinatio igitur ubi Nodi (unt ini Syzygiis cft omnium max- 
ima. Intranfitu eorum a Syzygiis ad quadratura, in fingulis 
corporis ad Nodos appulíibus, diminuirur, firq; omnium minima 
ubi nodi fant in. quadraturis & corpus in. Syzygiis: dcin crefcit 
iidem gradibus quibus antea. decreverat, Nodiíq; ad. 
proximas appulfis ad magnitudinem primam revertitur. 

Corol. 11. Quoniam corpus P ubinodi funt in quadraturis per- 
p:tüo trahitur de plano Oibis fui, idq; in partem veríüs Qin 
tranfitu fuo a nodo C per Conjunétionem 4 ad nodum D ;. & in 
contrariam partem in tran(itu a nodo D per Oppofitionem B ad 
nodum C; manifeftum eft quod in motu füo a nodo C, corpus 
pérpztuo reccdit ab Orbis (ui plano primo C D, ufq dtm perven- 
tum eft ad. nodum proximum; adeoq; in. hoc nodo longiimc 
diftans a plano illo primo C D, tranfit per planum Orbis QES, 


non 
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jn in plani illius Nodo altero D, fed in pun&o quod inde vg 
MICROS quite poris UN od ES 


vEir 
: us in 
anteriora vergens. Et limiliargumento pergent odi reccdere in 
tranfitu Corporis de hoc nodo in nodum proximum. Nodi ii 
tur in quadraturis conftituti perpetuo recedunt, in Syygiis ( il 
motus in latitudinem nil. perturbatur .) quicícunt ; in locis iter. 


mediis conditionis utriulq; participes recedunt tardius, adeog 
fempzr vel retrogradi vel ftationarit fingulis rcvolutionibus ferus 
tur in antecedentia. 

Corol. 12. Omnes illi in his Corollariis defcripti errores fun 
paulo majores in conjun&ione Corporum P, Q- quam in corum 
Oppofitione, idq; ob majores vires gencrantes N M & M L. 

Carol. 13. Cumq; rationcs horum Corollariorum non pende- 
ant a magnitudine corporis Q; obtinent praccdentia omnia, ubi 
corporis Q. tanta fiatuitur magnitudo. ut cirea ipfum revolvatur 
corporum duorum $ & P Syfiema. . Et cx au&o corpore ()) 
au£taq; adco ipfius vi centripcta, a qua errorcscorporis P orim 
nir, evadent errores illi omncs ( paribusdifiantiis ) majoresin. 
hoc cafü quam in altero, ubi corpus Q circum Syftema corporum 
P & $ revolvitur. 

Carol. 4. Cum autem vircs N M, ML, ubi corpus Q longin- 
quum eft, [int quamproxime ut vis Q K & ratio PS ad Q S con- 
jun&im, hoc eft, fi detur tum diftantia P $, tumcorporis Q yis 
Abíoluta, ut Q S cuf. reciproce finc autem vires ille N M, ML 
exul errorum & cfliuum omnium de quibus adum eft in pra- 
cedentibus Corollariis: manifeftum eft quod effectus illi omrcs, 
flante corporum 5 & P Syficmate, fint quamproxime in rationc. 
xompofita ex ratione dirc&ta. vis abíolutz corporis Q & ratione 
triplicata invera difiantie Q5. Unde (i Syftema corporum $ & 
P revolvatur circa corpos longinquum Q  , viresille NM, ML 
& earum eficétus crant ( per Corol. 2. & 6. Prop. IV. ) recipro- 
ce in. duplicata ratione temporis periodici. Et inde (i magnitudo 

corporis O proportionalis fit ipfius vi abfolutz, erunt vircs ille 
NM 
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NM; ML S carum effe&tus dirc&e ut cubus diametri apparentis 
longinqui corporis Q e corporc. S fpc&ati, & vice verla. Namq; 
ha: rationes ezdem fünt atq; ratio fuperior compofita. 

Corol. 1. Et quoniam 6 manentibus Orbium QE. & PB 
forma, proportionibus & inclinatione ad invicem, mutetur corum. 
magnitudo, & fi corporum Q & S vel mancant vel. mutentur vie 
res in data quavis ratione, ha: vires (hoc eft vis corporis 5, qua. 
corpus P de reo tramite in Orbitam P 4 B defic&terc,& vis cor- 
poris Q, qua corpus idem P de Orbira illa deviare cogitur. agunt 
femper codem modo & cadem proportione: ncceíle eft ut fimi- 
les & proportionales (int effz&tus omnes & proportionalia effec- 
tuum tempora ; hoc eft, ut errores omnes lincarcs fint ut. Orbium. 
diametri, angulates. vero iidem qui prius, & errorum lincarium 
fimilium velangularium aqualium tempora ut Orbium tempora. 
periodica. 

Corol. 16. Unde, fi. dentur Orbium forme: & inclinatio. ad 
S mutentur utcunq; corporum. magnitudines, vires Sc 
5 ex datiserroribus & errorum temporibus in uno Cafü 
colligi poffunt errores & errorum tempora in alio quovis, quam 
proxime : Sed brevius hac Methodo. Vires N M, M L cateris 
ftantibus funt ot Radius $.P, & harum effectus periodici ( per 
Corol. 2, Lem. X) ut vires & quadratum temporis periodici cor- 
poris P conjun&im. Hi funt errores lineares corporis P; & hinc. 
erroresangalares e. centro 5 fpedlati ( id eft tam motus Augis & 
Nodorum,quam omnes in longitudinem &c latitudinem errores ap - 
parentes ) funt in qualibet revolatione corporis £j ut quadratum 
temporis revolutionis quam proxime. —Conjungantur hz rátio« 
nescum rationibus Corollarii 14. & in quolibet corporum S, P, 
Q. Syfiemate, ubi P circum Sfibi propinquum, | & $. circum Q 
longinquum revolvitur, errors angulares corporis P, de centro 
S apparentes, crunt, in fingulis rcvolutionibus corporis illius P, 
ut quadratum temporis periodici corporis P dircéte & quadratum 
temporis periodici corporis Snveríe, Et inde motus medius 

Au- 
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 Augis erit in data rationead morum médium Nodorum; & mgr, 
uterq; eritut témpus periodicum corporis P dircüc & quadratum 
temporis periodici corporis Sinverl. — Aupendo vel minuendo, 
Excentricitaten: & Inclinationem Orbis P 4 B non mutantur mo. 
tus Augis & Nodorem fenfibilitur, nifi ubi cxdem funt nimi 
magna. sin 

Cool. 17. Cum aurem linca L.M nunc major fit nunc minor. 
uum radius? S, Exponatur vis mediocris LM per radium 
illum PS, &erit lire ad vim mediocrem Q K. vel. QN. ( quam. 
exponere licet per 0: ) t longitudo P$ ad longitudincm Q.$ 
Eft autem vis mediocris ON vcl Q S, qua corpus retinetur. in 
órbe füo circum Q., ad vim qua corpus P retinetur in Or- 
be füo ciréum S, inratione compofita" cx ratione radii Q S ad 
Yadium PS, S ratione duplicata temporis periodici corporis P 
Circum S ad tempus periodicum corporis circum Q.. Et ex a« 
quo; vis mediocris L.M, ad vim qua corpus P retincrur in Orbe 
füo circum $ (^ quave corpus idem P codem tempore periodico 
&ircum puidtum quodvis immobile 5' ad diflantiam P5 revolvi 
poflct ) eft in ratione illa duplicata. periodicorum temporum. 
Datis igitur temporibus periodicis una cum diflantia P5, datur 
vis mediocris L M; & ea dara datur etiam vis MN quamproxime 
pet analogiam linearum P8, MN. 

Cool. 18. Tiídem legibus quibus corpus P circum corpus $ 
rcvolvitur;: fingamus corpora plura fluida circum idtm Sad 2 
quales ab ipfo difiantias moveri: deinde ex his contiguis fa&iscon- 
flari annulum fRuidum, rotundum ac corpori 5 concentricums 
& fingule anrli partes, morus fuos omnes ad legem corporis. 
peragendo, propius accedert ad corpus $, & celeriusmovebune 
tur in Cenjun£tione & Oppofitionc ipfarum & corporis Q, quam 
in: Quadrarüris. Et Nodi anruli hujus fcu inrerfcttioncs ejus 
ks plano Orbitz corporis Q vel 5, qui: fcene in Syzygiiss extra 
Syzygias vero movebuntur in antecedentia, & velocillime quidem 
án Quadracuris, tardis alii: in locis - Apmuli quoq; inclinatio 

com- 
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varabitur, &caxis ejus fingulis revolutionibus ofcillabitur, com- 
pletag; revolutione ad prifünum fitum redibit, mif quatenus 
per pracellionem Nodorum circumfertur, t 

Carol. 19. Fingas jam globum corporis $ ex materia non fu- 
ida conftantem ampliari extendi ufq; ad hunc annulum, & al- 
veo per circuitum excavato continere Aquam, moruq eodem 
periodico circa axem (uum uniformiter revolvi. Hic liquor per 
Vices acceleratus & retardatus (. ut in füperiore Lemmate ) in 
Syzygiis velocior erit, in Quadraturis tardior quam füperficies 
Globi & fic fluetinalveo reflutq; ad modum Maris Aqua 
revolvendo. circa Globi centrum quic(cens, fi tollatur attractio 
Q, nullum acquiret motum fluxus & refluxus. Par eft ratio Globi 
tiniformiter progredientis in diredtum & interea. revolventis ci 
ca centrum. füum ( per Legum Corol. 4 ) ut & Clobi de curfu. 
re&linco uniformiter tra&i ( per Legum Corol. &.) Accedat au- 
tem corpus Q. , & ab ipfius inzquabili atradtione mox turbabi- 
tur Aqua. Etenim major erit attraétio aqur propioris, minor ca 
remotioris. Vis autem L.M trahet aquam deoríum in. Cuadra- 
turis facietq; ipfam defcendere uíq; ad Syzygias; & vis K L trahe 
eandem fürfüm in Syzygiis, fifterq; defcenium ejus & faciet ip- 
fam afcendere ufig; ad Quadraturas 

Cool. 20. Si annulus jam rigeat & minuatur Globus, ceffa- 
bit motus fluendi & reflaendi; fcd Ofcillatorius ille in 
motus & praceffio Nod. 
dem 


nationis 
m manebunt. Habeat Globus eun- 
Jem axem cum annulo, yrofq; compleat idem temporibus, & 
füperficie (ua contingat ipium interius, eiq; inhereats f partici- 
pando motum ejus, compapes utriufa; Okcillabitur & Nodi rcgre- 
Wienur. Nam Glebus ut mox dicetur, ad füfipiendas im- 
preiliones omncs indifferenseft. | Annuli Globo o 
nclinationis anguluseft ubi Nodi funt in Syzygiis. | Tade in pro- 
greflà Nodorum ad Quadraturas conarur is inclinationem vam 
minuere, & ifto conatu motum imprimit Globo toti Rctnct 
Globus motum impreflum ufq; dum annulus conatu. contra 

Aa 


ati 


maximus 


[186] 
motum hunc tollat, imprimatq; morum. novum incontrariampe.. 
tem; Atq; hac ratione maximus decreícentis inclinationis mot; 
fir in Quadraturis Nodorum, & minimus inclinationis anguli, 
in Odantibus poft Quadraturas ; dein maximus reclinationis mo. 


tus in Syzygiis S maximus angulus in dantibus proximis, Er 
cadem cft ratio Globi annulo nudati, qui in regionibus zquatoris 
vel altior eft paulo quam juxta polos,vcl conftat cx materia pan, 
lo denfüore. Supplet enim vicem annuli ifte materiz in aqua, 
toris regionibus exceflüs.. Et quanquam, auda utcunq; Globi hu. 
jus vi centripeta,tendere (upponantur omncs cjus partes deorfum, 
ad modum gravitanium partium telluris, tamen. Phznomena 
hujus $c pracedentis Corollarii vix inde murabuntur. 

Cool. 21. Eadem ratione qua materia Globi juxta zquatorem 
vedundans efficit ut Nodi. segrediantur, atq; adeo per hujus in. 
rementum angetur ifte regreflus, per diminutionem vcro. dimi- 
muitur & per ablationem tollitur ; íi materia plufquam rcdun- 
dans tollatur, hoc cft, (i Globus juxta z2quatorem vel depreflior 
reddatur vel rarior quam juxta polos, .oricrur motus Nodorum 
in confequenti 

Carl, 23. Et inde vicillim ex motu Nodorum innote(cit con- 
fütutio Globi. Nimirum (fi Globus polos coídem confianter fer- 
Yat & motus fit in anteccdentia, materia juxta aquatorem re 
dundit; fiin coníquent, deii. Pone Globum uniformem 
& períc&e circinatum in fpatiis liberis primo quieícere; deinim- 
P«'u quocung, oblique im füpericiem [uam fado propelli, & 
motum inde concipere partim circularem, partim in dirum. 
Quoniam Globus ifte ad axcs omncs per centrum fuum tranfe- 
utes indifferenter fe habet, neq; propenfior cft in unum axcm, 

mvc axis fitum, quam in alium quemvis; perfpicuum eft quod 
p, 76m fuum. axiíq inclinationem vi propria nunquam mut. 
bit. Impellatur jam Globus cblique in cadem illa. fupcrfcici 
parte qua prius, impulía quocunq; novo ; & cum citior vcl ferior 
ampalíus cHic&um nil muter, manifeftum cft quod hi duo impul- 

fus 


[18 ] 
fas füacceffive imprefft eundem producent motum ac fi (imul im- 
prefli fuitlent, hoc eft cundem ac fi Globüs vi fimplici ex utro- 
$5 C per Legum Corol. 2. compofita impulfusfuitet, atq; adeo 
fimplicem, circa axem inclinatione datum. Et paf eft ratio im- 
pulíus fecundi fadi in locum alium quemvis ip a«quatoremotus 
primis wt & impalfus primi fa&& in locum quemvis in quatore 
fnorus, quem impulfas fecundus abíi primo gencraret; atq; a- 
deo impuilfaum amborum fs&orum in loca quecung;: Genera- 
bunt hi eundem motum circularem ac fi fimul & femel in locum 
interíe&ionis zquatorum motuum illorum, quos feorfim genera- 
rent, fuiffentimprelli. Globus igitur homiopeneus & perfe: 
non retinet motis plures diftin&tos, (ed impreflos omnes componit. 
& ad unum reducit, & quatenusin fe eft, gyratur femper motu 
fimplici & uniformi circa axem unicum inclinatione femper inva- 
riabili datum. Sed nec vis centripeta inclinationem axis, aut rota- 
tionis velocitatem mürare poteft. Si Globus plano quocunq; 
per centrum fuum & centrum in quod vis dirigitur tranfeuntc 
dividi intelligatur in duo hemifpharia, urgebit fcmper vis illa u- 
trumq; hemipharium qualiter, & propterea Globum quoad 
motum rotationis nullam m partem inclinabit. — Addatur vero a- 
licubi inter polum & zquatorem materia nova in formam mon- 
tis cumulata, & hac, perpetuo conatu recedendi a centro fui mo- 


tus, turbabit motum Globi, fa losejus errare per ipfius 
Lang: 885 cppoliti per- 


faperficicm, & circulos circum fe pu 
petuo defcribere: | Neq: corrigecur ifta vapationis nortitas, nili 
locando montem illum vel in polo alterutro, quo in Cafu, per 
Corol. 21, Nodi aquatoris progredientur s vel in aqratore, qua. 
ratione, per Corol. 26, Nódi regredientir ; vel deniq; ex alicra. 
axis parte addendo materiam noyam, qua mons inter movendum 
liberar: & hoc paéto Nodi vel progredientur, vel recedent, pcr- 
inde ut mons & hzcce nova materia funt vcl polo vel zquatori 
propiores. 


Aaa Prop. 


[88 J 
Prop. LXVIL. Tlcor. XXVIL. 


Pofiis iflem attratlionum legibus, dico quod corpus exterius Q, cip, 
mteriorum PS commure Grasitatis centru"iC, radiis ad ceytryg, 
illud. duis, déferibit areas temporibns wagis. proportionales 
Orbem ad formam Ellipfenr umbilicum in ceriroeodem habentis na. 
quis accedentem, quam circa corpus intimum Cy maximmn S,vadi. 
3s ad ipfum duélis, deferibere pateft. 

Nam corporis Q attradiioncs verfus $ & P. componunt ipfiu; 
attraBionem abíoluram, qua: magis d incorporum $ & P 
commune gravitatiscentrum C, quam in corpus maximum S, qua- 
q; quadrato diflantiz Q C magis eft proportionalis. reciproce, 
quam quadruo diianir Q3: ut rem perpendoni fcle co. 

abit. 


Prop. LXVIII. Theor. XXVIII. 


Pofitis üflem attra£liomum legibus, dico quod corpus exterius Q cir- 
«ca. interiorum P v $ commune gravitatis. contrum C, radiis ad 
centrum illud duélis, defcribit arcis temporibus. magis. proporti- 
maler, C» Orbem ad. formam. Ellipfeor nbilicum in centro eodem. 
babeniis magis. accedentemr, fi corpua. intimum ve maximmm his 
attrablionibns perinde atqs cetera agitetm, quam fi id ecl nat 
tratunr quicfcaty. el. multa. magis. avt mulio pripus. atrothun 
«aut multo magis ant mulio mimus agitctur, 

Demonftratur codem fere modo cum Prop. LXVI, fcd argu- 
ménto prolixiore, quod idco praterco. - Suffeccrit rem (ic aiü- 
mare. | Ex demonfiratione Propofitionis noviline liquet ccn- 
trum in quod corpus Q conjundlis viribus urgetur, proximum cf- 
Íe communi centro gravitatis illorum duorum. Si coincideret 
hoc centrum cum centro illo communi, S quiccerer commune 


centrum gravitatis corporum trium ; defcriberent corpus Q ex u- 
Da 
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a parte, & commune centrum aliorum duorum ex altera par" 
te, Firca commune omríam centrum quicfcen, Elles aeeuratas 
Liquet hoc per Corallariom [econdum Propofitionis LVIII. col- 
latum cum demonftradsin Prop. LXIV. & LXV. — Perturbatur 
ifte motus Ellipácusaliquantulum per diftantiam centri duorum a 
centro in quod term Q artibitur. Detur preterea mous 
communi trium centro, & augebitur perturbatio. — Proinde mi- 
ima. cft perturbatio, ubi commune trinm centrum quiefcit, hoc 
cft ubi corpus intimum & maximum $ lege ceterorum attrahi- 
tur: fitq; major femper ubi trium commune illud centrum, mi- 
nucndo motum corporis 5, moveri incipit & magis deinceps ma- 
gifq; agitatur. 4 

Cool. Et hinc (i corpora plura minora revolvantur circa max- 
imum, colligere licet. 

uod Orbite de- e 

ícript propius ac- 
cedentad lipticas 
Sararum deícrip- — o. 
tiones fient magis z- 
quabiles, (i corpo- 
ra omnia viribus ac- 
celeratricibus, quas 
fünt ut eorum vires abfolutz dircde & quadrata diflantiarum 
inverfe, fe mutuo trahent agitentq;, & Orbitz cajufq; umbilicus 
collocctur in communi centro gravitatis corporum omnium intc- 
tiorum ( nimicum umbilicus Orbitze prima: & intima in centro 
gravitatis corporis maximi. & intimi; ille Ocbitz fecunda, in 
Com;uni centro gravitatis corporum duorum intimorum; iftc 
tertiz, in communi centro gravitatis trium interiorum & fic dein- 
ceps ) quam fi corpus intimum quiefcat & flatmatur communis 
umbilicus orbitarom Omnium. 


Prop: 


[ 199] 
Prop. LXIX.  Thcor. XXIX. 


Ty. Syfiemate corporum perium A,B,C,D Qoc.. fi eorpus. aliquod 

A iralit c«tera omnia B, C, D oe. viribus accelerdrieibug ng, 

fum reciproce nt quadrata difiantiarum a irabente ; Cy corpus uj 
nd B trebit ctiam cetera A,C, D. dre. viribus que funt. veg 

te vt quadrata diflomiarum a trabene: erum. dolia cr, 

trabentium A, B virer ad invicem, ut fum ipfa corpora 4, B, 

rum font virer. : 

Nam. attraéioncs acccleratrices corporum omnium B, €, D 
yerfus A4, paribus difiantiis, fibi invicem aquantur cx hypotlefi, 
& fimiliter attra&iones acccleratrices corporum omnium verfus 
B, paribus diftantiis, fibi invicem aquantur. Eft autem abíolu- 
ta visattraltiva corporis 4 ad vim ablolutam attradtivam corpori 
B, ut attraDio accdiera ixcorporum omnium verfus.4 ad attrac- 
tionem acccleratricem corporum omnium verfas B, paribus difan- 
tiiss & ita eft attradtio acccleratrix corporis B veríüs 4, ad attrac 
tioncm acceleratricem corporis 4 veríus B. Sed attratüo acte- 
leratrix corporis B veríüs 4. cft ad attratiionem acccleratricem 
Corporis A veríüs B, ut maf corporis 4 ad maflam. corporis Bj 
propterca quod vires motrices, qua: ( per Defiritionem ficun- 
dam, ícptimam & octavam ) cx viribus acceleratricibus in corj 
ra attraéia duáiis oriuntur, fant ( per motus Legem tertiany ) fibi 
invieemaquales. Ergo abíoluta vis attracva corporis 4 cjtad 
abíolutam vim attradlivam corporis B, ut mafia Corporis 4 ad 
mafiam corporis B. Q. F. D. 

Coil. 1. Hinc (i fingula Syflematis corpora 4, p. 
fcorfim. fpe&ata trahant catera omnia 
qua (int reciproce ut Quadrata. diftani 


5 que 


C, D, &c. 
Viribus acceleratricibus 
arum a trabente; erunt 
2: ad invicem ur funt ip- 


Corporum illorum omtium vires abfo]ur 
fà corpora, 


Corel, 


[:o ]* À 

Corol. a. Eodem argumento, íi fingula Syfiematis corpora 
4, B, C, D &c. fcoríim fpe&ata trahant catera omnia viribus ac 
celecatricibus qua: funt vel reciproce vcl dircde in ratione dig- 
nitatis cuju(cung; diflantiarum a trahente, quave fecundum le- 
gem quamcunq; communem ex diftantiis ab unoquoq; traliente 

üsiuntur ; conftat quod corporum illorum vires ablolutz funt. 
ut cor pora. : 

Cordl. 3. In Syftemate corporum, quorum vires decrefcunt in 
rationc duplicata diftantiarum, (i minora circa maximum in El- 
lipfibus umbilicum communem ni illius centro. habentibus 
quam ficri poteft accuratilfimis revolvantur, & radiis ad maxi- 
mum illud dudtis deícribanc arcas temporibus quam maxime pro- 
portionales: erunt corporum illorum vires abíolutz ad invicem, 
aut accurate aut quamproxime in ratione corporum ; S contra. 
Patet per Corol. Prop. LXVIIL collatum cum hujus Corol, 1. 


max 


Scholium. 


His Propofitionibus manuducimur ad analogiam inter vires cen- 
tripetas corpora centralia, ad qua: vircs ille dirigi folent. Ra- 
tioni enim confentaneum eft, ur vires qua ad corpora diriguntur 
pendeant ab corundem natura & quantitate, ut fit in Magncti- 
cis Et quoties hujufmodi caíüs incidunt, zfimanda erunt cor- 
porum attractiones,affignando fingulis corum particulis vires pro- 
prias, & colligendo fümmas virium. — Vocem attradiionis hic gc- 
neraliter ufürpo pro corporum conatu quocunq; accedendi ad 
invicem, five conatus ifte fiat ab actione corporum vel fc mutuo 
petentium, vel. per Spiritus cmillos fe invicem agitantium, five 
3s ab a&ione Etheris aut. Aeris mediive cujufcunq;. (cu corpore 
feu incorporci oriatur corpora innatantía in fe invicem utcunq; 
impellenis. | Eodem fenfa generali ufürpo vocem impulíus, non 
fpecies virium & qualitates phyficas, fed quantitates & propor. 
tioncs Mathematicas in hoc Tradhatu expendens: ut in Defi- 


ni- 


"De 

mitionibus explicit — In Mathefi inveftigande: funt virium, quan- 
titates & rationes illa, qua: cx conditionibus quibufcungs 
fitis confequentur : deinde ubi in Phyfiam defcenditu, cam. 
ferenda: fünt liz rationes cum Phznomenis, ut innote£at qua. 
mam virium conditioncs fingulis corporum attradüvorum geng- 
ribuscompetan. Et tum demum de virium [pccicbus, cau & 
rationibus phyficis tutius difputare liccbit. — Videamus ipitürqui- 
bus viribus corpora Spharka, cx particulis modo jam cxpofito 
attratlivis conftantia, debcant infe mutuo agerc, & quales mo- 
tus inde confequantur. 


SEC T XI 
De. Corporum Sphericarum Viribus attritlicis. 
Prop. LXX. — Theor. XXX. 


Si ad Spberice [uperficiei purtia fingula tendant vires equales cir- 
tripete. decrcfeentes im duplicata ratione diftantiarum a puliss 
dico quod. eyrpufeulum intra fuperficiem confüitutum hir virilue 
mullam im partem attrabitar. 

Sit HIC. faperficies illa Spharica, & P corpufeulum intus 
Confürutum. Per P agantur ad hanc füperficiem linee di 
LL, arcus quam minimos H1, K L intercipientes, & ob triangu- 
I HPI, LPK ( per Corol. 3. Lem. VII. ) fimilia, arcus illi e- 
Tunc diftantis H P; P proportionales, fuperficici Spharice par- 
Hicul: quzvis, ad HI & K L reis per pun&um P tranfcuntibus 
Undiq; terminate, crunt duplicata illi ra&one. Ergo vites 

harum 


| 
| 
| 
| 
| 
| 
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harusi partiéularum in corpus P cxercite funt inter fe aquales 
Sunt enim ut particule dire&e & quadrata. diftantiarum inverfe.. 
Ec he: dz rationes componunt ra- 

Honem zqualitatis. Atrradiones 

igitur in contrarias partes aqualiter. 

fi femuruo defunt. Et fimili — ,/ ice e 
argumento attradtiones omnes per XGKDICADRU 
totam Spharicam füperüicim a 


contraris attra&ionibus deftruun- — 
tur. Proinde corpus P nullam in 
partem bis artra&bomibus impelli 


tur. Q.E.D. 


Prop. LXXI. Theo. XXXI. 


lifdow pofitiz, dico quid corpr[eulum extra Sphericam fuperficiem 

nfüutn atrabitur ad centrum Sphere, i reciproce propertiana- 
rato difiantie fue ab eodem. centro. 

Sint AH K B, a b Kb zquales dua fuperficics S, hzricz, centris. 

$, s, diametris AB, 4b defcriptz, & Pp pese fita extrin- 

fecusin diametris ills produ&lis. — Agantur a corpuículis linca: 


PHK, PIL, pbk, pil, auerentes a circulis maximis 4HB, 
bkS HL, bl; Etad 

; f&IR, ir; quorum 
8D, 


bb, aquales arcus quam minimos H 
cas demittaptur perpendicula $ D, s d; 
Bb 


T»dÉe 

rd cent PL, plin F&f. | Demittantur étióm ad qi: 
Eos iieri 25 igi & ob quales D$ & d, Egg 
ez, & angulos cvanefcentes DPE& dpe, linee PE, PF&pe, 
pf&lineohe DE, dfpro zqulibus labcantur: quippe Is 
rum ratio lima, angulis ilis D? E, dpe fimul cvancienpas, 
Sftequiiis Hi ag confünte, crit Pad PPutR[a] 
DF, & pfad pit DFvel df ad ris &ex aquo P Inpf d 
P Fxpi ut RÉad ri, hoc eft ( per Corol. 3. Lem. VIL ) t ae. 
Cus TH ad arcum ib. Ruris P Lad PS ut IQ adSE,& psad pi 
Ut SE vel re ad i45 & cx aquo PIxpsad P$xpi ut1Q ad 

Et conjunétis rationibus P I quad. x pfx pad pi qual x PF 


XP$ ut IHxIQ.ad /bxig; hoc efi, 
quam arcus ZH convolutionc ( 
AB defcribet, ad fupe 


ut faperficics circularis, 
aicireuli 4 K B circa. diametrum 
ciem circularem quam arcus ;) convolu- 
tonc femicirculi «P circa diametrum a b defcriber, Et vires, 
bus hz fuperficics fecundum lincas ad (; tende 
puscula P & p, fnt (per Hypothefin ) ur 


qui- 
ntes attrahunt cor- 
ipf: fuperficics appli 
orporibus, hoc eft, ut 


càtz ad quadrata d arum fuarum a c 
P/xpr ad PFXPS. Suv; hz vier ad ipfum pore obliquas 
quz ( facia per Legum Corol. a re folutione virium ) (ecundum. 
lincas P3, p; ad centra tendunt, ut PI ad PQ, & pi ad pg; id 

a PIOK PSE, pia & p,f y ucPSad 
Vnde cx aquo fit attraéiio corpuículi hujus P 
Gtioncm corpufculip verfus 2, ut Ie TP ! ad 


*ft ( ob fimilia c: 
PFR psad pf. 


Xeríus $ ad attra. 


8 pf 


E15 1 


LP FsPS voc ef ut pr qud.ad PS qud, Et fimili gie 
p? 


menta vires, quibus füprficiesconvelutione arcuum X L, AJ de- 
feripce trahunt corpulcula, crupt ut p quad ad P'S pad s in- 
qi cadem rationc erünt vires fuperfiderum omainm circularium 
Q6 quas utrag;fuperficics Splarica, capiendo femper ;d—$D & 
5. SE, dilinpui poteft. Et per Compofitionem, vires tota- 
rüm üüperücierum Spheriarum in corpuleula exercitz erunt in 
cadem, ratione. Q. É. D. 


Prop. LXXII.. Theor. XXXI. 


Si ad Sphere ujnfeis purdla fingula tendant vires equales centripe- 
te decrefcemter im duplicata ratione diftamtiarum a punthis, ac de- 
tur ratio diamatri Sphere ad diflmtiam co nfeli a. centro ejus 
dico quod vis qua corpeulum attrabitur. propertionalis erit femi 
diametro Sphere. 

Nam concipe corpufcula duo fcorfim a Spharis duabus attra- 
. & diftantias a centris proportionales effe diamctris, Spharas 
autem refolvi in particulas fimiles fimiliter politas ad corpul- 
cula. Hinc attractiones corpufculi unius, fa&: verfus fü 
ticulas Spharz unius, erunt ad attractions alterius verfus analo- 

as totidem particulas Spharz alterius, in rationc compofita ex 
tione particularum dire&e Sc ratione duplicata diftantiarum in- 
verfe. Sed particule funt ut Sphzrz, hoc eft in rationc triplie 
cata diametrorum, & diftantir funt üt diametri, & ratio prior 
dire&te una cum ratione pofteriore bis invcrfe eft. ratio diametri 

ad diametrum. Q. E. D. 

Cirol. 1. Hinc fi corpu(cula in circulis circa Spharas ex mate- 
ria equaliter attradiva conftantcs revolvantur, fintq; diftantiz 
a centris Sphzrarum proportionales carundem diametris; tcm- 
pora periodica erunt zqualia. 


las par- 


Bba Cordl. 


E 196 3 € 
a. Et vice verfa, fi tempora. periodica funt aqu. 
diis crant proportionales diametris.- Confiant hac di 
Corcl. 3. Theor. IV. 


Prop. LXXIII. Thcor. XXXIII. 


Si ad fphere alicujus date pura fingula tendant «quale ejes c. 

ripe décrefcentes in diuplicata ratione diftautiarrm a punti di. 

eo quad corpieudum intra Spberam coofütutum airalir vi y. 

portiondli diftantie fue ab rpfius centro. 

In Sphzra / CD, centro 5 defcripta, loccturcorpuículum P, 
&ccentro codesh $ intervallo $P'concipe Spheram interiorem, 
PEQF ddcribi. | Manifcftume(t, per A 
"Tic. XXX, quod Sphere füper- — 5. 
cies concentricz, ex quibus Spliararum AES 
differentia 4 E B F componitur, attrac- " ^s ED 

^ Í $5» 


tionibus per attra&liones contrarias € Loos 


firu&is, nilaguntincopusP. Refat | V / 

fola attradlio Spharz interioris P E. nr 

Et per Theor. XXXII. hac cft ut d 2 

Tanta P5, Q. E. D. - 
Sdiolinm. 


Superficies ex quibus folida componuntur, hic non funt pure. 
Mathematics, fcd Orbes adco tenues ut corum craffitudo inftar 
nihili (ic; nimirum Ord evancícentes cx quibu: Sphara ultimo 
Zonflat,bi Orbium illorum numerus augetur & craílitudo minu- 
3cur in infinitum, juxta. Methodum füb initio 
libuse militer per puncta, exqui 
£5 & folida componi dicuntur, 
les magnitudinis contemncndx. 


Lemmatis genet 
s linca, fupa 
intelligenda: fünt particule zqua- 


Prop. 


[71 
Prop. LXXIV.  Theor, XXXIV. 


fon pofitis, dico quod corpnfenlum cxtra Spheram cenfüttum a 
trabitir «à reciproce proportionali quadrato diftantie fue ab ipfe 
centro, 

Nam difüngvatur Sphzra in fupcrficics Spharicas innumeras 
concentricas, & attrattiones corpulculi a fingulis fuperficicbus o- 
riund crunt reciproce proportionales quadrato diftantia: corpul- 
culi a centro, per Theor. XXXL — Et componendo, fict fumma 
attracionum, hoc eft atrra&tio Sphara: totius, in cadem. rationc. 
Q. E. D. 

Corsl. 1. Hinc in zqualibus diftantiis a centris homogenearum. 
Sphzrarum, attra&iones funt ut Sphzrz. Nam per Thcor. 
XXXI. fi difiantia funt proportionales diametris Sphararum, 
Vires erunt ut diametri, | Minuacur diftanria major in illa ratio- 
ne, & diftantiis jam faclis aqualibus, augcbitur attra&tio in dupli- 
cata illa ratione, adeoq; erit ad attra&tionem alteram in triplica- 
ra illa ratione, hoc eft in ratione Sphzrarum. 

Corol. 3. In diftantiis. quibuívis attradiones funt ut Spharz- 
applicate ad quadrara diftantiarum. 

Coril. 3. Si corpufculum extra Spharam homogencam pofi- 
tum trabitur vi reciproce proportionali quadrato diftantix (ua ab. 
ipfius centro, conftet autem Sphara cx particulisattradivis; de- 


crefcet vis particule cujufqs in duplicata ratione diftantiaz a par- 
ticula. 


Prop. LXXV. Theor. XXXV. 


Si ad Sphere date puaéla fargula tendant vires equales. centripete 
decrefcentes im duplicata ratione diftamiarum a puntlis, dico quod 
Sphera quevis alia fomilaris atirabitur «à reciproce. proprtiondli 
quadvato difkantie centroriaz. 


ra 


Nam particulz cujaívis attradiio eft reciproce ut quadratum 
frantiz cjus a centro Spharz trahentis (per Thor, XXXI.) & 


prop- 


T8] 
propterea eadem eft ac fi vis tota attrahens manaret de co 
culo wn à rra 
tanta cft quanta foret vici attradio corpufculi ejuídem, 
aiodo illod a finis Sphace atra&ie particulis eidem vi rl 
Tetur qua iphs arrabit, Foret aurem illi corpuítulianagis 
(per Theor XXXIV ) reciproce. proportionalis quadrato. dj 
füantix ejus a centro Sphzrz ; adeoq; huic zqualis attradio. Spha- 
T eft in eadem ratione. Q. E. D, 

Corel. 1. Attrationcs Sphararom, verfus alis Spharas lomo: 
fenes, fünt ut Spharz trahentes applicatz ad quadrata dif 
fantiarum centrorum füorum a centri carum quas attrahit 

Corol. 2. Idem valet ubi Sphzra attrada ctiamatrralít, Nam- 
d: hujus punéta fingula tahent fingula alterius, cádém vi qua ab 
iplis vicillim trahuntur, adeoq; cum in omni attraciionc. urgens 
tur( per Legem 3. ) tam pun&umattrhens, quam pundum 
attradum, geminibitur vis attra&hionis mitur, conferri po 
portionibus. 

Cool. 3. Eadem omnia, quz füperius de motu corporum cir- 
Gi unibilicum Conicarum Seétiopum demonftrara font, obtinent 
libi Sphara attrahens locatur in umbilico & Corpora moventur. 
extra Sphzram. 

Cirel. 4. Ea vero quz de motu corporum circa centrum. Co- 
hicarum Scéionum demonftrantur, obti 
tür intra Spheram. 


; rpuf- 
o foin centro hujus Spherz. Hzc autem ado 


incnt ubi motus pcragun- 


Prop. LXO 


Theor. XXXVI, 


Si Sphere in progreffe a centro ad circumferemi, 
denfitatem Cy» vim anraEietom ) mtcang, diffimnilares, im progref- 
Ju tro per circuitus, ad ditam omnem a cntrodi lflartiaim fit u- 
iri fimilarer, eb» ei atiraBlron punti cvi, decrofcit in dupli- 
fofode ama dimi carpori atra: dico quid jg tora qual- 

liam fit reciproce broportionilis qua 
Sunto 


im ( quod materie 


Jnfmds Spbra wna any.tbit 
drato diflantie ccotrerap. 
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Sunto Sphere quotéunq; conccitricsfimilares 4B, CD, EF 
&cc. quarum interiores additz exterioribus componant materiam 
denfiorem verfus centrum, vel fübdu&z. relinquant tenuiorem; 
& ha, per Theor. XXXV, trahent Spharas alias quotcunq; con- 
centricas fimilares GH, LK, LM, &c. fingule fingulas, viribus 
reciproce proportionalibus quadrato diftantie $P. Et compo- 
nendo vel dividendo, fumma virium illarum omnium, vel ex- 
ceflus aliquarum fupra alis, hoc eft, vis qua Sphara tota excon- 
centricis. quibulcunq; vel concentricarum differentiis compolita 
AB, trahit toram ex concentricis quibufcunq; vel. concentrica- 
rum differen- 
tíis compofi- 
tam G H, crit. 
in eadem. ra- 
tione. Auge- 
atur numerus 
Spherarum 
concentr 


tum fic, üt materi denfitas una cum vi attradiiva, in progreffü 
a circumferentia ad centum, fecandum Legem quamcunq; eref- 
cat vel decrefcat: & addita materia non attra£liva compleatur u- 
bivis denfitas deficiens, co- ut Sphare acquirant formam quamvis 
optatam; &vis qua harum una attrahct altcram eric etiamnum 
( per argtimentum (üperios)in eadem illa diftantiz quadrat ra- 
s QE. D. 
1. Hinc fi ejufmodi: Spherz complures fibi invicem pcr. 
omnia fimiles fe. mutuo trahant; attractioncs acceleratrices f 
gularum in fingulas erunt in 2qualibus quibufis centroram dif- 
tantiis ut Spherz: attrahentes. 

Coro. ^. Inq; diftantiis quibufivis inzqualibus, ut Spharz attra- 
hentes applicatz ad quadrata diftantiarum inrer centra. 


Cool. 
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Coral... 3. Attra&tiones vero. motrices, feu pondera. Sphararm 
in Spharas erunt,in zqualibus centrorum diftantiis,ut Sphara 2. 
trahentes & atra conjundim, id cft, ut contenta füb Sphari, 
pec multiplicationem producia, 1 

Corol. 4. Inq; difiantiis inzqualibus, ut contenta illa applica, 
ad quadrata diftantiarum inter centra. 

Cors. s. Eadem valent ubi attratio oritur a Splare utu; 
virtute attra&liva, mutuo excrcita in Spharam alteram. Nam vi- 
ribus ambabus geminatur attradio, proportione fervata. 

Corsl. 6. Si hujufmodi Spharz aliqua: circa alias quiefcents 
revolvantur, fingubecirca fingulas, fintq; diftantix inter. centra 

^gevolventium. & quicícentium proportionales quicfcentium dia- 
metris; aqualia erunt tempora. periodica. 

Corel. 7. Et viciflim, (i tempora periodica funt aqualia, dit 


tanti erünt proportionales diametris 

Cool, 8. Eadem omnia, quazfüpcrius de motu corporum cir 
nbilicos Conicarum Se£lionum demonftrata. funt, obtinent. 
ubi Sphara attrahens, forma: & conditionis cujufvis jam. delcrip- 
tz, locatur in umbilico. 

Corol. 9. Ut & ubi gyrantia funt etiam. Sphacz attrahentes, 
conditionis cujufvis jan defcripta, — - 


ca 


Prop. LXXVIL Thcor. XXXVII. 


ed fingula Spberanum punta tendam cirer centripet propniint- 

ler. diftat. purélornm a corporibus atratiis ». dico quod. i 

eonpofia, qua Sphere due [e mstuo trabent, cf nt difatia imer 

contra Spherarum. 

Car v. Sit 4CBD Sphzra, $ centrum cjus, P corpuculum 
attradum, P 45B axis Spharz per centrum corpufculi tranfiens, 
EF, ef plana duo quibus Sphaera (zcatur, huic axi perpendicula- 

& hinc inde aqualiter difiantia a centro Spharzs 6 intcr* 
fettioncs planorum & axis, & H punélum quodvis in plano EE 
Puncii 


[2er] 

Punái H vis centripeta in corpufculum P fecupdum lineam P H 
exercita eft ut diftantia PH, & ( per Legum Corol. 2. ) fecun- 
cundum lineam P G, (cu verfus centrum $, ur longirudo PG. Igi- 
tur pun&orum omnium in plano EF, hoc eft. plani totius vis 
qua corpuículum P. trabitur verus centrum 3, eft ut numerus 

ancor du&us in diflantiam P G: id eft ut contentum fub 
plano ipfo EF & diflanta ilà PG. Et fimiliter. vis plani ef» 
qua corpufculum P trahitur vcrías centrum S, eft ut planum il- 
lud du&um in diftantiam fuam P g s fivc ut huic. aquale planum 
E F du&um in diftantiam illam P5. fumma virium plani utri- 
vi ut planum E F du&um in 

fummam difantarum PG-- — £7 —E 
Pg, id eut phnum ilhld — / J 
du&um in duplam centri & 
corpuculidiftantiam P, hoc 
cft, ut duplum planum EF 
dubum in difüntam PS vd. * | 
ut fumma zqualium planorum. "id 
"ef duda in diftantiam . 
dem. E fimili argumento, vires omnium planorum in Splw 
a tota, hinc inde zqualiter a centro Sphaza: diftantinm, funt ur. 
fumma planorum ducta in diftantiam P $, hoc eít, uc Sphara to- 
ta du£la in diftantiam centi (üi a corpulculo 7. Q. E.D. 

Car. 2. Trahat jam corpuiculum P Spheram 4CBD. Et 
codem argumento probabitur quod vis, qua Sphara illa trahitur, 
erit ut difiantia P 5. GIEE. D. 

Cas 3. Componatur jm Sphera altera cx corpufculis innu- 
meris P; & quoniam vis, qua corpufculum unumquodq; trahitur, 
eft ut diflantia corpu(culi a centro Sphzra: primz duda in Spha- 
ram candem, atq; adco cadem eft ac (i prodiret toca de corpuf-. 
culo unico in centro Sphzrz; vis tota'qua corpuícula omnia in 
Sphara fecunda trahuntur, boc cft, qua Sphara illa tora trahitu 
cadem erit ac fi Sphara illa s vi. prodeunte de corput- 

c 


culo 
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culo wnico in centro Spharz prime, &c propterea proportionat 
Ci dinté ict cea Splesareut CLR: D. 2 MÀ RN 

Car; 4. Trant Sphere íe mutuo, & vis geminata propg, 
ronem priorem fervabit. Q.E.D. —— 

Car, s. Locetur jam corpufculum p intra Spharam 4C] 

& quoniam vis plani ef in corpufculum eft ut contentum fif 
plano illo & diftantia p s & vis contraria plani E F uteontentum 
ib plano illo & diftantia p G; erit vis ex utra; compofita ur 
differentia contentorum, hoc eft, ut fumma qualium planorm 
du& in íemiffem differentix. diftantiarum, id cfl, ut fumma 
illa du& in p$, difntiam 
corpufculi a centro Sphara. 
Et fimili argumento attraclio 
planorom omnium EF, e f'in 
Sphara tota, hoc cft attradtio 
Spharz torius, cft ut fummag, 
planorum omnium, Ícu Spha- 
1a tota, du£la in p $diftantim 
corpulculi & centro Sphzr 
. D. 
6. Et fi ex corpufculis innumeris componatur Spha- 
'* nova intraSpharam priorem ACBD fit, probabitur ut 
prius, quod attractio, five fimplex Spherz unius m alteram, (i- 
ve mptua utriufry in fc invicem, erit ut difiantia centrorum p5. 
Q. EF. D. 


Prop. LXXVIII. Thor. xvi. 


3i Sphere in progreffu centro ad circunferentiam ft ntcung; dif 
fiilirer Cb ie quabiler, in proereffuoero povcircuitim ad datam 
ament a centro difiamiam fut undi, fmilares ; i is attratlisu. 
pnuéii cujnfg, fit wt diflantia corporis. attra&ii: dico qud «is ttà 
put Iujafmode Spr du fe mstio trahunt ft proportinudlis di 


lantie imter centra Spherarsm. 


Dé 
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Demonfirstur ex Propofidione precedente, eodem modo quo. 
Propofitio LXXVII. ex Propofitione LXXV. demonftrata fuit. 

Corel. Cua: füperius in Propofitiaribus X. 8 LEXIV. de motu 
corporum circa centra Conicarum Se&ionum demonftrata funt, 
valent ubi attra&iones omnes fiunt vi Corporum Spharicorum, 
Sonditionis jam defcriptz, funtq; corpora attradha Sphara con- 
ditionis ejuídem. 


Scholinm. 


Attrattionum Cafas duos ihfigniores jam dedi expofito:  ni- 
mirum ubi vires cencripetz decreícunr in duplicstà:diftantiarum. 
ratione, vel creícunt in diftantiarum raionc fimplici; eficientes 
in utroq; Cafü ut corpora gyrentur in Conicis Se&honibus, Sc 
componentes corporum Sphaicorum vires centripetas aderie- 
qe i recolo a cencro decrefeenres vel creícentes eum. ipfis 
Quod ftnoram dignum. Cafus ceteros qui conclufiones mi- 
mix clegantes exhibent, figillatim percurrere. longum effet: Ma- 
Tim cantos methodo generali fimul comprehendere ae. determi 
mare, ut fequitur. 


Lemma XXIX. 


Si doferibartur centro S circus quiliia A E.B, ( Vide Fig. Prop. 
fequentis ) d» centro P circuli duo EF, ef, fecamter priorem in 
E, c, lineamq, P.S im F, fs Gad P S dentittantur. perpendieula 
E D) ed: dico quod fs diftantia ercum E.F, ef in infnitum mi- 
mi. jmelliatur, ratio mbima. linee. evanefeem. Dd ad lineam 
evandcee Ff ca fitque linea PE ad linesm TS. 

Nam d linca Pe (écet arcum E F in 45 scd Ee, quz cum 
arcu evanelcente E e coincidir, próduéia occurrat re&z PS in T; 
& ab. S. demitrarur in P E; normalis: SG: ob milia triabgula 
EDI dd, EDSs eis Ddad Ee it-DTad ET fabDE ad 


€ca ES, 


L ul d 
ES, &ob triangula E ge, ESG (per Lei. VIII, & Co 
Lem. VIL ) filia, erit Ée ad je &u Ff ut ES ad SG, & 2. 


aquo Dd ad Ffut D E ad $6; boc c ob inii viangu 
PDE, PG$ )ucPE ad PS. Q.E.D. 


Prop. LXXIX. | Thcor, XXXIX. 


Si fuper fies ob latitudinem infinite dimimtam jamjam. cuamfons 
E Ffe, corvoltione fi circa exem P5, doferiat folidum Sphe- 
Picum concso-corvexim, ad eujus particulas fingulas eques toy. 
dam. squeles rer cestripete:. dico quod vis, qua folidum dial 
Arabit corpwfenlum fiumi ix P, efl im ratione compofita cx rati. 
feli D Eq. x f v ratione et qua patila data im lus Ff 
traheret idein corpnfeulum. 

"Nam fi primo confideremus vim füperfcici Sp 
sOnvolatione arcus FE generatur, & linca de ubivis fecatur ary 
crit füperfi- 
ciei pars an- 
mularis, con- 
volutione 
amus rE 
genita,utli- «e 
ncoa Dd, 
manente. 
Sphere 
dio P E,(u- 

4 


Lib. de Sphzra & Cylindro.) Ec hujus vis fecundum 
lineas PE. vel Pr undiq; in füperficie conica fits exercita, ut. 
Tixc ipfa. füperficiei pars annilaris; hoc ft, ut lineola D, vel 
quod perinde cft, ut re&angülum füb dato Sphzrz radio PE & 
Jincola illa D 4: 'ac fccundum lineam P5 2d Centrum $ tenden- 


tem. 
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tém minor, in ratione PD ad PE, adcoq; Ut PDxDd. Di- 
vidi jam inzeligatur linca DF in particulas innumerasaquales, qua- 
fingulz nominentur Dd; & fuperficics FE. dividetur in toridem. 
aqualesannulos quorum vireserunt ut fumma omm PDxDd, 
fid: eft, cum lineolz: omnes D d (ibi invicem zquentur, adcoq; 
pro datis haberi poífint, ut fumma omnium P D duda in Dd, id 
Butt PFq— à PD q. five? PE q— PD q. vel! DE q. du&ium. 
in D hoc eft (i negligatur data s Dd, ut D Equad, Ducatur 
jam fuperficics FE in altitudinem Ff; & fiet folidi E Ffe vis ex- 
frcita in corpufculum P ue. DE q.xFf: puta fi detur Vis quam 


particula aliqua data Ff in diflania PF exercet in cor puículum 
Bert (ivi illa non detur, fict vis folidi E Ff u£ folidum 
.D. 


DE x Ff & vis illa non data conjun&im. Q. 


Prop. LXXX, Thcor. XL. 


Sphers particla fta im axe ad difamiam VE exered in em. 
pujcubun P. corjurBim dies qud cis tta, qua. corpifoulm P 
fralvtnr «erjus Spheram, eft wt area comprebenfa Jubaxe Sphere 
AB ch linea curva A N B, quam puntium N perpetuo fangit. 
Etcnim ftantibus qux in Lemmate. & Theoremate noviffimo 

confiru&a funt, concipe axem Spharz AB dividi in particulas 

innumeras zquales Dd, & Spharam totam dividi in totidem 
laminas Spharicas concavo-convexas EFfe; & erigatur perpen- 
diculum da. Per Theorema fuperius, vis qua lamina EFfe 
trahit corpuículum P eft ut D E 4.x Ff Sc vis particule unius ad. 
diftantiam PE vel P F exercita conjundim. Eft autcm pcr Lem- 

ma 
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DE«4.xPS, 


rea vis laminz E Ffe cft ut Ddin. 


& vis particule ad 
diiantam P Fexercita conjundim, hoc cft ( ex Hypothe ur 
DNXDd, (cu arca evancícens D'Npd..— Sunc. igitur amiga. 
rum omnium vircs in corpus P exercitz, ut arez omnes D Nod; 
hoc eft Spharz vis tota ut area tota 4BN A. Q. E.D. 

Ceril. 1. Hinc (i vis centripeta ad particulas fingulas tendeny, 
eidem femper maneat in omnibus diflniis, & fiat DN ur 
4 erit vis tota qua corpuículum a Sphza attrahitur, 
ut arca ABN 4. 

Col. 2. Si particularum vis centripeta fit reciproce ut diftan- 

3 


tia corpuículi a (e attradi, & far DN wc P! 


* erit vis 
qua corpufculum P a Sphara tota attrahitur ut area ABNA; 
Corel. 5. Si particularum vis centripeta fit reciproce ut. cubus 
Sie soc a fe attrai, & fat DN PAIS, 
erit vis qua corpuículum a tora Sphera attrabirur ut arca MBNA. 


iral. 4c Et univerffiee f vis centripcta ad (ingulas Sphere 
particulas tendens ponatur effe eciproce vt quantis Y, fatau- 


tei DN uc DES XPS. 


FExy € vs qua corpulculum a Sphara to- 
fa attrahitur ut arca 4 BN 4. 


Prop. LXXXI.. Prob. XLI. 
Stantibur jam fitis, menfuranda eft ares ABN A. 

A pundo P ucatur reda FH trot Tanvens in H, & ad 

WA Normali HI, bifecetur PIin L; & erit 


(pe 


axem P 4B demi 


4 [397 
(per Prop. 12 Lib 2- Elem. ) PE 4, aquale P5q--SEq&- 
CES. Eft autem SEq. eu SH. (ob ümilirudinem eriangt- 
lorum SP H, SH I) aquale re&angulo P $1. Ergo PE q. aqualc 
eftcontento 
fob P$ & 
PSESI 
2 $D, hoc 
ef, Gb PS 
PUTES 
25D, ideft, 
fb P$ & 
aL D. Por- 
ro DE quud 
zqule eft 
SEq.-SDg . 
fea Eq. — 84-2 SLD--LD4. idcft, SL D- L Do. 
ALB. Nam Lj. — Eq. feu L54.—44. (per PropóLib. 2. 
Elem) xquatur re&ngulo ALB. Scibutur itaq; 23LD — L Dg. 
—ALB pro DE q, & quantitas PESXPS, qua. (candum 
Corollarium quartum Propofitionis pracedenti eft nt longitudo 
à ; aSLDxP S 
ordinatim applicate D N, refolv efe in tres pates 2397 5 
-LEDSxTS AUE -PS ; ubifi pro V feribatur ratio in- 
verfa vis centipetz, & pro PE medium proportionale i 
Ver PS & ALD; treille partes evadent. ordinatim applicate 
linearum totidem carvarum, quarum arez. per Methodos vilatas 
innotefcunt. Q. E. F. i 
Exowpl. 1. Sivisceütripeta ad fingulas Sphire parücuhs 
tendens fit reciproce ut dillantia s pro J^ fcribe ditantum PE, 
dn 5 PSxLD proPEq., & fiet DN ut SL-iLp-4LD 
aL 
Ponce. 
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E ALB " 
Pone D N aqualem duplo cjus 2 5L —L D. —^pp & odings 


pars data 2 SL ducta in longitudinem 4 B defcribet aream reg. 
angulam 25Lx 4B; S pars indciinita L D ductz normdliter iy 
eandem longitudinem per motum continuum, ca lege ut inter 


movendum crefcendo vel decrefcendo aquetur femper. longitu. 
A. 
dini L'D, defcribet aram EP 


quz fübduéa de arca priore a SLx 4B. relinquit. arcam $Lx 
LB 


id eft, arcam $ Lx 4B; | 


4B. Parsautem tertia AL P dufi iidem per motum localem — | 


normaliter in eandem longitudinem, deftribet aream Hyperboli- — | 
cam; quz fübdu&a de arca $L x 4B relinquet aream quafitim 
ABNA. Unde talis emergit Proble- 

matis conftru&io. Ad punda L, 4, 1| ja 
Berige perpendicila Ll 4a, Bl qu-— | | 
vum 42 ipli L B, & Bbipfi L 4 2quc- | | 


tur. Afympto: L B, per punda 

^, b deferibaur  Hlyperbola 4. Et 

a8 chorda ba claude. arcam aba a- n 

rcx qua(itz 4 BN 4 aqualem. i 
Exenpl. 5. Si vis centripeta ad (in- — [4 

gulas Sphaera particulas tendens fit rc- 

Ciproce ut cubus diftantiz, vel ( quod perinde eft ) ut culus il 


le applicatus ad planum quodvis datum; ripe. PEew y. 
2485 


dén3PSxLD pr gqi&fetDNut DLLAE En 
SxLD 3 

ALB Sq. . » » 

- i r id cft ( ob continue. proportionales PS, 45, 

LSI A 

SD) wisi 4 


5i ducantur hujus partes 


tres 
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tiesin longitudinem 4 B,- prima LSfeeeabt arcam Hy petbo- 


licam ; fecunda 1 ST arcam ? ABx ST tertia. ALBxSI, 
3LD4 


am 


C A4LPxSL icq ABxSI, peprims füduca- 

tur. fumma: fecunda.ac. tertiz, ' Sc 

mancbit arca quzfita 4B N 4. Un- [| j& 

de- talis. emergit. Problematis con- 

flru&io.. . Ad punda L, 4, S, B.e- 

rige perpendicula Ll, 4a, $4, Bb | 

quorum S.r.ipfi I zquetur, perq; 2 

pun&um s Afymptotis LJ, L.B de- amio 

fccibatur Hyperbola a, /f occurtens 

perpendiculis 4a, Bb ina&bs& — LA 1 5 

Fiangulum 2 451 fübdu&um de 

arca Hyperbolica 44 -B relinquet aream quafitam 4 BNA. 
Exenpl. 3« Si Vis centripcta, ad fingulas Spháre particuly 

tendens, decrefeit in. quadruplicata ratione difantia a particulis, 


fcribe pro V, dein y3P$ x LD pro PE, & fit DN ut 
ALBxSI — C 

pi "zyasLpi OMurtespar 

dinem 4 B, producunt Arcas totidem, viz. 


LA xSE 


BixSI5 


Etha poft debitiim red&to- 


scm; fübdu&is poltcrioribs de. priori, codi S ld 
tur Vis toca, qua eórpüfcaluim P inSphieke centrum tráhicur, eftüt 
SEcub. n , 

£l. 5 eft reciproce uc? Sex? I. Q. E. I 


PI 
Dd Ea- 
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Exdem Methodo determinari. poteft attra&io corpufau 
intra Spharam, fed expeditius per Theorema fequens 


fiti 


Prop. LXXXII. Theor. XLI. 


Tr Spera ceriro S imerealb $4. dfripta, fi capiam $1, $4, 
SP, cmtinue properties: dico qued eorpufeuli otra. Sphara 
3n loco quovis I atratlo efl ad atraBlimen ipfis cxtra Spheram 
3i loco P, im ratione compofita ex dimidiata ratione diflaptiarma 
centro 18, PS v dinidiata ratione virium centripcarum, in le 
cis ilis P. c. 1, ad centrum teudontinp. 

Alc f vires centripete particularum Spas fint reciproce ur 
diftantiz corpufculi a fe attradii; vis, qua corpuculumiium in 


T tralitur a Sphera tota, crit ad vim qfi trahitur in P, in rato- 
nic compofita 


«x dimidiara 
radone dift- 
ahtir $1 ad 
dlifiantiam 
SP & ratio- 
nc dimidiata 
Yis centripe- 
trin loco J, / 
a particula a- AQ 

liqua in cen- — 
"o orundz, 

3d vim cenrripctam in loco P ab eidem in centro 


articila or- 
undamjdefty rationc dimidiata difiantarim 57, 3JP. 


Tproce. Hir dus rationes dimidiate componm 
qualitatis, & propterea attrationes in 1 & P 
Traquanmr. Similicom 
feiproce in duplicaza rati 
vato in 1 fit ad attra& 


ad invicem 
int rationem a- 
a Sphara tota fac- 
pito fi vires particularum sphara funt 
ione difisnciarum, colligerur.quod at- 
ioncm in P, ut diflanra $P ad Spherz 

demi 


[21] 
femidiametrum S A:Si viresille funt reciprocein triplicataratione. 
difiantiarum, attiidiones in I & P erunt adinvicem ut SP qudd. 
8d $4 quad. fi inquadruplicata, ut $Pad. ad $4c.. Unde 
tum atiradtio in P, in hoc ultimo caf, invenra fuitreciproce ut 
Pax P I, atado in erit. redprocc ut $ Aadbx PL ideft 
(ob datum S A cnb. ) reciproce ue P. Et fimilis cf progreflus 
in infnitüm. heorema vero fic demonftratur. 

Stantibus jam ante conftru&lis, & cxifiente corporc in loca 
PS 
xk 
Ergo (agatur IE, ordinata illa ad alium quemvislocum I, mo- 


: DEq.xL 
tatis mutandiss, cvadet ut —74. 


TEXxV 
Sphzre pun&to quovis E. manante: 


IE, PE, ut PE" ad IE* , (ul 


quovis P ordinatim applicata DN inventa foit ut 2 


Ponc vires centripctas, e 


s effc ad invicem in diftantiis 


numcrus sd. 


DEq.xIS 
IExIE" 
xPExPE". 
IE ad PE ut IS ad $E vcl $45 pro ratione E ad P E. fcribc 
rationem I5 ad $45 & ordinatarum ratio cvadet P $xTEvad 
SAxPE^. Scd PS ad $4 dimidiata eft ratio difiantiarum 
; & IE" ad P E^ dimidiata eft ratio virium in difta 
$. Ergo ovimaem, M proprerci aree quas ordin 


ribunt, hia proportionales attractiones, fünt in ratione com- 
pofita cx dimidiatis ilis tionibus. Q. E. D. 


» quarumratioad invicem eft ut P 8x IEx TE ^ ad I8 


Dd: Prop. 


[25] 


Prop. LXXXIIL Prob, XLII. 


lYevenire oin qua. corpufehum im cetiro Sp 
fagnientum quodcumg attrabitar. . 
Sit P corpus in centro Sphzrz, & R B 5D fegmentum «jus 
plano R D 5 & fuperficie Splizrica R B $ contentum... Supcrície 
Spharia E FG. centro P defcripta. 
fccetur. DB in F,. ac difüngnatur ER 
fcgmentum in partes BRETG S E 
FE DG. . Sit autem (aperficics illa 
mon pure Mathematica, fed Phys | 
lica, profünditatem habens quam 
minimam. - Nominetur ifia .pro- 
funditas O, S erit hac fuperficies 
( per demonftata.Archinredis ) ut 
? Fx D Fx 0. Ponamus praterea / 
vircs attfadbitas particularum Sphz- S / 
12 effe reciproce ut diftantiarum dig- 3 
miras illa cujus Index cft à; & vi 


^e beati. ad cjue 


DFx0. 
PE"TY 
pottionalc fit perpendiculum, FN. du&tum in O ; & arca curvili 
nea BD LIB, quam ordinatim applicata EN in longitudipen: 
JD B per raorüm continuam du£ia defcribit, erit ut vis tota qu 
Tegmentum totam R BD trabit corpus P. Q. E.T. 


qua (üperficics FE trahit carpus P'erir vt Hoió jro- 


Próp. XXXIV. Prob. SEIL. 


extra centrum Sphere ip à 
'rabitur ai jh 


[25] 
deferibator füperices Sphariea EFK, qua diftnguatur fegren- 
Toau pu A ERSTE EFI c Guetu ve partis 
prions per Prop. LX [ & vis paris. pofterioris per Prop. 
USE; Sc fumma virum erit vis fegmenti cocius E B K D. 


Scbolium. 


Explicat attra 
re liceret ad lege 
Tis attradtivis (imiliter conftantium corporum; 
tim traare minus ad infirmum fpc&rat. Sulfeccrit Propofit 
nes quafdam generaliorcs de viribus hujufmodi. corporum, deqi 
motibus inde oriundis, ob corum in rebus Philofophicis aliqua 
lem ufum, fübjungere. 


S*ENGWES SEHE 


De Corporim etispt non Sphiericarum viribus attratiivit. 


Prop. LXXXV. Thcor. XLII. 


Sí corporis attvathi, ubi atrabonti contiquuom efe, ater 
fit, quam eum vel niitimio iners , 


o longe fortior 


feparanti 

articularwmm trabentis, im veceff 

P 5 m p trabentis, im receffu corporis attra&li, decre/cunt in ra- 
tione phfplam cilicitadfanirum a priu 
Nut fi vier dereeunt im rione duplicata dilaniamm a 

petalis arro veros corpus Sparcum, propera quol 

ed lio verit rium, propterta quod 
pet Prop. LXXIV. ) fit rcciproce ur- quadrarum diftanti£-at- 


"rnadi 
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tradi corporis a centro Sphare, haud fenfilter augebitur cx 
conta&u; atq; adhuc minvz augebitur ex contadlu fi attra&io iy 
rece corporis attrafidecreftat in ratione minore. Patet igi. 
tur Propolitio de Spharis attradüvis. Et pareft ratio Orbiuy 
Spharicorum concavorum corpora externa trahcntium. Et mu]- 


to magis res conflat in Orbibus corpora interius confüituta tra- 
hentibus, cum attractioncs pallim per Orbium cavitates ab. at- 
tra&ionibus contrariis ( per Prop. LXX. ) tollantur, ideoq; vel 
in ipfo conta nullz funt. Quod fü Spharis hifce Orbibufg; 
Spharicis partes qualibet a loco conra&us remot auferantur, & 
partcs nova: ubivis addantur: mutari poffünt figure: horum cor- 
porum attraétivorum pro lubitu, nec tamen partes addita: vel 
lubduét, cum (int a loco contattus remota, aupcbunt motabi- 
liter attra&tionisexceffum qui ex conta oritur. « Conftat igi- 
tur Propofitio de corporibus figurarum omnium. Q. F. D. 


Prop. LXXXVI. Theor. XLIII. 


Si particularum, ex. quibus. corpus attratlieum componitur, eirer in 
receffu corporis aitra£ii decrefcun im triplicata eel plufquam tri- 
plicata ratione diflintiarum a particulis: stretto longe forticr e- 
vit im contain, quam cum attrabens b attrainne interzallo ecl 
minimo feparautur ab. iniecit. 

Nam aitra&ionem in acceffü artradi corpufculi ad hujufmodi 

Sphzram trahentem augeri in infinitum, conftat per folutioncm 

Problematis XLI. in Exemplo fecundo ac tertio exhibiam. 1- 

dem, per Exempla illa & Theorema. XLl'nter (c collata, facile. 

colligitur de attra&ionibus corporum verfus Orbes concavo-con- 

Ycxos, five corpora attra£a collocentur extra Orbcs, five intra 

in corum cavitatibus, Sed & addendo vel aufcrendo his Splizris 

& Orbibus ubivis extra locum contaétus materiam quamlibet at- 

TraGlivam, co ut corpora attradliva induant figuram quamvis af- 

figratam, confiabit Propofitio dc corporibus univerfis. Q. E. D- 

Prop. 


| 
| 


[5] 
Prop.LXXXVIL | Thror. XLIV. 


Si eorpora duo fibi imcicem fonilia Co ex manis equilier atralli- 
va conffantia. fem fim antrabant. carpufend zu ipfir proportiotalia 
b» ad fe fimiliter eft: tratos acceleratricer copnfeulrum 
dn corpora tota ert ut. atiraBioner.aceeorarices corpyfeulrum 
im eorum. particulas totis propertionales C im totis firsliter pofi 
tas. à : 

Nam (i corpora diftingnantur in particulas, que fint votis pro- 
gortionales & in totis fimiliter fitzs erit, ut attradio in particu- 
im quamlibet unius corporis ad attraionem in. particulam cor- 
refpondentem in corporc altero, itaattractiones in particulas fin- 
gulas primi corporis ad attrationcs in alterius particulas inguls 
correlpondentes; & componendo, ita attra&iio in totum pri- 
mum corpus ad attra&tionem in totum fecundum. Q. F. D. 

Coro. *. Ergo fi vircs attradivz particularum, augendo difan- 
tias corpufculorum attractorum, decrefcant in ratione dignitatis 
cujufvis diflantiarum: attra&tiones acceleratr 
erunt ut corpora di 
Ut (i vires particularo 


xs in corpora tota. 
«e & diflantiarum dignitates ille inver 

Secrefcant in ratione duplicata diftanri 
arum a corpu(culisattraélis, corpora antem fint ut Acad. & B cab. 
adcoq: tum corporum latera cubica, tum corpufculorumattratio- 
rum difantiz a corporibus, ut 4 & B» attradiones acceleratri- 


Erica wh Acub. & Bodl. 
erri eorpora erant ut Z5 KO iet ur corporum a- 


tera illa cubica 4 & B. Si vircs particularum dccrefcatit in ra- 
tionc triplicata. diantiarum a corpuículis artradis sactradtionce 


acceleratrices in corpora tota erunt ut 4e. & Bei. i n 


zh Aab. Bob. 
quales. Si vires decrefcunt in ratione quadruplicata, attra&tio- 


nes in corpora erunc ut 4 g Bali reciproce ut latera. 
Té By; 


Cubka.4 S B. Etíc in ceteri, Gud 


[pau] 

Corel. 2. Unde vicillim, cx viribus quibus corpora fimilia «ya. 
bunt corpuícula ad fe fimiliter pofita, colligi poteft ratio decre. 
menti virium particularum atrra&ivarum in rcceffa corpufculi ar. 
tra&is (iiilodo decremenrum illud (it dircéle. vel inverfe in ra. 
tionc aliqua diftantiarum. 


Prop. LXXXVIII. . Theor. XLV. 


i particularum «equalinm corporis cxjfcnmng, vires attra£lize fim w 
diftautie bcorum a particulis: i corporis tius tendet ad ipfius 
Catiyin gravitatis s Cv eadem erit eum ci globi ex pateria. mfi 
mili c equali confntis oe centrum. babentis in cjus ceutro grae 
vitatis. 

Corporis R ST F' particule: A, Brabant corpufculum aliquod. 

Z yiribus quz, fi particular aqquantur inter fc, (int ut. diftantie 

AZ, BZlin particule ftatu- 

antur inzquales, (int ut. ha x 

particule in diftantias (u 

BZ refpcüive duda. 

ponantur hz: vires per cont 

illa4x4Z & BxBZ. Jun- 

gatur 4 B, & (ccetur ca in G ut 

lit 4G ad BG ut particula B ad | 

particulam 4; & erit. G commu- 

fc centrum gravitatis patticula- 

Tum 4 &B. Vis 4x42. per Legum Corol.2. refolvitur in 

We AxGZ & Ax AG, & vis BxBZ in vires BXGZ & Bx 

BG. Vires autcm 4x 4G & Bx BG, ob proportionales 4/ad 


B& BG ad 4G, zquantur, adeog;, cum dirigantur in partcs 
«ontrarias, 


we 


fc mutuo. defiruunt. Refünt vires AxGZ & Bx 
GZ.. Tendunt hab Z verfus centrum G, &v 
Composunt hoc cft, v 
B conlifterent in 
componentes, 


n 4 BxGZ 
im candem ac i particulz attra&iva- 48 
*coruin communi gravitatis centro C, globum ibi 
Eo- 
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Eodem argumento f adjungatur particula tertia C & com" 
ponatur hujus vis cum vi A4-- Bx GZ. vendente ad centrum C, 
Porc oriunda tendet ad commune centrum gravitatis globi il- 
lins G. & particula: € s hoc eft ad commune centrum. gravitati 
trinm particularum 4, B, Cs edem eraut globus & parti- 
s C confifcrent in cenrro illo communi, globum messe. 
Componentes. Er fic pergitur in infine Eadem eft igitur 
Vis tota particularum omnium corporis cujulcunq RSTV ac fi 
corpus illud, lervaro gravitatis cenrro, figuram globi indueret, 
Q.E. D. 

Cow. Hinc motus corporis attradli Z idem erit ac fi corpus 
aurabens R-ST' effet Spharicum: & propterea fi corpus illud 
Aitahens vel. quiecat, vel progrediarur untlormiter in dircdum, 
corpus attra&tum movebitur in Ellipf centrum habente in attr 
hentis centro gravitatis. 


Prop. LXXXIX. Theor. XLVI. 


Si corpora fint plua ex particulis equalibus. cmflamtia, quarum si- 
vt wt diflamie emrum a. upis: eris ex omnium vriribus 
conjrfitas qua corprfeulum.quodeung, trahitur, tende ad traben- 
tiu comme centvium gravitatis, C cadem erit ac fi irabentia 


illa, ferzato graita 
ilz, forzato gravitatis. centro cosmmmuri, coirent «in globum fere 
mariitn 


res fin 


Denonüraur eodem modo, arg; Propio füperior. 
c cegl. Egi iorus rjr arsi Hem dri ae fuegos 
Hase a er iu ccntro,coirent & in globum 
pasce seca trahentiüm commune grivi 

; vel progreditur uniformiter in. line 


c£, corpus attra in Ellipfi. à 
seta, corpus aroóum moieitur in Epieenum habente in 
'ommuni illo trahentium cenitro gravitatis. 


Ee Prop. 


[2:8] 
Prop. XC. Prob. XLIV. 


S ad fign circuli cojsfcungs punta tendum. virer cenripa du. 
refeentes im quaaunq; diftantiarum ratione : irvenire vir qua cn. 
pneum atrabitnrubieis in rebla que ad plam cireli per on. 
trim ejus. perpendicularis corffit 
Centro 4 intervallo quovis. 4D, in plano cui re&ta 4P pe- 

pendicularis eft, defcribi intelligatur circulus; &c invenienda fi 

Vis qua corpus quodvis P in cundem attralitur. A circuli punc- 
to quovis E ad corpus attra&um P agatur reda PE: In red 
P 4 capiatur P F ipfi P E aqualis, 
S erigatur Normalis FK, qu fit 
ut vis qua punctum E. trahit cor- 
puículum P. Sitq; IK L curva 
linca quam pundum K perpetuo. 
tangit. Occurrat eadem circuli 
plano in L. In P4 capiatur PH 

Aqualis P D, S crigatur. perpen- 

diculum H1 curva pradida: oc- 

currens in [; & erit corpuículi P 

attraio in circulum ut arca. 47H- 

TL dué&a in altitudinem AP. Q. E.I. 

Bremimin 4E capiatur lini quam minima Ec Jungiur ^ — | 

Pe, &in P Acapiatur Pfipfi Pe aqualis. Et quon 

annuli pun&tum quodvis E trliit ad fe corpus P, ponitur e 


D'IG S inde vis qua pun&um illud tralit corpus P verfus 4 eft ut 
AMPXFK, s iri. 
PE-— S equa annulus totus trabit corpus P verfus 4, ut. 


3enulas & APxFK 


1 fie eft à 
conjancim ; annulusautem ifte cft ut red- 
| Angulum (ub radio 4E & latitudine. 


» & hoc re&angulum ( ob 


Proportional: PE & 4E, Ee &cE) zquatur rectangulo PE 


D] 
xcE fen PEFfs erit vi qe annulus ife trahit corpus P 
verfus 4 ut PEx Ff & TE conjun&im, id eft, ut. conten- 
five ut arca FK K f du&a in AP. Et prop- 
vibus annuli omnes in circulo, qui centro 4 
inar, trahunt corpus P verfus 4, eft ut 
du&a in AP. C. E. D. 

pun&orim decrefcunt in duplicata di- 


fum Ffx APxFK, 


terea fumma viriumjq, 


area tota 4H LKL 
Cordl. x. Hinc fi vires 


flantiarum ratione, hoc eft, fi (it FK ut FF atq, adco a- 


sea AHIK L ut. 3 — 1-5 erit attradtia corpufculi P in circu- 
TA PH 

P440. AH 

l E Ln 

lum ut 1 — 5 1p id dft, uy 
fi vires punorum ad diflantias D 


Cool. Etuniverüliter, 

(int reciproce ut diftantarum dignitas qualibet D » hoc ef, fifi 
Poir 1 ] 

FK ut, adeoqy area 4HIK Lutz 1,5, pg 5 


rit attradlio corpufculi P in circulum ut —7— 
PA? 


Coral, 3. Etfi diameter circuli a 
merus y fit unitate major s attradlio corpufculi Pin planum to- 
tum infinitum erit reciproce ut. P 47 —?, propterca quod termi- 


nus alter evanefcet. 


PHs— 


Prop. XCI. Prob. XLV. 


Lr d corpufeuli fti in axe folidi, ad cuis por&la fir- 
gula vendunt vires centripets im quain, difiantiarum ratione de- 
crefeentes. 


Ee2 In 
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1n folidum AD EFG tribatur corpufculum P, (itum in c5, 
ax B. Circuloquolibet R FS ad hunc axem perpendiss 
Ti (ccerar hoc folidum, & in cjus diametro FS, in plano aliquj 
P AL K B per axcm tranfcunte, capatur ( per Prop. XC.) Iu. 
gitudo FK vi qua corpufculum P in circalum illum atzrahins 
proportionalis. Tangat autem 
pun&um K cuam lincam 
L KK I, planis extimorum 
lorum 4L & BI 
tem in 4 & B; & eri E 
corpufculi P infolidum utara f 
LABL Q.E.D. * 

Corol. 1. Unde. fi folidum 
Cylindrus fit, paralle 
ADEB circaaxcm- 4 
to deftriprus, & vircs centripete in fingula cjus pan&tà. tenden- 
tes fint reciproce ut quadrata diflantiarum a punélis: erit artrac- 

» corpufculi P in hunc Cylindrum ut B4 PE--PD. — Nam 
linarim applicata FK ( per Corol. |. Prop. XC 2) erit ut 


Hujus pars 1 du& ini lo 
PF 
py dis in longitudinem P E, defca- 


FK 


am 1 4B; S parsaltera 


dinem 4 B, defcribit are- 


aream 1 in FE 4D (id quod ex cürvz- LK I qu; 
facile oftendi poteft: ) & limiliter pars cadem du&ta 1a pris 
dinem P 4 defcribit arcam 1 inP.D — 4 D, du&aq;in ipíürum 
P B, P A differentiam 4B defcribit arcarum dificrentiam rin 
PE-PD.. De contento primo. 1x 4B auferatur contentum 
poftremum 1 in P E— PD, & refabit arca L 4B] aqualis 1 
in4B—PE--PD. Ergo vis huic arcx. proportionalis cft ut 
4B—PE-F D. 

Corcl. 2. Hinc etiam vis innoteícit qua Sph 


ois 4G BC Dat- 


tra- 
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i is p, cueriusin axefuo ABfünm. Sit Ne 
ur p. ordinatim applicata. ER, ipfi PE p 

[Scio Co pa longitud P Dy que dic ad 
endicdbeq D, in quo sppleta ifa Spharoidem feat. A 
Wostods veicbus 4, Bad uses AB crigantur perper- 
dul AK, BM ipfe r 
BP aquila ref- ^P 
petive, & propterea : 
Einioni Conicr occur. |o : à 
rentia in K & M; & jun- - 
gantur 
cadem fc 
RK. 
roidis centrum S. & 
midiameter maxima 5' 


Et codem. computando fundamento inveni 
torum Spharoidis 


rol! 3. Quod fi corpulculumintra Spharoidem in data qua- 
cjufdem diamerro collocctur ; at- 
traho crit ut ipfi 


ty 


difaniaacen- — 4.77 
tro. 1d quod facilins collizctur hoc 
argumento. Sit 4GO F Spharois at- 
S centrum ejus & P corpus 
Per corpus illod P agan- 
tur tum femidiameter SP 4, tum. AV 
re&e dur quavis DE, FG. Spha- : 
roidi hinc inde occurrentes in D & 
E, F&G: Sintq; PCM, HLN fuperficics Spharoidum duarum 
intcriorum, exteriori fimilium Sc concentricarum, quarum prior 
tran- 


[23] 
bear per corpus P & (cct retis DE & FGin B & C. yag 
Ed E. recs in H, I& K,L. Hibcant autem Sph; 

roi tes hi 


calis DPF, 'EPG * parvis defcriptos 
DH, E Finnitc pareascfle; & Conorum particule Sphazoidun, 
fuper bici: DHKF, GLIE, ob «qualitatem linca- 
rum DH, ET, erantad invicem ut 

quadrata diftantiarum fu 


& lincas etiam 


lium concentri 
fu 


& axem communem habenti 


um dividantur fpatia DPF, EGCE 
in particulas, hz omnes utrinq; a- 
qualiter trahent corpus P in partes contrarias 
Hiat ires coni D P'F Sc fcgmenti Corici EG CB, & per contra: 
etatem fé müruo défiruunt. Et par eff ratio viru mate 
omnis extra Spharoidem intimam PCBM, Tiahiturigiturco: 
Pri Pa fol Spheroide intima PC BM, & propterea ( per Co- 
Tol. 3. Prop. LXXIL ) attrao ejus cft ad vis qua corpus 4 
tlitur a Spharoide tota 460 D; ut difantia P3 ad dif 
àm 45. Q.E. I. 


Aquiles igitur 


Prop. XCIL | Prob. XLVI. 


Dato cirpere atty 


y üverire vatiorem decrementi virium cet- 

Aripetarum im cjus pun&ia fiowls terdentigm- 

Corpore dato formanda cR Sphaza vel Cylindrus aliave fige 
n 


a regulas cojus exatralooi, culis decremenri rarioni con- 
grues ( per Prop. LXXX» LXXXL &XCI.) invriri pot 
Ds EO experimentis inveninda eft vis atradionis n diverfis 
fontis & lox attrdtinis in totum inde patefada dabit ratio- 
si decrementi virium partium fingularum, quam invcnire opor- 


tuit. 


Prop- XCIIl. Theor. XLVII. 


diquis autem. partibus infni- 
qualiter atrafisvis, quarsm 
vires iu a lido decrefcum im ratione patefiatis ujufeis dis * 
flaiarun plofgiam quadetice, c e. [idi ttius corpufculine 
ad utraprois plani partem conflüiutum trabaturz dico quod folidi 
"vis illa attvatlja, in recffe ab ejue fuperficie plena, deerefcat in 
ratione potfiatis, cujus latus ef difiantia cerpufenli a plano, 
Index ternario minor quam Index petofiatis difkantiarum. 
Cas. 1. Sit L. GI, planum quo Sofidum rermipatur. — Jac: 

autem (olidum ex parte plani hujus veríus I, inq; plana innume- 

rap HM, nIN &c. ipi GL 

parallela refolvatur, Etpri- 


i. folidum ex una parte plaman, 
: x cre 


iupi, confit 


mo collocetur corpus attrac- E [44 - 
tumCextafolidum. | Aga- PI 
turantem CGHI planis i- 4 | [9 
lisinnumcrisperpendicularis, €.— 6| 8| € 4 

& decrefeant vires attradti- arx: 

v pun&orum folidi in rai- tom cel cs d 


onc potefüatis diftantiatum, 
cujus index fit nmerus a to 
tol. 3 


Wafonon minor. Ergo (per Co- 
3. Prop. XC)is qua planum quodvis mI M talit pungum, 
C eft reciproce ut CH^—2.. In plano jj H M capitur longiru- 
do HM ip CH ^-— reciproce proporrignalis, Sc erit vis illa üt 
HM... Similitcr in planis fingulis /GL, v IN, £O &c, car 

Fa " antur 


[34] 
apear longitudine CL, IN, KO &c.ipls CG*—2, C Tics. 
CK*7 * Kc reciproce proportionales; & vires planorum eo: 
rundem erunt ut longitudines capt, adeoq; fumma virium ut. 
fümima longitudinum, hoc eit vis olidi totius ut area GLO 
in infinitam verfus O K produéia.Sed arca illa per notas quadia- 
turarum methodos eft reciproce ut CG^—3, & propterea vis 
folidi totius cft reciproce ut CG" - 3 OLE, D. 

Cas. 2. Collocctur jam corpufculum C cx parte plani /GL, 
inta folidum, & capiatur 
diftantia C K qualis diftan- 


te GG. Et fodi. pare " | | 
L Glo K0, planis parallcs s] 
AGL, eC 0. terminata, coc- we 7* 

puículum C in medio. (itum. is] 
nullam in partem trabct,con- RR ER 


trariis oppofitorum. puncio- 
Tum actionibus (e mutuo per qualitatem tollentibus. Proinde 
corpuículum.C (ola vi folidi ultra planum O K firi trahitur. Hac 
Autem vis ( per Cafum primum ) efi reciproce ut C K ?—3, koc 
eft ( ob aquales CG, CK ) reciproce üt CG?—3, Q. E. D; 

Corol. 1. Hinc fifolidum LGIN planis duobus infinitis pa- 
rállclis LG, EN utrinq; termincturs innorcfcit cjüs vis attradli- 
Va; fübducendo de vi attraétiva fülidi totius inüniti L G.K O vim. 
artra&ivam partis ulterioris N 4 0, in inünitum verfüs KK O pro- 
duis, 

Crrol. 2. Si folidi liujus infiniti pars ulterior, quando attrac- 
tio cjus collara cum attractionc partis citérioris ullius penc cft 
momenti, rejiciarur* attrattio partis if itcrioris augendo di- 
fntiam décrefcet quam proximc in ratione poteftatis CG »— 3. 

Coral. 5. «Et binc fi corpus quodvis finitum 


plants trahat corpufculum e regione medi il 
tian à 


ex una parte 
s pni, & di- 
inter. corpulcülum & planimi collata cüm dimenfionibus 
Cor- 
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corporis attrahenris perexigua fi, conftet autem corpus attra- 
hens ex particulis honiogebcis quens Vires artra&üve decref- 
cunt in ratione poteftatis cujufis plufquam quadruplicarz diftan- 
arum vis artra&tiva corporis totius decreicet quamprosime in 
Facione poreftts eujus rus(i ditanta illa perexigua, & Index 
termaric minor quam Index poteflatis priori, De corpore ex 
particulis confiance, quartum vires attradlive. decrefcunt in ratio- 
fe poteftatistriplicat diftantiarum, aflertionon valet, propterca 
quod, in hoc cali, attradiió partis illius ulterioris corporisinfiniti 
ih Corollario fecundo, femper eft infinite rhajor quam attradtio 
partis citerioris. 


Scbelium. 


Si corpus aliquod perpendiculariter verfus planum datum tta- 
latur, & ex data lege attrationisquzratur mottis corporis: Sol- 
vetur Problema quarendo (. per Prop. XXVII. ) motum corpo- 
ris redla defcendentis ad hoc planum, & ( per Legum Corol. 2.) 
componendo moturn iftum cum uniformiinotu, fecundum lineas 
idem plano parallelas fadlo. Et conrra, fi quzratur Lex attrac- 
tionis in planum fecundum linea s perpendiculares faéias; ea con- 
ditione ut corpus attra&tum in data quacunq; curva linca. move 


arur, folvetur Problema operando ad excmplum Problematis 
p 


Operationes autem contrahi folent. refolvendo ordinatim ap- 
p atas in feries convergentes. Ut (i adbafem 4. inangulo quo- 
Vis dato ordinatim applicetur longitudo B, qua fit ut bafisdig- 


nitas qualibet 4» 


x et 4 * s& quaraturvis qua corpus fccundum pofítio- 
nem ordinatim applicatz, vel in bafem artraétum vel a bafi. fuga- 
tum, moveri polli in curva linea quam ordinatim applicata tcr- 
mino fuo fuperiore femper attingit; Suppono bafem augeri par- 

Ff i 


[236] 


te quam minima O, Scordinatimapplicatum 4-FO.&. refolyo i 


Scri infinitam 4» 4. *04 5 mm O4 e 
q; hujus termino in quo O duarum eft dimcnfionum, ideft termin 


0.4 -. vim proportionalem efl füppono. "Ei igi- 


2 
tur vis quafita uc 22722 477,7 vel quod perinde eft, ut 


MUT B*— P. Ut flordinatm applicata: Parabolim at- 
Er. 
tingatexifiente s—2, & mai fiet vis ut data 2 B*, adcogi 
dabitur. Data igitur vi corpus movcbitur in Parabola, quemad- 
modum Galleus: demonfiravit. . Quod (i ordinatim applicata 
Hyperbolam attingat, exiftente »» 


o-r, & u— r5 fict visuc 
3B.31e-57 : adeoq; vi, qu (it reciproce ut cubus ordi- 


natim applicatz, corpus movcbitu, 
julinodi Propofitionibus, pergo ad 
nondum attigi. 


in Hyperbola. | Sed mifi: hu 
alias quídam de motu, quas 


p»73 


S; E. C. I- XIV; 


Di nata. corpori winiperun, que «bus corper a fundus 
psg alijs corporis partes tendemibis agitantur. 


Prop. XCIV. Theor. XLVIIL 


Si media duo filia, fpatio planis pralllis ariug s ferminato, di- 
dflüsquantu ab ireicom, c crput im traf per bn [pati at- 
Treat el impellat perpendiculariter oerfus:meditmn. alteri 
irum, neq, lla lia ei agitetur el impedir; Sit uem attraés 
tío, in «qualibus ab wror; plane difiatiür ad eandem ipfius par- 
mr captis, wbig, eadem: dico quid. fom. incidemie in plamm 
alierirum erit ad. fium emergentié. x. plano altero in vatone 
data. 

Cas. x. Sunto 4a, Bb plana duo: parallela. , Tucidát corpus 
in planum prius 4 afe — Vc 

cundam lineam. G H, ac EN 

toto füo per fpatium in- 

termedium trao 

harur vel impellatur vere 

fus medium | incidentiz, r 

tai adione deferibut li- 

ncam curvam H J, & e- 

mergat fecundum lineam » 

IK. Ad plum emer- 

genie Bb erigatur per- 

pendiculum: 1M, occur- 

Te 


1l 


Pu 

2 SK 

tum linee inciden- M 

tix G H produ&e in. M, tum plano incidenti 42 in R5 & linca 

emergentiz KI producta occurrat HM in L.. Centro L inter 
Ff3 vallo 
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vallo LI defcibator circulus, fecans iam HM in P & Q , quam 
MI prodo&am in N; S primo (iattradio vcl impul(as poratur. 
uniformis, erit ( ex demonftatis Galilei ) curva H [ Parabola, cu- 
jus hac eft. proprietas "ut. redangulum füb dato latere re&to & 
linca IM «quale fit H M quadrato; fed & linca HM bifecabitur 
inL. Undead MIde- 
mitatut perpendiculum. 


LO, aquas emnt M0, '& 

OR ; additis zqualibus 

IO,0N,fntttrzqu- A Ni — 55 X 
ks MN, IR. Proinde y 

cum. IR. detur, datur c- b 

tiam MN, dq; rctan- x 


gulum N M Lad rcdangu- 
lum füb latere re&do & 
IM, hocefi, ad HM ;., 
in dara rationc. Sed rcá- 
angulum N.MI aquale eft 
angulo P M Q, id cft, 
ir quadratorum 
& PLq. fcu LI; & HMq4. datam rationem habet 
ad fiiplius quartam partem L Ma. : ergo. damur'tatio ML 4.— 
LI4.3d ML4,, & divifin, ratio LIz. ad MEq., & ratio dic 


iata L Ta. L. Sed in omni triangulo L'M J, (inusa 
xum funt proportiozales 


finu: a 


gulos 
ateribus oppofitis. Erto datur. rátio. 
nguli incidentiz L MR ad finumanguli emergenti LIR- 


Q.E. D. 

Gar 2. Tranfeat jam corpus üccetlive per fpatia plora paral- 
lIdis platis terminata, 425B; BhcC &c.& agitetur vi qua: fit. 
n fingulis (eparati lormis, at in divers diverfa ;. & per jam 


demonfirata, fi 


in planum primum 44 crit ad 
cum emergenti ex plano fecundo BJ, in data rationes & hic i 
muss qui cft (inus incidentiz inblanum fecundum: B/, erit ad fi- 

T num. 
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num emergenti ex plano tertio Cc, in data ratione; & hic finus 
Pi num emcrgentiz ex plano quarto D d, in data ratione (ic 
dd innicum. &t ex quo finus incidenti in planum primum ad 
finum emergenti ex plano ulümo n data ratione, Mimuatur 
jam planorum intervalla 

& augeatur numerus in 
infinitum, co utattradi- 
onis vel impulfus adio 
fecundum legem quam- 
cung; aflignatam. coni 
nua reddatur; & ratio fi- 
nus incidentiz in planum 
primum ad finum emer- 
gentix. ex plano ultimo, 
lemper data exiftens, c- 
tiamnum dabitur. Q.EF. D. 


Prop. XCV. Theor. XLIX. 


lifdem pofitis s dico quad. «elocitos corporis. ante incidentiam cfl ad 
sir erbiuttm pofl emergentiam, ut. fimus emergontié. ad jum. 
dncidentie. 
Capiantur 4H, Id &quales, & erigantur perpendicula 4G, 
4 K occurrentia lincis incidenti: & emergentie GH, HK, in G 
&K. In GH capiatur T H aqualis IK, & ad planum 4a de- 
mittatur normaliter Te. — Et per Legum Corol. 2. diftinguatur 
motus corporis in duos, unum planis 42, Bb, Cc &c. perpen- 
dicularem, alterum iiídem parallelum. 
pulus agendo fecundumli 


Vis attradtionis vel im- 
cas perpendiculares nil mutat motum. 
lecundum parallclas, & propterea corpus hoc motu conficict a- 
qualibus temporibus aqualia illa fecundum parallelas intervalla, 
qua funt inter lincam 4G & punctum H, intcrq; panum [ 8 
lineam d K ; | hoccft, zqualibus temporibus deícribet lincas G H,, 


IK. 


IK. Proinde velocirasante incidentiam cft ad velocitatem 
emcrgentam, ut GH ad LK vel T H, id eft, ut 4H vl aq 


vH, hoc eft ( refpettu radii TH vel 1C ) ut (inus emergengis 
ad finum incidentiz. Q, E. D. 


Prop. XCVI. Thcor. L. 


d motus ante incidentiam «elocior fit. 


angulus veflexiovis fiet 

Nam concipe corpus inter la 
deferibere arcus Parabolicos, ut (upra s (intq; arcus illiHP, P.Q, 
QR, &c Er fitca linca incidenti GH obliquitas ad planum 
primum 4 z, ut finus incidentiz (it ad radiumcirculi, cujus eft fi- 
mus, inca ratione quam habct idem finus incidentiz ad finum c- 
mergentiz ex plano Dd, in fpatium DdcE: & ob finum emer- 
gentia: jam factum qualem radio, angulus emergenti crit red 
us, adeo; linca emergen- 
t&t coincide cum plano wg 
Dd. Pervenit corpus 
Ad hoc planum. in puncto. H 
R5 & quoniam linca emer- 

tix coincidit cum co- 
dem plano, perfpicuum eft 
quod corpus non potefi ultra 
aec porclt idem pergere in inca emergenti R d, propre 
perpetuo atrrabirur vel impellitur veríi 1 
Vertetur itaq; inter plana Ce, [ 
QR , cujus vertex principalis 
in Rs fccabit planum Cc in code p 
slcin pérgendo in licis z p, pb Sic. arcubus priori- 
bus OP, P H (fi 5 & aqualibus, fecabir reliqua plana in 
dm angulis in py. b &c«ac prius in P, H &c, em getq; tan- 
dem eadem obliquitate in Js qua incidir in Concipe jam pla- 

no- 


pergere verfus plarunr Ee, |. ed 


» Parabole 
juxta. demonfirata Galilei ) eft 
7h angulo in 2, ac priusin Q 
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norum 4a, Bb, Cc, Dd Ec intervalla in inünitum minui & nu- 
merum augeri, eo ut adio attradionis vel impulas fecundum 
Tgem quamcapq; aflignatam continta reddatur; & angulus e 
merenti femper angulo incdentie aqualis exiens, cidem cti- 
amnum mancbit zqualis. Q« E. D. 


Scbolium. 


Harum attra&ionum haud multum diffimiles funt Lucis reffex 
iones & refrationes, faékz fecundum datam Sccantium rationem, 
wt invenit. Srellins, Sc per confequens fccundum datam Sinuum 

tionem, ut expofüit Cartes. Namq; Lucem fucceffive propa 
gari fpatio quafi decem minutorum primorum a Sole ad Tei 
ram venire, jam conftat per Phznomena Satellitum ovis, Ob- 
fervationibus diverforum Aftronomorum confirmata. ' Radi 
tem inaere cxiftentes (ubi dudum Grin «e per foramen in 
tencbrofum cubiculum admiff, invenit, & ipíe quoq; expertus 


fum ) in tranfitu fuo prope corporum vel opacorum vel perfpi- 
cuorümangulos (quales funt nummorum 


cx auro, argento & are euforum ter- 


au- 
du 


mini re£languli circulares, S&cultrorum, — zs i 
lapidum aut fradorum virorum acies) — "i 
incurvzntur circum corpo, qufíat- 4 - 
tradi in cadcm ; & ex his radiis, qui in. f 


tranfitu illo propius accedunt ad corpo- 
ra incurvantür magis quaft magis attrac- 
ti, ut ipfe ctiam diligenter obíervavi. 

em cultri vel cunei cujuívis 4s B; & s o; 
dls Ld imt radii, arcubus oso, nva, - 


In figura defignat s aci- 
Prog, faonf, eurtute, 


« 2 r mi m, Ls] verius cultrum 
incurvati;idq; magis vcl minus pro diftantia coram a cultro. Cum 


autem calis incurvatio radiorum fiat in aere exrra cultrum, de- 
bebunt ctiam radii, qui ncidint in cultrum, priusincarvari n a- 
erc quam cultrum attingunt. . Et par eft rario incidentium 
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vium. Fit igitur refradio, non in pun&o incidenti, fed pas. 

latim per continuam incurvatiopem radiorum; fadtam partim y 

aere antequam attingunt virum, partim (ni llorjin vitro, po 

quam illud ingreffi lant: uti in radis ck, biyib, alba 
incidentibus ad r, q, p,& inter K& s, 

^ B: a 

; 

MZ 

: 

/ 


lgitur ob analogiam quz eft inter pro- 
pagationem radiorum lucis & progrei- 
lum corporum, vifum eft Propofitioncs 
fequentesin ufus opticos fübjungere in- 
terea de narura radiorum ( utrum fint 
orpora necne ) nilil omnino difputans, 
fed trajc&torias corporum trajedoriis radiorum perfimiles folum- 
modo determinans. 


P &y, b & x incurvatis, delincatum eft. 
iN 


Prop. XCVII. Prob. XLVII. 


Pofito quod fimus. incidenti im fuperficiem aliquam fit ad firnm emer- 
qatie im data ratione, quod, incurvitio vie Corporum jixta fu 
perficiem illum fiat in fpatio brevilfino, quod t puntfum corfidera- 
*i poffits determinare [uperficiem que corpufeula mia de locods 
to fuccel[Foe manantia cowsergere faciat ad alirum locum datum. 
Sit 4 locus a quo corpulcula divergunt; D locus in quem 

convergere debent; C D E curva linca quz circa axem AB revo- 

luta delcribat fuperficiem quzfitam; D, E curvz illius punda 
duo quavis; & E F,EG perpendicula in corporis vias 4 D, DB 
demifa. | Accedat punctum D ad puntum É; & lincx DF. qua 

AD augetur, ad lineam DG qua D B diminuitur, ratio ul 


ma 
trit cadem quz finus incidentiz ad fiium emerpentis. Datur 
rementi linez. 4D ad decrementumlinez D B; & 


fi in axe AB. fumatur vbivis pun&um €, per quod 


: DE & capiatur ipfius 4C incrementum 
CM, ad ipiius B C dectementum CN in data ratione; centrili; 4, 


B,& 
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|& intervallis 4M, BN decribantur circuli duo fe mutuo fe» 
2 sin D. pur&um illud D tanget curvam qua(itam C D E, 


candemq; ubivis rangendo determinabit. Q. E. 
Corol. 1. Faciendo autem ut pun&um 4 vel B nunc abeat in 


infinitum, nunc migretad. 

alteras partes. puné C, - 
habebuntur fre. ill 
omnes quas Cartas in 
Optica. & Gcometria ad 
reliadtiones expoluit. 
Quarum inventionei 
Gum Carefius maximi fecerit &c ftudiofe celaverit, vifum fuit 


id 


hic propolitionc exponere. 

mol ^4. Si corpus in füperficiem quamvis. C D, fccundum 
lineam ream 4D lege quavis ductam incidens, emergat fecun- 
dum aliam quamvis rcétam. 
DK, &a pun&o C duci 
intelligantur linex curvae 
CP, CQ ipis 4D, DK 
T pendiculares: e- dx x 
menta li 


femper 
runt incr 


rum j 
P D, Q D, atq; adco linca : 3A. 
ip PD, QDyincremen- A —— CX 3p zs 
tis iis genite, ut finus in- 

cldentix Sc esergentiz ad invicem: &c contra 


Prop XCVIIL Prob. XLVIIL. 


iflom pofitis, d cirea axem A Bdeferipta fuperfeie quacung atirati- 
va C D, regulari el irregulari, per quam corpora de Teo dao 
exenntia trarfre debent z. invenire [oprficiem fecundam atratli- 

vam EF, que corpora illa ad locum datum B corcergere fttit. 
Jun&a 4B fecet füperficim primam in C & fecundam inE, 
Sg pun&o 
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gun&o D utcung; Mp Ec dio finu incidentizin fuper- 
rimam ad linum emergenti: cx cadem, & inn. emerge: 
tie c füperficie fecunda ad finumincidentia in eandcm, ur quanrj- 
tasaliqua data M ad aliam datam N; produc tum 4 B ad G ut fjr 
BGad CE ut M—N ad N, tum 4D ad H ut (it 4 H zquafj 
4G, tum ctiam D F ad K ut c D K ad DH ur N ad M. Jun- 
ge KB, & 
tem K B produ&zin L, ipiiq: D L paral 
tum F tanget. lincam EF, qua ci 
bet füperficiem quafitam. O.E. F . 
Nam concipe lincas CP, C Q ipfis 4 D, D Frefpc&ive, & li 
ER, ES ipfis FB, FD'übiq. perperdiculares efie, adeoq; 
QS ipü CE Kmper aqualm ; & crit (. per corol. 2. Prop. 
XCVII. ) PDad QDw 
Mad Ncikdsn ut D Lad 2a 
DK vl FBad FK; & 
divifim ut DL—FB (ca 
PH-PD-—FB ad FD 


ntro D intervallo D H defcribe circulum ocurren. 


lm age JF: & pun 
axem ALB revolura deíeri- 


mea 


Verum .(. ob pro- 
N ad N ) eft ctam CE4- BG ad 
q; divilim ER ad F Sut Mad N, & prop- 
Prop. XCVIL fupcrticies E F coit corpusin 
D E incidens pergere in linca. FR, ad locum 


portionales B G ad C E & 
CE ut M ad N: adc 
terea per Co 
fc fecundum linea; 


B-Q. E, D. 


Scbolison. 


Eadem methodo pergere liceret ad foperficies tres 
AM ufus autem Optio maxis 
1 (Si Perfpicillorum vitra Qo; 


vel plures. 
commodarz (unt figura: Spha: 
ex virris duobus Sphiati- 
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(c guradis S. Aquam inter fe cudencibus conflentur, fieri po» 
teft ut a refradiionibus aquz. errores refrathionum, qua: funt in. 
Virorum fü perficicbus extremi, ats accurate eorriganture  Ta- 
fia autem vitra Objeüiva viris Ellipticis & Flyperbolicis prafe» 
enda fant, ron folum quod faclits & accuratius formari polli, 
fed ctiam quod penicilos radiorum extra axem viti fitos acce 
ratius refingant- Veram tamen diverfa diverforam radiorum re« 
frangibiliris impedimento eft; quo ánus Optica per figuras vcl 
Spharicis vel alias quafcung; perfici poffit. INli corri polfint 
errores illinc oriundi, labor omnis in catéris corrigendis imperite. 
collocabitus 


MOTU CORPORUM 


Libr SECUNDUS. 


S P. C T.I 


Motu corporum 


ulbus ref freur in vati coctis, 


Prop. f. Theo, T. 


Corporis, cui refflitur in vatime veloci 


ds, mtus. ex veffleptia a- 
miffus eff nt fpatium movendo confe£i, 


ho, 


J Am cum morus fingulis temporis particulis amiffas fit ut 
N vcloitas, hoc eftut itcrisconfedi parti crit com- 
Ponendo motus toto tempore amifiis ut ite rone Q. E. D. 

Corel. Igitur li corpus eravitate-omni dci atiis [i- 


litutum in fp. 
beris fola vi infita moveacir, ac decur rog. motus totos (ub initio, 
aliquod confe&um, da- 


Tum ctiam mors reliquus poft (patiom 
bitur fpatium totum quod corpus infini tempore defcribere po- 
ie. Erit enim fpatium illud ad parium 

motus totus füb initio ad morus ilfis- 


Jm deferiptum ut | 
partém amifüm, 


Lem 
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Lemma. I. 


Quamtitater differentiis fis proportionales, fust contine prepertiona 
les. 
Sit A ad 4—But Bad B- C & C ad C— D &c. & dividen- 
do fict 4ad B ut Bad C& Cad D &c. Q, E. D. 


Prop. ll. Theor. II. 


Si corpori refflitur in atiote veeitatis, ch» fole «i infia per Medi- 
vo finire moseatury fumantur autem tempora «qualia: velucita- 
ter in principi fingulorum temporum rt in. progreffione Geome- 
rica, C fpatia pilis temporibus deferipla. fum wt veloci- 
tates. 


Car. x. Dividatur tempus ín particulas equales, & fiipfis 
particularum iniciis agat vis refiftentiz impulfa unico; quz fit ur 
Velocitas, crit decrementum velocitatis fingulis temporis particue 
lis ut eadem velocitas. Sunt ergo velocitates differentiis fiis pro- 
portionales, & propterea (. per Lem. I. Lib. II. ) continue pro- 
portionales. — Proinde (iex quali particularum numero compo- 
nantur tempora qualibet aqualia, erunt velocitates iplis tempo- 
Tum initiis, ut termini in progreflione conrinua, qui per faltum. 
capiuntur, omifio pallim zquali terminorum intermediorum nu- 
Tro. Componunrur autem.horim terminorum rationes ex a- 
qualibus rationibus tcrminorum intermediorum «qualiter repeti 
tis, S propterea fünt zqua lgitur velocitates his terminis 
proportonalés, (unt in prozreflione Geometria. Mintantur 
Jum aquales illz temporum particule, & augearur carum numne- 
Tusin infinitum, co ut refillentiz impulfus re ddicor- continuus, 
& velocitates in principis zqualium temporam, femper continue 
proportionales, erunt in hoc etiam Caíü continue. proportiona- 


lcs QE. D. 


Cis. 


* 
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fim velocitarum differentia, 


(Car. 2. Et. di 


autem tempore: aliquo 
per lincam indefinitam D C: exponi poteft 
tempus per aream 4B G D, & (patium co 
tempore defcriptum per lincam 4D. Nam 
fi arca illa per motum. pun&ti D. augeatur 
uniformiter ad nodum temporis, decrefcet 
Tétia D C in ratione Geomctrica ad modum velocitatis, 8 pares 
TB. AC aqualibus temporibus defcripte decrefcent in eadem 
ratione, - 

Prop. Ill. Prob. I. 


Corporin, cui dum im Medio fmilri veta afeendit vnl dofcendi, es 
Jin: im ratione 
definire mum. 
Corpore aícendente, cx- 

ponatur gravitas per datum 

quodvis redangulum BC, & 

réilenti Medii initio a 

tenfus per reDangulum E D. 

fümptum ad contrarias par- 

te. Alymiptods redtaugu. 
ls 4C, CH, per puntum 
defcrib. Hyperbola. 
ans perpendicula D E, dc in G, c. $c corpus afcendendo, tene 

Poe DG54, deícribet fpatium EG, tempore D GBA [pati 

um 


xil atjs, quo. 


ib wrriformi gravitate urgetir, 


L € di 

dtesfustodus EGB, tempore 4B262D. fpatium deeer- 
um afcenfüs ted c 3DzGogad fpatium deiteníüs 
corporis ( relifientis. Medii propor- 
emnt ABE D, ABed, 

maxima velocitas, 


tionales ) 
pulls, ÁBF 
juam corp: 

Refolvarur cnim i s um mà 
Ak, Kl, Lm, Mz, &c. qux fint ut incrementa velocitatum. 
os tocidem. us fada; & crt nihil, AK, 4h 
Ais An, &c-ur veocitaré tor, atq; adeo ( per Hyporhefin) 
ut refiftencta Medii in 


principio fingulorum te 
P aqualium. Fiat 4C 
ad AK vd ABHC ad 
ABK, ot vis. graviratis 
ad reliftentiar 
pio temporis fecundi, de 
vi gravitatis. fubduc 
relientim, & man 
ABHCG, K KHC, LIHC, 

Nn HC, &c. ut vircs abfolate quib 
lorum ter 


in princi- 


corpus in. principio fingu- 

vr motos Legem Il. ) 
ut incrementa vclocitatum, id c REI 
Mn &e; & propterea (per Lem. I Lib. II.) in. progreffione 
Gcometrica, Quare fi refe K k, LI, Mm; Na &c. produdic oc- 
curant Hyperbole in 4,7, s, &c. erunt arce 4B445 K 4? L, 
LrzM, MstN &c. aquales, adcoq; tum temporibus tum viri- 
bus gravitatis femper aqualibus analoga. Eftautemarea ABqK 
C per Corol. 3. Lem. VIL & Lem. VIII. Lib; .) ad arcam Ag 
üt KE] ad (kg cu AC ad : 4I, Boc eft uc vis gravitatis ad 
fifientiam in medio temporis primi - Et fimili argumento arx 
qK Lr, eLMs, «MNG& Tories 


Bc. ar vires gravita o temporis fecondi, 


ter- 


c. fimt ad arca 
ad réíifientias in mc 


[2420] 
tertii, quarti, &c. Proinde cum arce zquales BAT q, a Kp. 
rLM«, »MNt, &c. fiit viribus grauitatis angloga, cruntarce 
Bkg, qKlr, rDs, emnt, &c. reificnt in medis (inguloramy 
temporum, hoc cft, (. per. 
Hypothein ) velocitati- 
bus, atq adeo delriptis 
fpatiis analogz. — Suman- 
tür analogarum fumma, & 
cruntarez Bhg, Blr,Bmr, 
Bt, &c. fpatiis totis de- 
fcriptis analoge; nccnon 
az ABqK, ABrL, 
AB, M, A Bt N, Kc. tcm- 
poribus. Corpus igitur inter defendendum, tempore quovis 4- 
Br L, defcribit fpatium B/7, & tempore LrtN fpatium. rlpt. 
Q.E. D. Ec fimilis eft demonftatio motus expoliti in afccníu. 
Q.E.D. 

Crrol. 1. Igitur velocitas maxima, quamcorpus cadendo poteft 
acquicere, eft ad velocitatem dato quovis tempore acquiüitam, ut 
vis data gravitatis qua perpetuo urgerur, ad cxccffum vis hujus 
fopra vim qua in fine tcmporis illius retur 

Corel. a. Tempore autem aucto in progrefione Arithmetica, 
füummma velocitatis illius maxime ac vclociratis in afceníü ( atq; 
ctiam earundem dillerenzia in delcenfu ) decrefcit in progreffic 
ne Gcometrica. S 

Col. 3 Scd & differentia: (patiorum, qua in aqualibus tempo- 
rum differentiis deícribuntur, decrefcunt in eadem progre(Tione 
Geometrica. X 

Coro. 4. Spatium. vero a corpore deícriptum differentia eft 
duorum fpatiorum, quorum alterum eft ut tempus fumptum ab 
initio deícenfüs, Sc alterum ut velocitas, qua ctiam ipfo defcen- 


füs initio equantur inter fc. 


Prop. 


E24£] 
Prop. IV. Prob. II. ^ 


Go qud ein gravitat in Medio. digno filli wufirm 
Faft jerpendicliter ad planum Hor 


ilis, in codem. vefiftenttant ex 


fit ac 
tonis s defnire mtm 
itati proportiovalem patici- 


tardat 

Pr 

is. ? 

E. loco quovis D'egredistur Projcüile fecundum lincam quam- 
vis ream DP, & per longitudinem DP exponatur cjudem 
Welocas fub initio morus A pundo P ad lincam Horizonta- 
lem D demittatur perpendiculum P C, & fecetur DC in 4 ut 
fit D Aad ACutrefifientia Medii ex motu in altitudinem fuübini- 
tio orta, ad vim gravitatis; vel (. quod perinde cft ) ut fit rc&- 
angulum (ub DA & DP. 


ad rettangulum fub. 4C & S AP. 
PC uc refiftentia: tota. fub. 
inicio motus ad vim Gravi- f 


taris, . Defcribatur Hype 
bola quavis G T BS fccans i 
erela perpendicula. DG, Y | 
ALB in G & B; & complea- 
tur parallelogrammum DG- | 
KC, cujus latus GK. fecet P 
ABinQ. Capiturlina — 2 KA E 
Lu m ad QB qua 

C fit ad CP 5 S ad rc&z: D pan&um quodvis R. erctto per- 
pendiculo KT, quod Hypabob ad, Py GE DP n: 


s ; G : 
& V'occurrats in co cape Fr aquilen* 8T. & Projcbile tempo- 


re DR TG perveniet ad pun&um r, deictibens curvam lincam 

DrsF,quam pinum r. femper tangit; perveniens 

xiaximam altitudinem 4 in perpendiculo 4B, 
Hh 


autem ad 
& pofiza. fcmper 
age 


DRxAB-RDGT 
DOES. 
ream R DGT, & ( per Legum Corol. 2. ) diftinguatur morus 
orporis in duos, untm aícenfs, alterum adlatu. Frcum wc 
filicoa ft ut motus, ditinguetur ctim hac in partes duas par. 
tibus motus proportionales & contrarias : ideoq; lonpitudo a iy 
tu ad latus defiripra erit ( per Prop. II hujus ur linc 
titudo vero (per Prop. III. hujus) ut. ara DKx AB-R DG 1, 
loc eftut lica Kr. Ipo antem moms inito aci R DGT a 
quali eft. re&angulo DRx 40, idcoq: linca ill Rr (feu 
DEXAB- DEA. conc eít ad DR ut 4B- 49 ( fe 
Q B )adN, id eft uCP 
ad D ; atqradeo ut mo- 
tus in aliitüdinem ad mo- 
tum in longitudinem fib 
initio, Cum igitur R r fcm- 
per fit ut altitudo, 
femper ut long 
Rrad DR (ub 
titudo ad lo 
ncele eft ut Rr femper 
fit ad DK ut alitudo ad 
longitudinem, & propte- 
T&x üt corpis moveaturinl 
tuo tangit. C. E. D. 
Crol: 1. Hine fi Vertice D, Diamets 
t3, & latere reéto quod üt ad 2D P ut 


aqualis 


Exponatur jam tempus per a: 


in 


2 Dra Equi punctum perpe- 


^ DE dcoríum produc- 
Telficntia tota, ipfo mo- 
tus 


[243] 
tus initio, ad vim gravitatis, Parabola confiruatur: velocitas qua- 
cumcorpus. ire dcbet deloco D (cundum rectam D P^, ut in Me- 
Cio iíbrm refitente decribat Curvam D ra F, ca ipfa erit qua 
dit exire debet de codem loco D, fecundum candem re&am 
DR, ut in fpatio non refftente de£eribar Parabol NS 


cs Ty 
Latus re&tum Parabole hujus, ipfo motus initio, eft 7; 


1 


ReHa auem, qux, fi duceretur, 


Hyperbolam GTB tangeret in G, [y eft ipfi D K, ideoq; 
T, p CKx DR QBxDC 

eft — 7, & Nera A 
Ty en C EXE Neat y 
DE ERU, id e ( ob proportionales DR & DC, DV. 

DV4.xCKxCP DV quad. 
«DP € —. & Latus T o 
&Dr)D PED. Samen y 
3DP4x0B a 

CKxCP " 
3DPzxDA. deos ad 2DP ut DPxD 4ad P Cx AC; hoc 

ACxCF 
eft ut relifientia ad gravitatem. Q. E. D. 

Cordl. 3- Unde (i corpus de loco quovis D, data cum veloci- 
tate, fecundum rc& amvis pofitione datam DP projicia- 
tur, & reüftentia Medi iplo motus initio detur, inveniri poteft 
Curva Drs F, quam corpus idem deícribet. Nam ex data vc- 
locitate datur latusre&um Parabole, ut notum eft. Et fumendo 
2DP ad latus illud re&um ut eft vis Gravitatisad. vim refiften- 
tr, datur DP. Dein feamdo DCin4, ut fit CPx AC ad 
D P x D A in cadem illa ratione Graviratis ad. reliftentiam, dab 
turpun&um 4. Etinde datur Curva D 

Carol. 3. Et contra, fi datur curva DraF, dabitur & vcloci- 


tas corporis & refiftentia Medi in locis fingulis r- Nam ex da- 
Hha ta 


Er propterea Fr cft 


prodit 


» proportionales Q B & 
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ta ratione CPx AC ad DP DA, datur tum refiftentia Megis 
fub initio motus, tum latus redum Parabolz: & inde datur erj- 
am velodasíüb initio motus. Deindeex longitu 
tis rL, datur & huic proportionalis vcloc 
portüonalis rfffientia jnloco quovis. ——— 

Col. 4. Cum autem longirudo 2DP fitad latus re&um 


Parabola: ut gravitasad reíiftentiam in D 5 & cx Veloci- 
tate. augcatur reíiftentia in eadem ratione, at latus redum- Pa- 
rabole augeatur in ratione illa duplicata: pit:t longitudinem 


2D P augeri in ratione illa (implici, adcoq; vclocitati femper pro- 
portionalem efle, ncq; ex angulo CDP mutato au 
niff mutetur quoq; velocitas. 
5 Unde liquet methodus determinandi Curvam DraF 

x Plhienominis quamproxime, & inde colligendi refiftentiam. & 
velocitatem quacum corpus projicitur. " Projiciantur corpora duo 
fimilia & aqualia eadem cum velocitate, de loco D, fccundum 
ngulos diveríos C D P, c D p minufcularum literaru 
intellcélis ) & cognoftantur loca F, f, u 
plhnum DC, Tum affüumpta quacu 
vel Dp, rqu 
onc qualibct, & exponatur ratio illa per longitudinem quamvis 
SM. Deinde per computationcm, ex longitudine illa atfampta 


*DF, Df, ac de ratione Ff 


vel inti 


» locis füb- 
i incidunt in horizontale 
q. longitudine. pro DP 
d refiftentia in D fit ad gravitatem in rati- 


D P, inveniantur longitudi E 


calculiim invenra, auferatur ratio eadem per experimentum in- 
Venta, & exponatur difftrentia per 
perpendiculum MN. ..demfac iterum 

ac tertio, aliümendo femper novam re- 
fiftentiz ad gravitatem rationem $M, 5 
& colligendo novam differentiam MN. 
Ducanror autem diffcrentiz affirmati- 

Va ad tnam partem rez $M, &n 
punda N,N, N 


tivx ad alteram; & per 
ur curva. régularis NN'N fecans re&am 


[?45 ] 


S MMM inX, & erit $X vera. ratio refiftentiz. ad gravitatem, 


Ex 
longitudo qu: 


hac ratione colligenda eft lon 
fic ad affumptarg lon- 


juam invenire oportuit. 

, Jum ; & 
tudo D F per calculum; 
tado dem D P ut modo inventa longitudo D Fd longitudinem 
Edom per exprimentum cognitam, erit vers longitudo DP. 


Candehventa, habenir tum Curva Linea Dra F quam corpus de- 
& refiftentia in locis fi 


fcribit, tum corporis velocitas 


Scbelium.. 


Caterum corpora reíifiin ratione velocitatis Hypotheíis eft 
magis Mathematica quam Naturalis. Obrinct hac ratioquam- 
proxime ubi corpora in Medis rigorc aliquo. praditis tardilime 
Veoventur. In Medis autem qua: rigore omni vacant (uti poft- 
hac demonftrabitr.) corpora refiftuntur in duplicata ratione vc- 
locatum. Aétione corporis velocioris communicatur cidem 
Medii quantitati, temporc minore, motus major in ratione ma- 
joris velocitatis, adeoq; tempore aquali (. ob. majorem . Medii 
quantitatem. perturbatam ) communicatur motus in duplicata 
ratione major; eftq; refiftentia (. per motus Legem 2, & 3. )- tt 
motus communicaus. Videamusipiur quales oriantur motus 
cx hac lcge Refiftentiz. M 


SECT. 


[246] 


S3ESQPT: -]P 


De mtu corporum quibus. veifütur. induplicata vationeeelocitamp, 


Prop. V. Thcor. Ilf. 


Si corpori reffttm in velocitatis ratione duplicata, c fila vi infua 
per Medium fimtilare movetur, tempora cuero fumantur im progref- 
dione Geomcirica a minoribus terminis ad. majores pergente: dico 
quod cvelbeitates initi fingulorum temporum [unt in cadem proeref- 
fione Geometrica irverfe, Cv» quod fpatia fum qualia que. fingu- 
lis temporibus deferibuntur. 
Nam quoniam quadrato velocitatis proportionalis cft refilen- 

Medii, & refiftentix: proportionale eft decre 


tia 
tal 


ienrum veloci- 
3 fi tempus in. particulas innumeras aquales dividatur, qua- 
drata velocitatum fingulis temporum initiis erürz velocitanum e 
arundem d proporüonales  Suntotemporis particule 
ille AK, K L, LM, &c. in re 
C D fümptz, & erizantur perpe 
dicula 4B, K k, L], Mi, &c.Hy- 
perbolz BAG, centro C Afymp- 
totis re&angulis C D, C H,defccipta 
occurrentia in B;£, /, j, &c. & 
erit 4 Bad Kk ut CK ad C 4, & 
im AB— Kk ad Kk ut AK 
a & vidilin 4B— Kk ad 
A KC uc K Kad C A, adcoq; uc AB 
XKA ad ABxCA. Unde cum 
A K & A Bx C A dentur, crit 4B— 
mo, ubi cocunt 4B & KA, ut 4D, 


Kkut 4BxKk; & ul 
Et fimili argumento. 
runt 


Lor ] 
ront K k- LL LI7 Mm eni E Jai bs pond 
igirur A3, KK, Ll, Mar quadrata fint ur carundem. diflacn- 
igieue dico Cum quadraa velocitatum fucrint eam utiplrum 
differentiz, fimilis erit ambarum progreffto. , Quo demonfira- 
d Fonfcquens eft etiam utarez s lids de(ripte int in. pro- 
(^iione. Lonfimili cum fparis quz vclocitatibus deícribuntur. 
Trpo f velocitas iniio primi temporis 4 K exponatur pcr lincam 
A, & velocitas initio fecundi L or lincam A A, S longitudo. 
rimo rempore delcript per aream 4 AB, velocitates omnes 
füb(cquentes exponentur per fincas fübíequentes L/, Mom, &c. & 
longitudincs delcriptz per arcas KI, Lor, &c. & compofite, 
tempus totum exponatur per fummam partium fuarum AM, 
loneitudo tota delcripta exponetur per fommam partum fuarum 
AM B. Concipe jum tempüs 4M ita dividi in partcs 4, 
K L, LM, &c. ut (int C A, CK, CL, CM, c. in progrellione 
Gcometrica, & erunt partes ille incadem p: & velo- 
citates A B, Kk, Ll, Mor, &c. in progrellione cadem inverfa, 
atq; fpatia delctipta AK, Kl, Lar, &c. aquilia. Q. E. D. 

Corol 1. Patet ergo quod fi tempus exponatur per Afymptoti 
partem quamvis 4 D, & velocitas in principio temporis per ordina- 
tim applicatam 4 Bs velocitas in fine temporis exponetur per or- 
diotam D 6, & fpatium totum defcriptum per arcam. Hyperbo- 
licam. adjcentcm. 4 BG D ; necnon fpatium quod corpus ali- 
quod codcm tempore. 4D, velocitate prima 4B, in Medio non 
refiftente de(cribere poffet, per re&angulum. 4Bx 4 D. 
Gmel 3g Unde dan fpatium in Medio reme deícrptom, 
pi. ndo illud ad fpatium quod velocitate uniformi 4B in. Mc- 
dio non. refiftente fimul delcribi pofkct, ue 
ABG D ad re&angulum ABx 4D, — 
Corel. 3. Datur etiam re(ifienta Medii, f 
motus initio zqualem efle vi uniformi centrj 
tc corpore, tempore AC, in Medio non reír 
velodtarem 4B. Nam íi ducatur BT c 


eftarea. Hyperbolica 


atuendo cam ipfo 
ipctz, qua, in caden- 
ftente, generare pofíct 
tangat Hyperbolam. 


in 


[54973 
jn B, & occurrat Afymptoto in T ; rc&a 4T equalis erit ipi; 4c. 
& tempus exponer quo refflentia prima. uniformiter continua. 
tollere pofiet velociratem totam 4 B. * 

Carol. 4. Et inde. datur etiam proportio hujus. refiftentiz ad 
vim gravitatis, aliamve quamvis datam vim centripctam. 

Cool. s. Et viceverla, fi datur proportio refiftentias ad 
datam quamvis vim centripetam, datur tempus 4 C, quo vis cen- 
wipeta. refiftentiz: axqualis. generare poflit velocitatem quamvi 
A4 B; & inde datur punctuin B. per quod. Hypcrbola Afymprotis 
CH, CD dekribi debet; ut & fpatium 4/5 G D, quod corpus 
incipiendo motum fuum cum velocirate illa 4B, tempore quo. 
xis 4 D, in Medio fimilari reiftente de(cribere poteft. 


Prop. Vl. Thcor. IV. 


Dr equalia, vefifientiis in duplicata v 

spedita, C» [elis y fen 
poribus. quee funl tecip ibunt fans 
per qualia [patia, y proportional 
totis, 

Afymptotis rectangulis CD, CH defcripta Hyperbola: quavis 
Bb Ec. fecante: perpendicula . 
A B, eb, D E,de, in, 
exponantur - velocitates in 
ales per perpendicula: 4B, 
DE,& tempora per linas 
4a, Dd. Eft ergo uta ad Nx 
Hy ) 
Scita ( ex nati - 
ra Hyperbole ) C4 ad CD; | 
& componendo, ità Ca ad. c ———AÀa——— 5-4 7 
Cd. Ergo are 4 Bba, DEed, | 
hoc. eft. (pata. defcripta. zquantur inter (e, S velocitates prio 
4B; 


ribs gofiris inc 


es fub initio, 


velo 
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funt wlámis 4b, de, & propterea (. dividendo ) pat- 
id ore "uiis 4B—4), DE- de proportionales 
Q. EF. D. 


Prop. VII. Theor. V. 


Corpara Spherica quibus reffiter induplicsta vatione. elocitatum, 
operibus que [t v sae jrimi diete Creflentie prime 
dmverfe, amittem pares notum groportionales totis, ve. fpatia 
drin temperie ifi i veheitater primos deéhia prepmrti- 
mulia. 
Nam; motuum partes ami(fe funt ut refiftenti: S tempora 

conjunfm. lgiturut partes ille fint rotis proportionales, de- 

belit refientia & corpusconjun£tim effe ut motus. Proinde tem- 
us erit ut Motus dircde &refiftenria iüvere, Quare fempo- 

Füm particulis in ea ratione fümptis, corpora amirtent femper 

gartcülas motuum proportionales tots, adeoq; retinebunt velo- 

Gitates inratione prima. Etob datam velociratum rationem, de- 

fcribent femper (patia qua funt ut velocitates prime & rempora 

conjundtim. Q.E. D. 

Conil. x. Ygitur fi &quivelocia corpora refiftuntur in duplica- 
taratione diametrorum, Globi homogenci quibufcunq ; cum vc- 
locitatibus moti, defcribendo fpatia diametris fuis proportionalid, 
amjtteiit partes motuum proportionales roris. Motus enim Glo- 
bicujuíq; erit ut ejus velocitas Sc Maffa conjundtim, id eft ut veloci 
tas & cubus diametri; refiftentia ( per Hypothe(in ) erit ut quadra- 
rum diametri & quadratum velocitatis conjundim; &c tempi pe 
hanc Propofitionem) eftin ratione priore dirctte & rationc pofteri- 
oreinyerle, id eft ut diameter direóe & velocitas inverícs adeoq; 

| fpatium (. tempori & velocitati proportionale ) eft ut diameter. 
| Corol. 3. Si zquivclocia corpora refiftuntur in ratione fequi 


| altera diametrorum: Globi homogenci quibuícunq; cum velcci 


| tatibus mosi, d 


ibendo fpatia in fciquialtera ratione diamctro- 
Hg rum, 


[55937 
rtm, aiitient partes motuum proportionales tof. K Nam gea 
pus augetur in ratione refilentse diminue, & fpatium augerur 
in ratione temporis, " 

Col 3. Etuniverüliter, fl equivelocia corpora refifiuntur 
in ratione dignitatis cujufeunq; diamerrorum, fparia quibus Globi 
hiomogenci, quibufcung; cum velocitatibus moti, amittent partes 
motuum proportionales tois, erunt ut cubi dimctrorum ad dig- 
míratem illam applicata; | Sunto diametri D & E; & fi refifies- 
ti fnt ut D^&E*, fparà quibus amittent partes motuum 
proportionales totis, eruntut D3—»& E3—».— Igitur defcri- 
bendo fpatia-ipfis D 3 - "^ & E3—» proportionalia, retinebunt. 
velocitates in cadem rationc ad invicem ac fub initio. 

Corel. 4. Quod fi Globi non fint. homogenci, fpatium a Glo- 
bo denliore defcriptum augeri debet in ratione denfitatis. —Mo- 
tus cnim füb pari velocitate major cft in ratione denfitatis, & 
tempus ( per hanc Propofitiohem ) augctur in ratione motus d 
rede, ac ipatium deícriptum in ratione temporis 

Corol.. s. Et fi Globi movcantur in Medis diverfis, fpatium in 
Medio, quod cxteris paribus magis refifit, diminnendum erit in 
Tation mijoris rcfftentiz, | Tempus enim ( pcr hanc Propofi- 
onem ) diminnctur 
Temporis, 


rationc reliftencas, S fpatium in ratione 


Lemma, If, 


Morem Genie equiti momentiiT ermiverum flum gen- 
vaseiun iu ertdem [erum indicer digyitarum Ch». coeficiontia 
contine duBis, . 

Genitam voco quantitatem omnem qux cx Terminis quibuf- 
Cünq: in Arithmetica per multiplicationem, divifionem & extrac- 
forém radicum; in Geometria pcr inventioncm vel contento- 
Ts, & laterum, vel extremarum & inediarum proportionalium 
3b(addiion- & fübduBione gencarur.  Ejulnodi quantia- 

tes 


[251] 

is fuic Fai, Quos, Radies redangale, quadrat, cubi, h- 
tera quadrata, latera. cubica & miles. ^ Hasquantitatcs utinde- 
t7 ibas &c inflabiles 8 quafi mota flxuve perpetuo crefcen- 
fe vel deerefcentes hic confidero, & eorum incrementa vel decre» 
acnra momentanea füb nomine momentorum incelligo: ira utin- 
iementa pro moments addittiis feu affirmativis, ac decrementa. 
gro fübduéiiis fcu negatis habeantur. Cave tamen inte llexe- 
i porticus finitas. Momenta, quam primom finite funt mag- 
withdinis definuntefle momenta. —Finiri cnim repugnat aliquate 
mus perpetuo corum incremento vel decremento. , Intlligenda 
funt principia jamjam. nafcentia finitarum magnitudinum. — Neq; 
enim fpeciatur in hoc Lemmare magnitudo momentorum,fed pri 
ma nalcentium proportio. ^ Eodem recidit (i loco momentorum 
wfurpentur. vel velocitates incrementorum ac decrementorum, 
(quas ctiam motus, mutationes & flaxiones quantitatum nomi- 
mare licet) vel finite quzvis: quantitares velociratibus: hif 
proportionales. Termini autern cujsfr; Generantis cocfficiens eft 
quantitas, qua: oritur applicando Genitam ad hunc Terminum. 
Ipitue enfüs Lemmatis eft, utfi quantitarum quarumcunq; per- 
pcttio motu crefcenrium vel. decrefcentium. A, B, C, &c. Mo: 
menta, vel matationum velocirates dicantür «, P; c, &c: momen- 
tum vel mui nguli 4 B fuerit 4b-- 4 B, & contenti ABC 
momentum fuerit 4 Bc-F Ab C-F-a BC: & dignitatum 4^, 4*4 
j.« & 4, momcnta 244, 32 4^ 44414471 

—h74A 75 aA S&H e 


fpcüive: Etgeneniliterut d 


iratis cujufcui 


q 4» momentum 
fuerit. 4 A" S", Itemut Gebitz Aud. x B momentum fucrit. 
2444. 4 b; & Gcnitz 4 B' C. momentum 344" B' C'4- 
4M BB C4. ad 


m B 
Ccs & Genitz gy: five 4B..." momen- 


mm344 B ^ —s4 4B. 


& fic in cater 
veró-Lemma in hunc m 


. Demorftratur. 


Iia [ 


[253] 

Cur. 1. Rc&angulum quodvis motu. perpetuo au&um AB, 
ubi de lateribus 4 & B deerant momentorum dimidia &ib 
fuit 4—12 inB— bu AB-:a4B—iAb iab; & quam 
primum latcra 4 & B alteris momentorum dimidiis auda funt, 
cvidit 4 Y 1ain B--15 fcu AB--1aB 1 4D iab. De hog, 
zcBangulo fübducatur re&angulum prius, & mancit cxce(fiy 
2B-FAL.— gitur laterum incrementis toria & b generatur rec. 
tanguli incrementum a - 4L. Q. E. D. 

Car. 2. Ponatur 4B zqualc G, & contenti 4BC fcu GC mo. 
mentum ( per Cas. 1. ) erite C--Ge, id cft ( i pro G & g fcri 
bantur 4B & 4B-- 4b )aBCH AbCA Be. Et par cít ratio 
contenti füb lateribus quotcung;. O. 

Cw. 3« Ponantur A, B,C qu. gr 
gli 4 B, momentum a B-F 45 crit 24 4, ipfius au ideft 
Content 4 B C, momentum « BC-- AbC--A Bc crit 344^. Et. 
Códem. argumento. momentum 
32 4*—1. Q.E.D. 


Cas. 4. Undc cum 7 in 4 fit 1, mo 


nitas cujufcung 4^ ef 


ae. com 
ipfi duc- 
tum ipfius 


tuin 4, usa cur 7. duco in « crit momentum ipfius 1, 5d cíi 


&u47 


iil Proinde momcntumipíjus 4 - Et ge- 


: : "s ita 
peralier cum ^7. in A" itv, momentum ipfis 5 dudum 


; : ^-i 
in 4, una in 44" ent nibil. Et propte 

wüm cum^, in 447 ert niil Er ponterea mo. 
"entum ipfius 


C. 


[d TH Q.E. D. 
5. Et cum AH in 4 ! (je 


^5 momentum ipfius 4! in 3.41 


C^ per Cas. 3: ideoq; momentum ipíios 


4! erit A five 


244 
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Ec generaliter (i poratur 4&5. zquilem B,crit 4 


244 


E * P 
aquile B", idco: m quale nb B7 & a4 
ab - 


zquale nb B fargsrs ade 7 447 aque jid eft 


a 
Q.E.D. 
quale momento ipfius 45 - Q« E. D. 


Cus. 6. lgitur Genitae cujucunq; Z/" B". momentum eft mo- 


mentum ipfius 4" duum 


B^, una cumgymomento ipfius B" 
du&oin 4", id eftma4"  -nbB" —' ; id; five dig 
tatum indices ar & s fint. integri. numeri. vel fradli, five allir- 

tivivel negativi. ( Et par cft ratio contenti füb pluribus dig- 
nitatibus. Q. E. D. í 

Col. 1. Hinc in continue proportiónalibus, (i terminus unus 
datur, momenta terminorum reliquorum erunt ut iidem termini 
multiplica per numerum intervallorum inter ipfos & terminum 
datum. Sunto 4, B, C, D, E, F continue proportionales; S fi 
detur terminus C, momenta reliquorum terminorum erunt intcr 
fe ut— 24, — B, D, 5E, 3F. 

Corol. 2. Etírin quatuor proportionalibus dux media den- 

momenta extremarum erunt utexdemextrema. Idem in- 
dum eft de latcribus recanguli cujufcunq; dati- 


Col. 3. Et fi fumma vcl differentia duorom quadratorum de- 
tur, momenta laterum erunt reciproce ut latera. 


Scholium, 


Tn literis qué mihi cum Geometra 
amnis abhiac decem interccdebant, 
tem effe methodi determinandi N 


peritilIimo G. G. Leibnitio 
ctm (ignificarem mc compo 
Ximas & Minimas, duccndi 
Tan- 


[554 ] 
Tangentcs, & fimilia peragendi, qua: in terminis furd 
in rationalibus procederer, & literis tranfpofitis 


is zque ac 
hanc fententia 
involventibus [Data aquatione qoum flucntcs quantitate; 


involvente, Ruxioncs invenire, & vice verfa. ] candem celarem c" 
fcripfit Vir Clariffimus (e quoq; inejufinodi methodum incidiffe, 
& methodum fuam communicavita mea vix abludente; 
quamin verborum & notarum formulis 
continetur in hoc Lemmate. 


m prater- 
Utriufa: fundamentum 


Prop. VIII. Theor. VI. 


Sj erpus in Medio wniformi, Grecitate wnifirmiter acre, retla f, 
tendat. vel dfcendat, Q- [patinu totum dejeriptm diflnquatis 
3n partes equales, ing: principis ficularum partium (. addenda 
Telflmtiam. Mdii ad cim craviiai, quando. corpus. afendit 
eve fubucendo ipfam. qumdo corpus defcendit ) colitur vires 
aliae dico quod cirer ille abba [unt i progrclfre. Gee 
mtrica. 

Exponatur enim vis eravitatis per datam lincam 4 G; reliften- 
tia per lincam indcfiniram 4 KC ; vis abolura ia dc fccuíh corporis 
Jer différentm K C; velocitas corporis per lineam AP ( qua 
lit mcdia proportionalis inter /K & AC, idcoq, indinidiatara- 
tionc refiftcritiz ) incrementum relifientie dara. Temporis particue 
Ja faétum per lincolam KL, & contemporaneum velocitats incre: 
ceptum per Tincolam P Qs & centro C A(ymptotis re&angulis 
CA, CH defcribatur Hyperbola quavis BN 5,crediis perpendicue 
Ie 4B, KN, LO, PR, QSoccurensin B, NOR, $. Quo. 
niam 4 K cft uc 4 P4., erit hujus momentum K L, ut illius mo- 
mentum 34PQ , ideftut 4Pin KC, Nam velociratis incre- 
qct PO» per motus Leg. 2. proportionale cft vi generanti 
KG. Componatur rario iplius K L cum rationc ipfius KK N, & 
fiec reangulum K Lx K N ut AP KC XK N; hoc eft, ob da- 
tum re£tang Atqui arc: Hyperbolica 

UO KN- 


lum K Cx K N, ut 4 P. 


mun io ulima, ubi coeunt 
XKN ntio ulima, 

KNoLA eh e t se Hb er 
panda f CAT. Compotitür igitur arex tota Hyperbolica 
DEOL x marticilis K NÓL veloci AP femper proportion 
f & mlprerc patio velocitate ita decrito proportional 
Mi? Disdator jam area ila in parsequales 4B MI, IMNK, 


Li 
K NOL, &c. & vires abíolute. AC, IC, KC, LC, &c. erunt 
in progrellione Geometrica, Q, E. D. . Et fimlliargumento, in 
afceníü corporis, fumendo, ad contrariam partem pundi 4, zqua- 
lcs areas ABmi, imnk, knol, Kc. confiabit quod. vires ablolu- 
rx AC, iC, KC, [C, &c. funt continuc proportionales. 1deoq; ft 
fpatia omnia in afcnfa & deícenfa capiantur aqualia; omnes Vi- 
res. abfolutz: IC, KC, iC, 4C, IC, K C, LC, &c. crunt continue 
proportiopales.Q.E. D. 


Corol. 


[256 ] 

Coil. s, Hinc fi fpatium deícriptum expotiatur per aea 
Hyperbolicam A.B N Á ; expoi poliunt vis gravitatis, veloce 
corporis & refiftentia Medi pef lincas 4€, AP & 4 K refpedi- 
ve; & vice verfa. 

Corel. 2. Et velocitatis maxima, quam corpus inin&nitum de- 
Icendendo poteft unquam acquirere, exponens eft linea 4C. 

Corol. 3. lgitur fi im data aliqua velocitate cognofcatur re- 
fiftentia Medii, invenietur velociras maxima, fumendo: ipfam ad 
velocitatem illam datam in dimidiara ratione, quam. habet vi; 
Gravitatis ad Medii refifientiam illam cognitam. 
& particula temporis, quo fpatii particula quam 
inima NK LO in defcenfü deícribirur, eft ut rc&angulum 
KNxPQ. Nam quoniam fpatium NK LO eft ut velocitas 
du&a in particulam temporis: erit particula temporis ut fpatium 
illud applicatum ad velocitarem, id eft ut re&angulum quam mi- 

id AP. Erst fopra KL ut 4P 


nimum K Nx K L applicat 
xPQ. Ergo particula tcmporis ef ut K Nx Q, vel quod 


cringe eft; 2. 0. E 
pciinge efc 1-0. E. D 


Cor. 5. Eodem argumento particula temporis, quo fjatii pat- 


ticula slo in acenfa. deícibitut, cft ue P. 


Prop. IX. Theor. VII. 


Pofitis jam demenficatis, dico qued. fr Tangenter. angulorum fetlris 
Cireularis d fetoris Hperbolici fumartwr. velcitatibus prepor- 
tiondr, exifente radio joke. magudiris:. crit tempus omre a- 

Jeenfue furi we fer Cireli, ch tempus omnedefenfue prete 
rin w fetlor Hiperbale.—— 

Rc&z AC, qua vis gravitatis exponitur, perpendicularis 8 a- 
qualis ducatur 4D. — Centro D femidiametro 4D. defcribatur. 
tum circuli: Quadrans 4 1E, tUm Hypcrbola reüangula AZ 

axem 


ofi 

cem principalem af &c Afymptoton D. C. 

p exe s Xop i ere edor circularis 4r D ux tempus 4 
|aganor Dp, D? 


Tresius omnis furari; & Selor. Hy perbolicus 4T D ut tempus 

def enfas omris preteriti 

iw mie des Sete 4Drh vt 

qui 4D) Aginta, feu particulas quam minimas fimul defrip- 
| 


N 


x| 


ns :De&pDq. Cum particulz ille, ob angulum commu- 
ncm D, funt in duplicata ratione laterum, erit particulae Dv 


ra id eft, per Corol. 5, Prop. 
VIII. ut particula temporis, Et compon 
larum omnium t D «in 

temporis fingulis vel 


fif mma particu- 

frBore 4D t;ut. ferma. particularum. 

is dicrefcertis Ap par 
Kk 


l 5 2m i ibilum di 
fpondentium (as dum velocitasilla in nibilum dimin 
E: oce Scdor roms A D eit ut fcc totalis 
Q. E. D. : 
Cs. 2. Agatur D QV abícindets tum Settoris D AV, tum tj. 
angoli D 4Q particulas quam minimas TD/& PDQ, & c. 
munt lar particule ad invicem ut DT. ad DP 4. id i (8 TX 
& APparllez fint ) ut DX. ad D A. vl TX4.ad APq, & 
diifim ut DXq.—TXq2d ADq.—AP4.— Scd cx natu 


tà vane. 
turi tempus, 


» E 

Hypeibolz D X 4.—T X q. cft 4 D4., & per Hypothefin APj. 
C ADx4K. Ergo particule funt ad invicem ut 4D4. ad. 
4D4— ADx AK;id eft ut 4Dad 4D —4K feu 4C ad CK: 


ideoq; Sc&oris particula TDy e DOx AC atq; adeo ob 


ditis 4C & 4 D, ues & propterea per Corol. 4. Prop. 


var 
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'ticula temporis incremento velocitatis P Q re- 
wt komponendo üt fumma particularom temporis 

t Cops AP particula P D. gencrantur, ut fum- 
ADT, id cft tempus torum ut Sc&or 


VIII. Lib. II. ut par! 


fpondens. npor 
quibus omnes velociratis 
"ha pais Seir 
Merc E- Bac 6 4B aquetur quarte parti ips 4C, pati 
um 4B KP, quod corpus tempore. quouis. 4 LD. cadendo de- 
Tenit, eri ad fpatium quod corpus mille velocitas: maxime 
4C, ccdem tempore uniformiter propreciendo deferre port, 
ur área A BR P, qua fpatium. cadendodefcriptum cxponirur, ad 
arcam AT.D qua tempus exponitur, Nam. cum fit ACad AP 
WOHP ad AR, erit 34P Q. aquile AC x K L ( per Corol t. 
Len. it. hujus) adeoq; K Lad P Q ut 24 Pad AC, & inde 
LKNad POx 14D kcu DPQuto4Px K N adi ACx AD. 
Scd erat DPQ ad DTE ut CKad 4C.— Ergo exaquo LK N 
eft ad DIV uc 24Px K NXCK ad ACeib. y id cft, ob a- 
qulos CK N & 4 C4. ut AP ad. AC; hoc eft ut. vclocita 
corporis cadentis ad velocitatem maximam quam. corpus caden- 
do poteft acquirere, Cum igitur arearum ABK N & 4D. 
momenta LA N & D TV. (unt t velociates, crunt arcarum 
illarum partes omnes fimul genita ut fpatia fimul defcripta, ide- 
tot ab mito genitr ABK N & AV D ut. fpatia tota. 
ab inicio defcenfus defcripa. Q. E. D. 

Cord 2. ldem confequitur etiam de fpatio quod in. afcenfu 
deirbimr. Mimirumquod fpatimi iud omne (t d fpatium, 
S RURMEAAREL AD ene e MU S 
aee OR Ead 

5 quam eodem temporc in fpatio non refiftente acqui- 
reret,ut triangulum. AP D ad Sc&orem Hyperbolicum 4T D. 
MS usse aee refiftente foret ut tempus 4T D, 
Hle ri cna don sape ied ud 
we ile ATD, APD. cenfus aquantur inter fe, perinde ut 


Kkaz Cool. 
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Coral. 4. Eodem argumento velocitas in afcefü et aq a 
tatcm, qua corpus codem tempore in fpatio non refifiente ome 
fium aícendendi motum amittere pofíct;ut triangulum 4f D ad 
Sc&orem circularem 41 D ; five ut re&a 4 p ad arcum EM 

Cool. 5. Eft igitur tempus quo corpus in Medio refjiten. 
cudendo velocitatem A.P. acquirit, ad tempus quo velocirsn 
maximam A C in (pario mon reíflente cadendo acquirere pofi, 
ut Se&or A DT ad tcangulum A DC: & tempus, quo velocita- 
zem A p in Medio reíiftente aícendendo poflit amittere, ad tem. 

quo velocitatem candem in (patio non reíitente aícenden- 
do poffet amittere, ut arcus 4t ad ejus Tangentem 4 p. 

Corel; 6. Hinc ex dato tempore datur fpatium afcenfü vel 
deíenfü deícriptum. — Nam corporis in infinitum defcende 
datur velocitas maxima, per. Corol. 2. & 3. Theor. VI, Lib. I. 
indeq; datur & fpatium quod femifie velocitatis illias dato rem- 
pore deferibi poteft, S rempus quo corpus velocitatem ilm in 
ipatio non reiftente cadendo poffet acquirere. Fr. (umendo 
Se&orem A D T vel A Di ad triangulum A DC in ratione tem- 
porum ; dabitur tum velocitas A P v. A p, qum arca A B K N vcl 


A Bkos queeftad SeBorcm ut fpatiumquattim ad fpatium jun 
ante inventurn.. 


Col. 7. Et re 
ABRk vd ABN. 


*endo;cx dato afcenfüs veldeenfus fpatio 
K, dabitur tempus A Dt vel A DT. 


Prop.X. Prob. Ill. 


Tenda frm vi gravi diete od phorum Horizons, fg 
rififiotia ut medi defit co quadranom cele corel 
Tegeiritu: m Medi denftar in lcs feli, e faciat t corpue 
dndata quss lines cerea moestir jun eorporis alciasin lem 
loci 
Sic A K planum illud plano Schematis perpendicular; A C/C 

lica curva i C corpusin ipla motum; & FCf reda iplum tan- 

gens 
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gens in. C. Fingatur autem corpus € nunc progredi ab A-ad KK 


per lincam. illam ACK, nunc vero regredi. per. candem. lineam 
pericogrcl impedir a Medio, in regrelia aque promoveri 
fic ut in idem locis eadem 
femper fit corporis progredi- 
entis & regredientis velocitas. 
JEqualibus aurem  tempon- 
bus defcribat corpus progre- 
dicns arcum quam minimum 
CG, & corpusregredliens ar- 
cum Cg; & fint CH, Cb lon- 
gitudines aquales rc&iinezs, 4 —— 
quas corpora de loco C cxc- 


im corpus de Fin G: adcoq; li 

incola. FG vi gravitatis fimul wtu. roi 

l x. Proinde ( per Lem. 

z Lib. 2i la FG eft ut vis gravitatis & quadratum tempo- 
conjundtim, adcoq; ( ob daram gravitatem ) ut quadratum 

temporis; S&lincola HF ut refiftentia & 

goes refiftentia & quadratum temporis, 
eftut refiftentia & lincola FG. Et inde refiffibtia fit ut 


HF dirc&c & FG inverfe, HF 
inverfe, five wt. Hacin fc habent in 


incolis nafentibus. Nam in lineo uice 
tioncs non füntaccuratz. im 


Et fimili argumento cft f e ut. 
E vgememtom veas ue End 
s quo corpus re- 


grediens urgetur eft ut ^ 
f 


goitudinis hr ra- 


Scd impulfüs corporis regredientis 
& 


[2362] 

& reiten: progrediens ipo motus tio squamis, ae 

& ipis proportionales Pf E aquantur ; & proptérea ol ac 

quales fe & FG, zquantur ctm bf'& HF, funt; ado Cp, 

CH Yel Cb) & Cf in progreffione Arithmetica, & ind HEI. 

midillrentia eft ipiarum Cf'& CF & refentia qua fupra fu 
HF H 


u HP. we CF 


autem refiftentia ue Medii denfitas & quadratum veloci- 
tatis. Velocitas autem ut defcripra longitudo C Fdirette & tcm: 


pus » FG inverfe, hoc cft ut adcog; quadrarum veloci- 
tau C PT. Quarc refierci, ipa; propo tiras Ef CF 


F; 


eft ut Mcdii denfitas & 


«onjundim;; & indc M«dii denfi- 


1, quod (i in Cfcapiotur CA equalis 
CF Gad planum horizontale 4 K demittatur. pei pndiilum 


Kj, (cans curvam A C K in / s ct Mcdii denfitas ut. v mic ü 


Erit en dd AC ut Y fe (cu Y FGad y LJ, & diviim /A ad 
KC, id ct Cf—€ Fad CFut Y FG» KI ad Y A1; hoc ef (f 
ducatur. termiaus uterq; in v FG--v K1) uc FG— Mad i] - 
Y FGxkL, live ad FG-FKL— Nam ratio prima raícentium AI 
TYFGxk| & FG-A! cft zquiliatis —Scrbatur itaqi 
FG-kl | Cf CF, Cf—CF 


FGTAI Po Cg 58e Meli dei, quz üicue Cf C 
'0-M 
cvadet ero 


Coral. 


FIRM &FG&kÍ 
a HF& Cf - C Faquentur, k 
Cn aid ) componant 2 f G; crit à H Fad CF 
Coo tens FG; &inde HF ad EG, loc cft reíiteni 
Se POS M sc icum CFin FQ —kl ad 4 FG quad 
ad graviateme eaa linea delinarur per relationem inter. 
vola Dtm AB & ordinatim applicitam BC; (ut moris 
aem for ordintim appliatz reovatur in. rim conver- 
gectemir Problema per primos fcrici terminos expedite folve- 
* ut in Excmplis (equentibus 
o act A C K eniciculos fuper diametro A K 
decipe, & requiratur Medi denlius quz laiatut Proje&üle 
in lac linca moveatur. 2» ' 
" Biceenr i lli diamcter 4K in. 0; & dicOK n, OB a, 
BC o4 & BD ved Bi e: & crit DG4. (cà 0G4. —0 D4 
quilcya —4a—-2 ae —eo (cà ee— 249—055 & radice per me- 


thodum noftram. extradla, fiet DG : 


15. 2. &c Hic feributur a pro cesa & cadet DG 
Ui 
diftinguo 
in terminos (ücceffivos in hunc 
modum. Terminum primum 
appello in quo quantita 
finite patva o non extat s 
cundum in quo quantitas illa. 
extat unius dimen(ionis ; ter- 
tium jn quo extat duarum, 
quartum in quo trium eft, & 
ic in infinitum. Er primus 
terminus, qui hiceft e, denotabit (emper longitudinem ordinate 
BC infificntis ad indclinitz quantitati initium B; (ccundus termi- 


nus 
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mus qui hic eft. denotabir differentiam inter BC & D F, Wu 


lineolim I F qui ab(cinditur complendo parallelogrammuim B: 
ID, itqjadeo pofidionem Tangenti C F femper determinat: ur 


in hoc caa capiendo IFad [C ut eftZ ad ofeu aad c. Toy. 


minos tertius, qui lic eft^2 5 defignabit incolam FG; que jacet 
inter Tangentem & Curvam, adeoq; determinat anpulum coi: 
tatus FCÓ.feu curvaturam quam cutva linea habet in C. 
ncola.illa FG finite eft magnitudinis, defignabitur per termi 
mum tertium vna cum fübfcquentibus in infinirum. - At i lincoz 
la illa minuatür in infinitum, termini fübfequentes cvadent infi 
nite. minores tertio, ides; negligi poflunt. ^ Terminus quartus, 
qui E^» Cxhibet variationem Curvaturz ; quintus 
tioncm variationis, & fic deinceps. Unde obiter patet uíus non 
contemnendus harum Serierum in [olutione:Problematum, que 
pendent a Tangentibus & curvatura Curvarum. 

Praterca C F cft latus quadratum ex C Ig. & IF. hoc eft ex 
BD. & qudrato termini fecundi. Ffiq; FG-J-k/ aqualis du- 
plo termini tertii, & FG — A aqualis duplo quarti, Nam var 
is us.D G convertitu valorem ipüus :], & valor ipfius 
FG in valorem ipíius AJ Kribendo B pra B D, fcu —e prosa. 
Proinde cum FG fit ^75 5577 &c. erit s 2g4. 


277 &c. Et horum fumma eft — 


lic eft 


5 differentia — ^27, 
Terminum quintum & fequentes hic ncglio, ut infinite mitiores 
quam qui in hoc Problemate confiderandi venant, Taqide- 
lignerur Ser rfaliter bis terminis E Qo— Roo—$o' St 
eris CFaqualis y 254-2 952, FG--klaquali 3R06, & FG 
—Kl aquilis 389. Pro CE, FG4ÀJ & IG-kl ibant 
hi 


[ 365 ] 


. Medii denfitas qua IE mE NIRE 
ai canum valores, & Medi denas que eut o 


juodq; a D bird 
do quale ferici ipfis relpondencess deind. nendo. 
d Medis in loco quovis Geffead Gravitatemut $y 1:7 
R. & velocirarem efle illam iplam quacum corpus, de 
ndum ream CF egrediens, in: Parabola, diametrüin 


5 & latüs reds! TO bene, déineeps shower. pollet, 


folvctur Problema. "T MAU 
alin Problemacc jim folvendo, fi ferisintür y 1-44 (eu 


prov TE gs 24 pro R, SC pro, prodibie Medii den- 


His) ver 

fias ut, hoc eft (ob datam s) ut 7 feug P. ideft ut Tan- 

gentis longitudo illa CT, quad fcmidiamctrum O L ipfi, 4 KK 

mormalirer infitentem. termi- 

3 & refiftentia eritad gra- 4 

tem uta ada, id elt ut d 

0 B ad circuli femidiametrum m'a 

Q K, velocitas autem. erit ut. Il T 
C. iur fi copus €. / 1 

certa cum. velocitate, lécun- 

dom lincam ipft OK paralles ../ 

lam, exeat de loco L, & Me- 

dii denfitas in fingulis locis C 

fit ut longitudo tangentis C T, 


& refiftentia etiam in loco aliquo C fit ad vim. gravitatis ut OB 


ad O Ks corpus illud defcriber circuli quadrantem L.C K- Qt E. 
At fi corpus idcm de loco./4. fecundum lineam ipfi 4K 


LI 


pen- 
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perdicolarem egrederetur, fumenda effet O B feu a ad 
as partcs centri Ó, & propterea fignum cjus mutandum 


eflet, & 
fcribendum — « pro --«. Quo pado prodirct Medii denfrs 


— £ Negativam autcm denfitatem ( hoc cft quz mos 


sontrari- 


5 cor- 
porum acclerat ) Natura non admittit, & propterea narurali 
ter ficri non poteft ut corpusaftendendoab f deicribar culi — | 
quadrantem 4L... Ad hunc cflz&um debercr corpus a Medio: 
impellente accclerari, non a refifiente impediri. 

Exenpl. 2. Sit linea 4 L C K Paralsola;axcm habens 0 L lio. 
rizonti A K perpendicularem, & requiratur Medii denfitas qua. 
faciat ut projeétile in ipfa moveatur. 

x matura Parabol, re&angulum. 4 DK aquale cft. re&an- 
gulo fub ordinata D G & rea aliqua data: hoc eft, fi di 
tur cd illa b; 4B. ey 4e, BC c &CB D o; rcüngulum o-t-o 

€—a— fet a c —44— 340 coo aquale cft retlangulob 


in DG, adcog; DG aquile 5754.4 7725, 0? Jas 


bendus effet hujus ferici fecundus terniinus 


pro Qo, & 


j ^ pro Q5 tertiüy item teria ^? pro Roo, 
& cjus coefficiens ) pro R. 


cjus cocfliciens 


Com yero. plures non fint termini, 


debebit quarti termini So! cocficicns S evaneere; & propre 


quantitas KYTTZZ cui Medii denfitas proportionalis cft, n 
YER 


lile Nulla igitur Medii denfitate stiovebitü Proje&ile in 
Farabola, uti olim demonftravit Gdfilens. Qy E. T, 

Exenpl. 3. Sit linca 4G KK Hyperbols, Afymptoton. habens 
NX plano horizontali 4 K perpendicularem; '& quaratür Me- 
dii denfitas quac faciát ut Projcáile móvcatur in hac finca. 

Sic MX AMymptoros altcra, ordinatim applicat DG. pro- 


du&z 


[267] 
du&e occurrens in. V, & ex natura. Hyperbolz, re&angulum 
XV i VG 
dabitur. Da- 
tür autem ra- 
tio DN ad z XX 
Y X, & prop- / 
terca datur e- 
tiam re&an- 
gulam D Nin A ad 
VG. Si il V/49 7A 
lud 5b. & LS 
cothpleto. / , Ls 
pope Z 
moD NXZ, 
diatur BN J 
«eBDeo, NX, 4 7t 
€; & ratioda- c 
ta Zad ZX 


vel DN. poratur effe. Et erit DN aqualis 4— 
LU »— 
LS, VZaquis22—5 & GD fu NX-VZ— VO a- 


YG aquis 


moms bb j Jy rw 
qulise— z-4; 0—,—,  Refolvatur verminus , —, in feri- 
CRTRATRNE A 3 
cm convergentem ^? 3-220 - eo Ae! cc. S fietG D aqua- 
e pibus E: "res E 
lc -a— ET 0T a 7! &c. Hujns feriei ter- 


nisus: oon 

minus fecundus. o— ^ o ufarpandiseft pro Qo teriuscumfig- 
bb. ^ Li 

nomutato Z9" pro Re' , & quartuscum figno etiam mutato P. o» 


" A] : m db bb 
pro $?' , eorumq; cocflicienes 1, ^5 & 1. (cribendz funt, 
Kk2 


in 


[268 ] 
in Reguli faperiorproQ R 85. Quo fia prodi medios. 


ut z E EE 
H" C LET 
eft, 'inVZ fimatur V T aquilis FC, ut. — MÀ 


/-- funt ipfarum X Z & ZT quadrata, Refer. 


tía autem invenitur ín ratione ad Cravitatem. quàm labe Xy 
ad TG, & velocitas ea eft quacum cor] 


sin Parabolà pergeret 


metrum DG & latis reum z 1n ibanee 


verticem G 


Poratur itaq; quod Medii denfitatcs in locis fing 
proceut diftantiz X T, quodq; refifientia in 1 
avitatem ut X T ad 165 & corpus dc 
rc cmillm defcribet Hyperbolam illam 4G K. QE. 1. 
Exenpl. 4. Ponatur indefinite, quod linca 4G KC Ely petbola 
lit, centro X. Afymptoris MX, NX cal. 
firu&lo Ictangulo X Z DN e 


ptoton cjus in 


G fiot reci 
qe G (ir 3d 
veocita- 


ge defcripta, 'ut con- 
€ latus Z-D. fecer: Hyperbolam 
; fuerit P^G reciproce ur. ipiius 
ZX «d DNdigtitis aliqua ND», cujus index eft numerus: & 
iueratur Medii denfitas, qua Pcojedili progrediatur.in hac curva. 


ProDN, BD, NX fcribantur 4, 0, C velpe&ive, fitqi TZ 
aZ X vel DN ut dade, 
Te aio; 


qualis, & eit DN aqua- 
zin4—0, &GD fai NX-VZ 


Reíolvatur-terminus ille 


ferit terminus 


veio Eb Q' gro R*^» quar 


t inde Medii de 75 in loco quovis G, fit 


Kxyrt GR. 
adcoq; fi in Z capiatur 1 


satu 


aquifix V G, et reciproce ueXT. Supteni 
in 44-25. ipimm XZ & ZI quadiata, Re 
! ji 443 R R; ide X Yid 


e« ad 


jectum in Parabola 
aus ttea 
tus redum £ERE a 


Q. E. L 


me nin PG 


Sebolinm. 


Quoniam motus non fit in Parabola nifi in Medio rion re 
tente, in Hyperbolis vero hic deícriptis fit per re(iftentiam: pet- 
petuam s perípicuum eft quod lincà, quam Projcáile n Medio 
uniformiter reliftente defcribit, propius accedit ad. Hyperbolas 
haíte quam ad Parabolam.. Eft uliq; linca illa Hyperbolici 
neris, fed. qua circa verticem magis diftac ab. Afymptotiss in 
partibus a vertice remotioribus propius ad ipías acccdit quam 
pro ratione Hyperbolarum quaslic decipi. Tanta vero mon 

elt. 


B 
cftiater las & ilum differentia, quin illius oco polline lg is 
bus pradiisnon incommode adhibe. Et utilores fon fuu 
m funt bz, quam Hyperbola magis accurata S fimul mags 
compofiti. píz vero in ufum fic deducentur. 


exmtalam — | 
colliirur quod reda T tangit Hyperbg. — | 


Mediiin G eft reciproce ut tangers GT, 
GT; 


refificntia autem ad vim gravis 


Proinde. 'orpus de loco 4 fecundum rectam 4H projcdum: 
deicribur Hyperbolam 4G K, S 4 H produéia occurrat Afymo 
toto. N X: in H, acfaq; 4 1 occurrat alte 
crit Medii denfica: 
a ac refillentia ibidem ad Gravitatem ut 4 ITad? ^" t3» 


Dd 


fymptoto M X in f: 
in 4 rcciproce ut 4H, & corporis velocitas ue 


I 
ttis ut GT ad3 ^^ 3^ Gv, | 


in.AL. Unde prodeunt fequentes Regula. 

Keg, 1. Si crvetur Medii denfitas in 4 & m 
N AH, manebunt lon 
tudine s ille i 
dato quovis ; 


tetur angulus 
dincs 4H, 41, HX. Ldcoq; fi longi- 
iquo cafu inveniantur , Hyperbola deinceps ex 
gulo N 4H expedite determinari poteft 
Ret. 2. Si fervetur tum angulus N AH tum. Medii denfitas 
in 4, & mutetur velocitas quacum corpus projicitur ; (crvabitur. 
longitudo 4 H,-& mutabitur 41 induplicata. ratione. velocitatis 
reciproce. | 
Kat. 3- Si tam angulus N.4H quam corporis velocitas in 4 | 
gravitaíq; acceleratrix fervetur; & proportio. refificntiz. in dad 
fravirarem motricem augeatur in ratione quacunque: aui | 
proportio 4H ad 41 in cadem ratione, manente Parabolz late- 


puctur A4 H in cadem ratione, & 4 I minuetur in rationc illa dv- 


cata. Augetur vero proportio refftendie ad pond 
dias MD CO magnitudine e X] Meli 
fcis major, vel refílenria.ex magnitidine diminuta, diminui- 
tur in minore ratione quam pondus. j 

Res 4. Quonam den(ias Medii propenerticem Hyperbol 
minor cft quam in loco 4 wt fcrvetur denfitas mediocris, debct 
Dis. mima tangeatium GT ad Tangentem 4H iivéniri, & 

eim 4 per Regulam tertiam, dimizui in ratione paulo mi- 
nore qum femiumma: Tangentium ad Tangentem 4H. 

Rex. s. Si dantur longirudines 4H, A1, & de 
figu AG cs produc: HN ad X, ut fit HX. aquilis fa&o fub. 
n-k1 & AT; centroq. X & Afymprotis MX, NXper. punc- 
tum. dcícribatur Hyperbolas ca lege ut it 41 ad quamvis /G. 
ut XV^ad XI^. 3 

Rep. 6. Quo major eft numcrus, co magis accurate fuit 
Ive Hyperbola in aícenfa corporis ab 4, Sc minus actua inc- 
jus dekenfu ad G; & contra. Hyperbola Conici mediocre 
rationem tenct, eftq; cxteris fimplicior. Igitur fi Hyperbola fit 
hujus gencris, S pundum K, ubicorpus projcum incidet in 

am quamvis AN per punétum 4 tranfeuntem, queratur: oc- 
currat produ£ta AN Afymptotis MX, NX in M& N, &-fü- 
matur N K ipfi AM aqualis 

Reg. 7. Ét hinc liquet metbodus expedi determinandi 
hanc Hyperbolam ex Phano: Projicantur corpora duo fi- 
milia & qualia cadem velocitate, in angulis diver(is H AK, bAK, 
incidentqy in planum Horizontis in KK S K; & notetur. propor- 
tio 4Kad 4k Sitcadade. Tum erctto cujufvis longito 
nis perpendiculo AI, affume utcunq; longitudinem 4 H vel 4b, 
& inde collige graphice lotgitudines 4 K, A1, pcr Reg. 6: St mà 
tio AK ad 4A dem cum ratione d ad e, longitudo 4H rcüe 
afumpta fui. Sin minus cape in reda infinira $M longitüdi 
fem SM aqualemaffümptz 4H, & erige perpendiculum M N a 

quale 


gravitas fpccih 


[a 


quale rationum diffcenrie ^ff 


4 , 
f du& in refam quamgs 


datam. Simili methodo cx affumptis pluribus longitudinis — | 
A H invenienda funt plura pun&a N: & tum demum (i per om. 
nià agatur Curva linca regularis N.N X- 
N, hac abícindet 5 X. quatit. lone 
tudini 4H qualem. Ad. ufus Me- 
chanicos fufficit longitudins 4H, S 
A1 cafdem in angulis omnibus H 4 K 
retinere... Sin figura ad invenicndam re- 
fifientiam Medi; accuratius determinanda fit, corrigendze funt: 
femper ha: longitudines per Regulam quartam. | 
Keg- 8. Inventis longitudinibus 4H, H X ; fijam defideretur 


pofitio rc& 4 H, (cundum quam Projcóile data illa cum veloci 
tate, emiffüm 


incidit in pun- 


a ' 

Gum quodvis gt 

K sad pundia Xx 
A & K crig- dor il 

antur rete 

4€, KFls P BP 


rizonti per- / l 
pondiculares 
quarum 4 C 
deorfum tan- 


dit, &aque- NE mm 

tur dpi I * 

fuHXGA-S Mende LE Edd 
fymptotis. 4- s Men ea 

KG, K-F de- : 


&tibitur Hy- | 
perbola.cujus Conjugata tranfcat per pundlum C, centroq; & in- 
tervallo 4 H defcribatur Circulus. fecans Hyperbolam illam in 

pum 


L:USS 
. && wrojefile fecundum redam 4H efüifom incidet 
gunào Hi & by» Nam punctum H, ob datam longitudinem 
inpun&tum IC. CS culo deeripto. ^ AgaturC H occurrens 
AH, oci. iliin C, huicin F, & ob parallels CH, MX 
ipis AK S Merit AE. zqualis 4M, & propterca ctam 
&aqulo 20 ACE cal AE utF Had K N& propterea CE. 
SUP H cquanur. Inddit crgo pundum Hin Hypcrbolum 
Afymiptods A4 K, K Fdefiptam, cujus conjugam tranfit per 
tium C, atq adeo reperitur incommuniinterícdionc Hyper- 
lo hujas Scciuli deeripd. C. E. D. Notandum cft autem 
quod hec operatio peritle fe hb, five rc&a 4K N horizonti 
parallela fit, fe ad horizontem im angulo quovis indlinuta: 
quodq; exduabusinterfedionibus H, H duo prodeunt anguli 
NA H, N AH, quorum minor eligendus ft; & quodin Praxi 
char jr citcilum eil delibere; deinde regulam inten 
natam C H ità applicare ad pun&tum C, utcjus pars FH, circulo &c 
rede F K interjeda, equalis fit ejusparüi C E inter. punttum C 
& rc&iam H K fitz. 

Quo: de Hyperbolis dicta fant facile applicantur ad Parabolas 
Nam fi X 46 K Parabolam defignet quam rc&a. X V tangat in. 
vertice X, fintq; ordinatim ap- 
pliateLA,FGutqurliberabíió — | 
farum X I, X V. dignitates X I », " 
X/»apnmXT, TG HA, — | / 
qurum XT paullli fit VG, T 
& TG,H 4. parabolam tangant. D. I 
inG & 4:&corpwdelotoquo- — | 
vis 4, fecundum re&tam AH pro- 
du&am, jufta cum velocitate pro- 
Je&um, defcribet hanc Parabolam, 
fi medo denfitas Medij, in locis 
fingulis G, it reciproceut tangens 


G T. Vdocitas autem in G ea crit quacum Projeüile pergere, 
Mm in 


To 
n fpatio non refiftente, in Parabola Conica, verticem G, Sam- 
2TGg. 


"-—9XVG 
habente. Et reftcntia in G erit ad vim Gravitatis ut T Gag | 


etrum V G deorfum productam, & latus re&um y. 


EI'V G. Vide fi N AK lincam hoizontalem define, & 


manente tum denfitare Mcdijin 4, tum velocitate quacum corpus 
projicir, muretur utcunq; angulus N 4H; mancbunt longi | 
tudincs 4H, 41, HX, & inde datur Parabolz vertex X, & po. — | 
fitio rez X ,& fumendo Gad 14 urX VradXlIs dan — | 
omnia Parabolz: puncta C, per quz Projedile ranfibir. 


De eti corporum queefiftumwr partim in ratiore 


licitatis pars 
tim in ejufdem ratione duplicata. 


Frop. : XL. Theor, VIII, 


Si corpus reffütur partim in ratione 
tatis vtiove duplitata, C Jola 
fumantur. autem tempora in pr 
locitatibus reciproce proprtimnaler, v 
in progreffione. Geopetrica. 

Centro C, Alymptoris rc&angulis £4. D 4&.C H defcribatur 
Hyperbola BEeS, & ptoto C H parallcls: (int. 4 B, DE, 
de. In Alymptoto C D dentur pun&a 4,.G: Erfitempus — | 
Cxponatur per arcam Hyperbolicim. 4B E D uniformiter cref 
centem; dico quod velo: potcft pcr longitudinem D. 
Cujus reciproca G D. una cum dara C G componat; longitudi« 
nem € D in.progreilionc Gconictrica creícentem,. 


elocitatie, parti in clot 
inita im. Medin fipilari ovr, 
we Iritburetica s. quantitatere- 

dam. qantitaté: au£i.e, erunt 


ps1 

Sic eim feda D Bed dati tempori incrementum quum 
Et ena i cid Dajitopee ut DE, aleque deste v 
CD. lpfius autem. ip decementum, quod (per huj LemlL.) 
D4 y seo C Big EGG E cG 

4 5 erit ut c I GDy. n GD; 


et sp, r1 
Jgeur tempore ABED per ad. 
Tiionem datarum particularum. E. 9 
D d e uniformiter erefcente; decre- 7| 


incadémi rationc cum velo* | Nena 


dtate. — Nam decrementum vclo- 
catis eft ur refillentia, hoc cft 


( per Hypothefin ) ut fumma du- F 
arum quantitamm, quarum una 
«ft ut velocitas, altera ut. quadta- 


tum velocitatis & ipfius 7; decrementum efü'ut fumma quan 


; 1 [M wies jac ACURLUÀ 
stum (i. & Cp, quarum prioret ipa jy & pofterior 
cG T 

Gp. "t gp Proinde 7, ób analogum decremenicum, 


cft ut velocitas; ' Etfi quantitas G D ipfi (77, reciprocc pro- 


portonalis quantitate data C G augeatur, fumma C D, rempore 


ABE D uniformiter creícente, creícet in progreflione Gcome- 
thea. Q.E. D. 
Cool. 1. 


Igitur fi datis pun&tis A, G, exponatur rempus pcr 
aream Hyperbolicam 4B E D, exponi voce vods ps ipi- 


n 1 
us GD  reciprocam c 
Cool. 2. Sumendo autem G 4 ad G D ut velocitatis reci 
prota füb initio,ad velocitatis reciprocam in fine temporis ci 
Mm a vis 


E376] 
ABED, inveiictur pun&um G. Eo autéminverto vq 
itas ex dato quovis alio temporc inveniri poteft. 


Prop. XII. Thcor. IX. 
Tifdem piis, dico quad fi fpatia efripa fumavtm in proneffs. 


me Arithmetica, velocitates data quadam quantitate ave. eg. jy 
zreffione Geometric. 
ires C D detur pun&lum R, & ere&o perpendicul 
RS, quod occurrat Hyperbol in $, exponatur deícriptum. (ps. 
tium per aream Hyperbolicam R SE D. velocitas crit urlon. 
gitudo G D, quz cum data C Gcomponit longitudincmC D, 
Proereflione Gcometrica decreícentem, interca dum fpatium f $- 
ED augetur in Arithme: 
Ercnim ob datum fpatii incresiénfüm E De, incola Dd, 

[ux decrementum «ftipíius G D, erit reciproce ut E D, adeoq; 
Sirac ur CD, lioc cft ut umma ejufdem G D & longitudinis 
date C G... Scd velocitatis deccementum, tempore (bi sciproce 
Proportionali quo data (patiisparticula D de E defcribitur, cft ut 
refiltentia S tcmpus conjunctim, iid. cft dirc&e ut fumma dua- 
Tum quantitatum, quarum una eft velocitas, altera ut velocitatis 
quadratum,& inveríe ut vclocitas adeoque dirc&e uc fumma de- 
arum quantitatum, quarum om4 datur, altera eft ut velo 
liu decrementuim tam vclociatis quam line G.D, et ut quan- 
fitas data & quantitas dccrefcens conjun&tim; & propter analoga 
dectementa, analoge (emper erunt quantitates decreicentes; nc 
mirum velocitas &linca. G D. Q. F. D. 

Col t, Vgituri velocitas exponatur per longitudinem GD, 
fpatium defriptumerit ut arca Hyperbolica D E $R. 

Col 2. Etfi utcunque affimatur punctum R, invenietur 
pon&um G, capiendo G D ad GR utelt velocitas [üb inirio ad. 
Yelocitarem poft fpitium quodvis. 4BE D defcriptum. - Inven- 
1o autem pundlo G, datur fpuium cx data velocitate, 


hos eS 
jper Prop. XL. detur velocitas " 
fm es Cabe Fropoficonem detur fpatium ex data 
arise; dabitur ptum exdato tempore: &ccontra. 


Prop. XIlL. Thcor. X. s 

Pofito quod corpus ab wifirmi eyevitte dex fram atratium retia. 
afcendit vel defcendit, cy-refiflitur partim in ratione velocitatis, par- 
tím in ejufdem ratione duplicata: dico qu fi Circuli Cv Hyperbale 
diaimetris parallele. refe. per conpgatarum  dianctrormm.ierminos 
ducantur, cb velocitates fint st. [egmanta. quedam. parallelarum a 
duro puncloduéka, Tempora erra wi. arcarum Seéiares, veblis a centra 
ad. fegmentorum termimos dudhis aljaifi:: Cv contra. 

Caf. v. Ponamus rimo quod corpus afcendit, centroque ID 
& fcmidiametro quovis D B. defcribatur circuli quadrans B E T.F, 
& per femidizznetri: D B 
terminum B agatur infinita. 


B A P, (cmidiametro DF. 
| N 


parallcla. In ca detur pun- 
Sum 4, &.capiatur fe 
mentum AP vclocitati pro- 
portionale. — Et cum refi- 
iar pars aliqua fit ut vc- 

S pars altera ut vc- 
lociratis quadratum, fit re- 
fificntia tota in P'ut AP 
quid. -3 P AB. Jungan- 
tuc D 4, DP circülum fe- 
cantes in E ac f, & exponatur. gr 
ut fit gravitasad refiftentiamin P ut D. 
& tempus afcenfus omnis fi 


s per DA quadratum, it 
Pvt DAq. ad 4P4. 2 P 
turi erit ur circuli (cor E D T. 
Agatur cnim D V Q ,ab(cindens & vclodtatis 4 P momentum 


P Q, & Scloris DET momentum D T V dato temporis momen- 


to 


Es9J . 
to refpondens:: & velocitatis decremertumillud PO. eritugfuss 
ma virium grayitatis DB 4. & refiftentiz 4Pq. F3 BAP Ag 
eft. ( per Prop. 12. Lib. ll. Elem. ). ut D P quad. Proinde area. 

7 DP , ipli PQ proportionalis, cítut D P quad; &arca DTJZ 
(quz cftadarcam D P Q uc DT 73d DP. ) cft ut datum DT; 
Decrefcie igitur area E D T uniformiter ad nodum tempori; fü- 
turi, per fübdbdioucm datarum particularum D TE, & propte- 
ra tempori afcenfus füturi proportionalis cft. Q. E. D. 

Cyf.3: Si velocitas inafcenfu corporis exponatur per longitudi: 
Tiem 4 P ut prius, & refiftentia ponatur effe ut 4P4. -2 B AP, 
cfi vis gravitatis minor fit quaru qux per D 4 7. exponi pollit 
expitur B D'ejus longitudinis, ut. fit 4B4. —BDq. gra- 
vitai proportiona- 
l, fitque DF i 
1D B. perpendic: 
laris & aqualis, & 
per verticem F de- 
firibatur Hyperbola. 
KE E cujus emi- 
diametri con 
fit DB & D. 
quaq; fecet D 4 in 
E, & DP,DQin 
T&V; & crit rem- 

futuri ut Hyperbolz: fc&or T DE. 

im velocitatis decfementum P Q, in data temporis particula 

n, cftut fumma reiflentiz 4 P. 1.3 4BP & gravitatis 
BD4.idcftut BP4, BD. Eft autem ava DTE. 

arcam D P'Ó bt DT 4. ad DP q. adcoque,frad D F demitta- 

tur perpendiculum GT, ut GT 4. (cu GD4 DF ad BD. 
1 1 5 
utque. 6D. ad PBg. & diifin ut DF; ad BPo DBg- 

Ed ero f ut P OQ, ideft ut BPq. —BDq. crit 

arca L hcm D F4. Dcerefcit igitur area ED T unife 

miter. 


[2791 : 
miter fingulis empor priis asus, pe fubdudionem 
particularum s Esca D'T P, & propterca tempori pro- 
porionali eft, QA sindeenfi corporis & AP 4-2 4BP 
ada & D Ba. —.ABq. vis gravitas, exiltente angulo DAB 
i centro D, vertice à 
principali B, defcribatur Hy- 
perbola re&angula BETV. 
fecans produdas DAD P & 
DQ in E, T & F5 crit Hy- 
perbole hujus fe&tor DET ut. 
tempus delcenfus. 

Nam velociratis ineremen- 
tum P Q , ci proportionalis 
ara DFQ, eft ut excefius 
gravitatis fupra refifientiam,id 
cftut DBq.—4Bq.-2 ABP 
—AP q. fc DBq. — BP q. Et M 
arca DIT cftadarcam DP Q. Nb 
ut D T4. ad DP. adcoq: ut $ 
GT4. ei GDq.—B D. ad BPq utque GDq. ad BDg. & 
divifim.ut BDq. ad BDq.—BPq. Qvare cam. ata DP 
fit. uc BDq. — BP 4. cát arca D FF ut darum BD 4. Crehcit 
igitur area E DT umformiter fingulis temporis particulis aquali- 
bus, per additionem totidem datarum parüculirum D TJ, & 
propterca tempori deicenfus proportionalis ei. 0. E. D. 

Cool. Tyr velocitas AP. cft ad velocitatem quam corpus 
temporc E DT, in fpatio non reíiftente,acendendo amittere vel 
defcenderido acquirere poft, ut area trianguli DD 4T d aream. 
Íc&oris centro D, radio D 4, angulo ADT. deícriptis ideoque 
€x dato tempore datur. | Nam velocitas in Medio non refiliente, 


tempori atque adco Setori huic proportionalis cft ; in Medio 
rcíiftente eft ut triai 


i, accedit ad ratio 
guli 


* 


lum; S in Medio utro; ubi quam minima 
m qualitatis, pro more Se&toris & Trian- 
Prop. XlV 


[3289 ] 
Prop. XIV. Prob, IV. 


7 Flow gf, dico quod. fpatiam afeenfu vel defeenf feri, 
flot fumnia cl differentia aree per quam tempus exponitur, d.d. 
See cujifdm alierits que axgetur eel diminsitur in propoffine 4. 
rithmeticas, fi vires ex rofifentia Co gravitate compofte. funantyr. 
in progreffioie Geomztrica. 

Capiatur 4C ( im Fig. tribur ulínrit,). gravitati, & AK refi. 
fleni: proportionalis  Capiantur autem ad cafdem partes pun- 
9i 4 fi corpus afcendit, aliterad contrarias. K Erigater 4bque 
fit ad DB ut DB. ad 4B AC: & arca 4b NKC augcbitur vcl 
diminuctur in progreflione Arithmetica, dum vires C K jn pro- 
greffionc Geometrica famuntur. Dico igitur quod diftantia cor- 
poris ab ejus altitudine maxima fit ut exceflus arex. 42 NK fü« 
pn aream D E T. 

Nam cum. 4 K fit ut refifienti, id eft ut 4P 4. --3BAP; 


affumatur data quevis quandtas Z, & ponatur 4 K aqualis 
AP 44-5 BAP 


AT, & ( per hujus Lem. IL.) erit ipfis 4X ma: 
2 4. BA «PB 


mentum KL aquile 


aree AN K momentum K LON squid. 2P* 0x 
BPQ x BDod. ul 


3LXCKXÁ 
Caf. 1. Jam íi corpus afcadit, fit avitas ut 4B. 
BD cxillente BE circulo, (iv Fig. Caf. 1. Prop. XIIL) li 


nca 4 C, quz gravitati: proportionalis eft, eric. 4P1--BD3, 


&DP4 (n 4P4--2 BAP-- AB BDq.eri AKXZLAORZ 
feu CKxZ: ideoque arca DT crit ad aream DP Q. ut DT4. 


Yl D Bg. ad CK xZ. 


Cif. a. 
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xf. s. Sin corpus afcendit; & mn fit ut 4Bqg-BD4- 
v ? BD; : 

linca AC (Figs C4f- 5. Prop. XIHL) erit. T & DT4. 
à scu DEg fenDDq sdBP Da, ku4 Pg. 
Eyrey Enn ideftad AK x Z-- ACx Z (euC KK 
Ydcoque area D T V erit ad aram DP Qut DBg. ad C Kx Z. 
S Et codem argunentofi corpus defcendit, & ptopreca 
gravitas fit ut BD 4B & linca AC. ( Fig. Caf. 3. Prop. 
qrecel. ) aquetur BD 47 4D1- cit arca D T V. ad arcam 


DP Q ut DBq ad CK xZ: ut füpra. 

Cim. igitur are ille femper fiit in lac radonc fi pro arca 
D'Y, qua momentum temporis flet ipfi lemper aquale ex- 
ponit, Weiburur determinatum quodvis re&angulum, puta 
WoDx», ert aa DPQj ideft 2 BDxFQ s ad BDxm ut 
CKin Z ad BD4. At inde fit P Q in B D od. aquale. 
4BD xmxCKxZ, &arez APNK momentum K LON [u- 


perius inventum; fit BEspse. Aufcritüraree DE T mo- 


mein DT V ku B Dx», & fub: 43 DD», 
tuc diflentia momentorum, id eft momentum difftrentia arca 


APxBDxn. BDxu 
zum, aquilis. ZPXPD X? & popcrei(obdam 7777) 
wt velocitas AP, id cft ue momentum fpatii quod corpus aícen- 
dendo vel deícendendo deícribit. Ideoque differentia arcarum 
& fpatium illud proportionafibus momentis creícentia vel decr 
ES ne ie fimul cvanefcentia funt proportio- 
Col. Tgitur fi longitudo aliqua V. fumatur. in ca rationc ad 
arcum ET, quam babct linca DA ad lincam DEs fpatium 
quod corpus afcenfu vel defcenfü toto in Medio refiftente deícri- 
bit, critad fpatium quod in Medio non rcfiftcnte codcm tem- 
Nn pore 
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pore defccbere poffet, utarearum illarum difirenga'aq B Day* 


"; . E E 
Adeoque ex dato tempore datur. Nam fpatium in Madit/u 


vclitente etin duplicata rationc temporis, (ive ut J^, &abdg 


tis BD & AB, uc PE Tempus autem eft ut DET. 
r 
fu! BDxET, & harum arcarum momenta funtuc PDx V 


24H 
du&um in momentum ipfius V. & 1 BD du&um in momentum 


s BDxV . D4qxam,, e 
ipfis ET, ideft, uc BD. in —DEpo KiBDxam 
ficu PDXVXxDApxmy ppy,, pr propterea mo- 


ABXD Eg. E 
mentum arcz P^. eft ad momentum differentiz arcaum. DET. 
& AKNb, uc BDxVxDAxm S APxBDxm 


ABxDE AB pr. 
Fx D A ad AP 5 adeoque; ubi Y & AP. quim minima: (ünt, 
in ratione: aqualitatis.. JEquifi gitür eft aca: quam minim 
BDxV 


;j- differentia quam minimz arcarum DET & 4K NU. 
34 
Unde cum. fpatix in Medio ut 


pitis in M Toque, in principio defcenfus vel 
fine afcenfas fimul de(cr 


?t accedunt ad aqualitatem, adeoque 
tunc fünt àd invicedi utar! BP XY ge pyprg 


AK Nb differentia; ob corum analoga increm 


in qualibus quibufcunque temporilius fint ad. 
BDxV 


1 neceffe eft ut. 
em ut arca illa 
& aram DET & AK NL dificrentia. Q. E. D. 


3 
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stg*C 'T-cIV- 


De Coram. ctiani Man in. Medir veffetins 
LEM. Hl. 


Sii Rt Spiralis que fecet radior omnes. SP, SQ, SR, Gv. 
in piss QE. y pls PT quetanga caen in pri 
quovis P, feque radium Qin Ts dw ad Spralon eret perper. 
Vilis PO, QUO corcnrrertibn in O, jungatur SO. - Dico - 
pun&la P d Q. accedant ad imeicem & at, angulus PSO evadet 
Petlus, c uliima vatiorefangsli T Q-XPS ad PQ. quad. erit va- 
tio qualitatis : 

Eilcnim de angulis re&tis OP Q , OQ R. fübducantur anguli 
aquales SP Q , $Q R, & mancbuntanguli equales 0 P $, O Q S. 
Ergo circulus qui tranfit per 
pun&a 0, S, P tranfibit cti- 
am perpundum Q. Cocant 
punda P& Q, & hic cir- 
culus in loco coitus P Q tan- 
grt Spiralem, adeoque. per- 
pendiculariter fecabit rectam. 


OP. Fictigitur OP diamc- 
ter circuli hujus, & angulus 
O $ Pin femicirculo re&us. 
Q.E. D. 


Ad 0 P demittantur perpendicula Q. D, $E, & lincarum ra- 
tiones ultima: erunt hujufmodi: TQ ad P D ut T 5 vcl P Sad 
PE,fuPOadPS lemP DadPQ ut PQ ad PO. Etcx 


aquo perturbate TQ ad P Q ut POad Ps, Undcfit PQ 4. 
zqulis POxP$. Q.E.D. 


Nna Prop. XV. 


[384] 
Prop. XV. "Theor. XL. 


SE Medi dera in eis ul f rers t difti le 
a cero inmelli, fue vis centripta in drplcta ratione dfi 
tis: dico quod corpus eyrari petefl in Spirali, que radior ons q 
centro illo duélos interjzcat in angulo daos 
Pogantur quz in füpcriore Lemmate, & producatur $Q. ad 

V, utüt $V aqua SP. Temporibus zqualibus deícribat cor 
pusarcu quam minimos P.O & QR, fitque arcz P$0, Q5r 
aquales | Er quoniam vis centripera, qua corpus urgetur in P 
eft reciproce ut SP q. & 
(lam XLbl)le Of 
dà TQ, dix vi ill 
ratur, elt in rationc compo- 
fita ex ratione hujus vis & n 
fadone dupliati temporis 2 

uo aus PQ deibaun V4 €. ] 

Nam mnm in hoc — 7 
Cafu, ut infinite minorem 
quam viscentripcta negligo) pred 
eric T Q x SP 4. idet ( pec — 
Lemma wovilimum ) P0 7.x 9, in ratone duplicu ten- 
poris, adeoque tempos ct ut PO y SP, & corporis velocitas 


qua arcus P Q illo tempore deferibirur üt 


PO. du 
PQxysSP. 
1 


gp» heccin dimidiata ratione ipfius $P reciproce. Et 
fimili argumento velocitas, qua arcus OR. decribitur, eft in di- 
midiata ratione ipfius $0 "reci 
& Q R ut velocitates def; 
ratione $Q ad SP , five v 
lc argulos SPQ, SQ, 


Cáproce, Sunt autem arcis illi P Q 
iptriccs adinvicem, ideft in dimidiata 
t50 ad ySPx SQ ; & ob aq 
& zquiles arcas P0, Q$r, cft um 
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$0 ad SP. Sumntur proportionalium con- 
;, & fict arcus P Q. ad arcum. Rrut 5$ Qad 

fcu )J/Q.; ram pundiis P & Q cocuntibus, ra- 
deulima $P 2571x503 aDF Q fitzqualitads. In Medio 
non refiftente arcz- aquilcs P $0, Q Sr (per Theor, I. Lib. Ll.) 
temporibus zqualibus deicribi deberent Ex refiftentia oritur a- 
EP difernia K Sr, Bt propterea refitenta eti ur ae] 
Qr deciementum fL» collar cum quads temporis: quo ge- 
Dar dese osi iocus Ur» (per Leni X Libo oet 


e ratone temporis, Eft igitur reiten u Rr 
plicata radone tempor, Eft igimur réfificntia ut yr yp 


: dign L 
Entauem P Qad Rr vt $Qad i Q, & inde 77r. fit 
" eu cds. : 
yp et oisip, Mone pun&is P& O. 
cocus SP & $ 0 coincidunt cob iailia angulo PY Qs 
P0, & P Qad JV Q ut O P ad 05. Eft igitur PEU : 
seftenda, ideft im ratione denfiaris "Medii in. P Sc ratione 
plicat velociunseonjundim. Auleratur duplicia rato ver 


ut 


ut 


locas, nempe rado 5; S manebit Medii denfitas in P ut 


OS. peur Spirlis Scobdatamrationem 0 8d 07^ dene 
OPxSP 


fias Medii in P erit ut -35. In Medio igiur cujus denfitas 
eft reciproce wt diftanta a centro P, corpus gyrari poteftin hac 
Spirali. Q. E. D. 

Col. 1. Velocitas in loco quovis P ca femper. cft quacum 
corpus in Medio non refiftente gyrari poreftin  circuload candem. 
a centro diftantiam 5 P. n 

". E - [3 

Grdl a. Medii denfitas, i datur diftantia 5 P, cft Yt gp" 


fin. 
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e Ei x 3 
fin difiantia illa non datur, uc. EE p. Et inde Spiri; a 
quamlibet Medii denfitatem aptari poteft. 

Cri 3. | Vis reflentiz in loco quovis P, eft ad vig cq 
petam in codem loco ut 405 ad OP. Nam v 


nez Rr & TQ Rus PORTO, PO f qua (imul generant, 


ires ill funt up Ji. 


itur Spiral 
il 


cni 
ad centrum, di- 
ate qua probavimus in füpcrioribus in 
afit Parabolz. (^ "Theor. X. Lib. L.) deícen 


n in Medio nón 
re(iftente ficri. -. Unde te pora. defcenfus hic crunt dupla majora. 
temporibus illis atqucadco dantur. 

Cw. s. Et quoniam in zqualibns a centro din; 
tas cadem cft in Spirali P Q R atque in reàa $P, 
Spitalis ad longitudinem re& P S cft in daa 7.) 
rationc OP ad O $5 tempus dcfcen(üs in Spir 
vefcenfus in re&ta S Pin cadem illa data 
datur. 

Crol. 6. Si centro S intervallis duobijs datis 
circulis numerusrcvolutionun 


veloci- 


& longitudo. 
ney nempe iti 
i crit ad tempus. 
Tatone, proindeque 


deféribantür duo 
m quascorpus intra circulorum cir- 


complere poteft, eft ut 


cumferenti. 


C) : 
Qro fivc t Tangensanguli 
quem. Spiralis continet cum radio PS; tempus vero revoluri- 
OP 5 
Qnum carundem ut s d cft reciproce ut Medii denfita 
Col. 7. Sicorpusin Medio cujns denfitas cft reciproce ut di- 
Piantia locorum centroyrevolutionem in Curva quacunque A4EB 


circa 


ios PNE 
red. centrum illud. fecerit, & Radium primum 4 $ in codem 
angulo (ecuerit in B quo prius in 4, idque cum velocitate quz: 
fuerit ad velocitatem lgam primam in 4 rcciproce in dimidiata. 
ratione diftantia- 
rum a centro ( id 
eft ut BSad mc- y 
diam proportiona 
lem inter 4 $ & 
€$:) copus il. | / NA oxi 
lud perget inmu- —.| y bd 
meras confimies ^| 
xevolutioncs BEC, V 
€GD, &c. fac X 
1e, & interícélio- 
ibus. diftinguet s: h 
Radin 4.5. NE 
partes. 4$, BS, A 7 
C5, D5 &c 
inue proportionales.  Revolutionum vero tempora erunt ut Pe- 
rimetri orbiarum 4 E B, BFC, CG DD &c. dire&te;& velocitates 
in principiis 4, B, C, inverfe; id cft uc. 495; B S*, CS. Atq; 
tempus totum, quo corpus perveniet ad centrum, eritad tem- 
pus revolutionis primae ut fumma omnium continue proportiona- 
lium 455, BS, C S pergentium in infinitum, ad terminum pri- 
mum 4 5* ; idcft ut terminus ille primus 4 S* ad. differentiam 


duorum primorum 4/5/— B $^, & quam proxime ut 145 ad. 
ALB. Unde tempus illud totum expedite invenitur. 

Corol. 8. Ex his ctiam praterpropter colligere licer morus 
corporum in Mcdiis, quorum denitas aut uniformis cft, aut a- 
liam quamcunque legemaflignatam obfervat.. Centro 5 interval- 
lis continue proportionalibus $4, 5B, $C &c. deribe cir- 

culos 


n- 


[:88 1 
uos quotcanqué, & ftatue numcrum rcvolutionuminter perg, 
tros duorum quorumvisex his circulis in Medio de quo egimus efjs 
ad numerum revolutionum inter cofdem in Medio propofito, ny 
Medii propofiti denfitas mediocris inter hos circulos ad Mei, 
de quo egimus, denfitatem mediocrem inter cofdem quam prox; 
ime; Sed & in cadem quoq; ratione cffe Tangentem anguli quoSpi. 
ralis prafinitajin Medio de quo gimus fccat radium A5, ad tangen.. 
tem anguli quospiralis nova fecat radium eundem in Medio pro 
pofito: Atq; etiam ut fünt corundem angulorum fecantes ita effe. 
tempora revolutionum omnium inter circulos cofdem duos quan 
proxime. Si hac fiant paflim inter circulos binos, continuabitur mo-. 
tus percireulosomnes. Atque hoc pado haud difficulter ima« 
ginari polfimus quibus modis ac temporibus corpora: in Medig 
quocunque regulari gyrari debcbunt, 

Corol. 9. Et quamvis motus excentrici in Spiralibus 'ad for 
mam Ovalium accedentibus peragantur ; tamen concipicridoSpi- 
ralium illarum (ingulas revolutioncs cidem ab invicem-intervallig 
diftare, ii(demque gradibus ad centrum accedere cum Spiiali fi- 
ius deferipta, intelligemus etiam quomódo motus corporum in 
hujufinodi Spiralibus peragantur. 


Prop.. XVI. Theor.. XII. 


Si Medi denfitas in leis fimgnlis ft reciproce wt dignitas aliqua dis 
antice locorum a centro, fitque vis. certripeta reciproce wn difiantia 
in diitteir illam diéka dico quid corpus. eyravt poteft in Spiral 
que vadios omues a contro illo da£ior iterfeeat. in angulo dato. 

Demonftratur cadem methodo cum Propofitionc. fuperiore. 
Nam (i vis centripeta in P fit reciproce ut diftans 57 dignitas 


qualibee. 5 P7 cojos ibdex eft »4- r5 colligetur uc füprs quod 


quo corpus defcribit arcum quemvis FQ eritut P Qx SP" 
& 


tempu 
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a Kr uro ?" 
& rfifiendain P ut S5 sg five ut. DATI LEA 
queue 3508. Ee propeercà denfitu in P'fi reciproce ut 


OPxSP" 


sP'. 
Sdolinn. 


Caterum hac Propofitio Sc fuperiores, quad Media. inzquali- 
ter. denía. (pe&tant, intelligendz funt de motu corporum adco 
parvorum, àt Medi ex uno corporis latere mjor denfitàs quam 
Pi iltero non confideranda veniat. | Refiftentiam quoque czteri 
paribus denfitati proportionafetmeffé fappono.. Unde in Mcdiis 
quorum vis refiftendt non cft ut denfitas, dcbet denfitas co ufque 
aügeri vel diminti, ut vefifteritis: vel tollatur xeeffus vel defc&u;. 
füppleatur. 


Prop. XVII. Prob. V. 


vim centripctam d» Medi refiftentiam quá corpn in. 
vrali data lege revolvi potifl. .— Vide Fig; Prop. XV. 

it fpiralis illa P QR. - Ex velocitate qua corpus percurrit ar« 
cum quam minimum P Q dabitur tempus, & ex altiradine T Q. 
quacelt ut viscentripeta & quadratum temporis, dabitur vis. De- 
indc ex arcarum,aqualibus temporum particulisconfe&tarum P $ Q 
& Q,SR, differentia R.Sr, dabitur corporis rctardatio, & ex rc- 
tardatione invenictur reíi(tentia ac denfitas Medii. 


Prop. XVIIL Prob, VI. 


Duta lege is centripete, ineniré: Medii denfitatem ii lit [neus 
qua corpus datam Spiralcm doferibet. E 
Ex vi centripeta. iriverienda eft veloxiras in Ipcis fingulis, de- 
inde ex velocitatis. retardatione qüzrenda. Medii denfitas : ut in 

Propofitione fuperiore. 
Oo Me- 
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Methodum vero tradtandi hac Problemata aperui in hujus 
Propofiione decima, & Lemmate fecundo; & Le&orem ip Jue 
julimodi perplexis. diüquifitionibus. diutius detenere nolo. AL. 
dendi jim fünt aliqua de viribus corporum ad progredicnduy, 
deque denfitate & re(iftentia Mediorum, in quibus motus lig. 
nus expofíti & liis affines peraguntur. 


S:E-Q^ T V. 


De Denfitate cos compreffione Fluidoruw, deque Hydrofatics, 


Dcfinitio Fluidi. 


Fluidlum cft corpus omne cujus partes cedunt vi cuicunque il- 
latz, & cedendo facile movctur inter fc. 


Prop. XIX. "Theor. XIII. 


Fliidi bongonei d inniti, quod i cafe quocumqué inniti cli 
diti y midique covprimitur, partes. "omnét. ( fepofta Coiderftio- 
trs graeikatit C irim omminm centripetarum  confderatine ) e 


quabter premóthir nidique, Cr abfque over etw a prefate ilr 
ta permanent jn locis. fuis. 


Cof. 2. Jo Vafe-Iplarico- 4: BC clodacur;& uniformiter com- 


primatr fluidohi undique: dico quod ejuídem pars nulla cx illa 
prellione movebitur. Nam fi pars aliqua D move 


ur omnes jufimodi párfcsyadéandeiiiá centro dif 
confiftentes, fimili motu (imul move 
ilis & xiqualis cftcoimnium pie 
ponitur rli qui a preilione ill 


ur, necefíe eft 
im undique. 
antutá atq; hoc adco quia fi- 
io, Se motusomnis exclufus fup- 
oriatur, -. Atqui non poffint om: 

bili oidum ad ; centrum -cón- 
on pofiünt longiusab &orecedére 
aif 


nésad'censum.propius accedere, 
deníccurscontra Hyporhefio. N 
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ili nidum ad circumferentia conden(etur; etiam contra Hypó* 
them. Non poflunt fervata fa acéntro difranria moveri in la 
gam qumcüng; quía pari ratione move- 
buntur in. plagam contrariam; in plà- " 


rias non poteft pars 


gasantem contra 
Sem codem temporemóveri) Efgoftuidi gib ve QN 
pats nulla de loco (uo movebitur Q.E.D. ^| 


Caf. 5. Dico jam quod flaidi liujus x 
partcs omnes. fpharics axqualiter pr 
nuntur undique: itenim E Fpars (ph- Noo oiii 
rica Huidi, -& fi. hacc undiq; non premi- 
tur aqualiter, augeacur prelliominor, uli dum ipfa undiq; prema- 
tur aqualiter; & partes ejus, percalm pritmum,permanebunt in 
locis fuis. Sed-ante audam preflionem. permanebunt in locis 
fuis, per cafum eundum primum, & additione preffionis nov: 
movebuntur de locis (uis, per definitionem Fluidi. -Qu duo re- 
pugnant. - Ergo falfo dicebatur quod Sphera E F nore undique 
premebatur equaliter. |. Q. E: D. 

Caf. 3. Dico. praterea quod diverfarum partium: fphericirum 
zqualisiit prelio. Nam partes fpharicz contigua: fc mutuo 
premunt aqualiter in pun&o conta&us,per motus Legem III. Sed 


S per Calum fecundum, undiq; premomtureadem vi — Partes 
igitur duz quavis fpharicz non contiguz, quia pars (pharica in- 
fermedia tangere poteft utramque, prementur cadem vi. Q. E. D. 


[s af. 4 SS nm €! partes omnes ubiq ; premuntur 
aquuliret.. Nam pares duz quzvis ampi. pollümt'a: paPbts 
Spharicis in. pun&tis quibui Longue. fc ds pareri! laSphirteas 
aqualiter premunt, per Calüm 3. & vicilim ab ils aqualer 
premuntuf, per Motus Legem Tertiam. -.Q. E. D. 

Caf. s. Cum igitur fluidi pars qualibet GH I in flüido re- 
liquo tanquam in vafe claudatur, & undique prematur qualiter 
partes autem ejus fe mutuo zqualiter premant & quie(cant inter. 
fe; manifeftum eft quod Fluidi cojulcunque- G H 1, quod undi 


eA quc 


[1] 
pe premitur qualiter, partc omnes fe mutuo premunt aqua 
fe Eque E. QED E 

4.6. Teturs Fuidum illain va non rigido claudatur, 
undique non premur aqualtr, edet idem prfioni fona 

erDefnitonem Flidiais —— : 

Có 7. Mdeoque in ve rigido Flüdum non find prf 
fionem fortiorem exuno htec quam ex alio, fed cidem cde 
dg; n momento temporis uia ts af rigidum non per 
vurliquorem ecdentem, Cadendo aucm urgebit latus oppofitny 
& fic prelio undique ad aqualitarem verpet.. Ee quomm Fi 
dum, quam primum. parte magis rff recedere conatur, inl 
betur perreiftentiam vaíad ltusoppottum; reducctur peli 
undique ad aqualitatcm in momento temporis abíque motu lo- 
cali; S fübinde, partes Rudi er Calum quintum, (e mutuo pre- 
ment aqualiter, & quiefcent inter [e Q.E.D. 

Coral. Unde. nec motus parcium fluidi intcr fc, per prefionem. 
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fecunda BFK (per Prop. XDC) premuntur. Peemimur pre 
terea füpesicis ecunda BF vi proprie gravitatis, qua: sddi- 
ma vi priori facit prefionem duplam. 
Fac preffione S infuper vi propri gra- 
Vitas, id eft preflione tripla, urgetur 
füpcrlcies eerta CO L. Et militer pref- 
fione quadrupla urgetur fupcrficics quar 
ta, quinupla quint & fic deinceps. 
Preffio ijitur qua fuperficies unaquaque 
urgetur,non eft ut quantitas folida fluidi 
áncumbenris, fed ut numerus Orbium ad 
ufque fümmitarem fluidi; & aquatur gravitati Orbis infimi mul 
tiplicate per numerum Orbium: hoc elt gravitati flidi cujus uli- 
ma ratio ad. Cylindrum prafinitum, ( fi modo Ocbium augeatut 
numerus & mintatur craflitudo in infinitum, fic uradtio gravitatis 
a füperlicic infima ad fupremam continua reddarur ) fict ratio 
quiliais.  Sufüner ergo füperficics inima pondus cylindri pra- 
fii. Q.E. D. Et fimili argumentatione patet Propolitio, 
ubi gravitas decrefcitin rationc quavis aflignata. diftantia a cen- 
tro, ut & ubi Flidom furfum rariuseft, deorum denfius. Q. E. D. 

Cool. 3. gitur fundum non urgetur a roro fluidi incumben- 
tis pondere, fed eam folummodo ponderis partem fuftinet qua: in. 
Propofitione delribitur; pondere reliquo a fluidi figura. forni 
cata füftentato. 

Corol. a. In qualibus autema centro diftatiis eadem femper 
eft pre(fionis quantitas, five foperficies preffa fit Horizonti paral- 
cla vel perpendicularis vel obliqua ; five fluidum a füperücie 
prefia facium continuatum fargar perpendiculariter fccundum Ii 
Beam re&am, vcl ferpit oblique per tortas cavitates c canale 
alque regulares vel maxime irregulares, amplas vel angufüffimas 
Hifce circumftantiis preflionem nil mutari colligirur, applicando 
denonfiraionen Tiere hojus ad Cafüs fingulc- Fluido- 

m. . 


Col. 3 


[54] — 
Gm. 3. Eadem Demonftrationc colligitur ctiam ( per Pop. 
XIX.) quod flidi gravis partes nullum, cx preflionc ponderis 
cumbentis, acquirunr motum inter e, fimodo excludatur moy 
quii ex condenftionc oriatur. ipsi 

Crit. 4. Et propterea fi aliud ejufdem gravitatis fpccificy coy 

pos quodíit condenitioriserpers fübmergatur in hoc fido, a 
€x élione ponderis incambentis nullum acquirct motum; o 
defendet, non afcendet, non cogetur figuram. fiam mutar si 
Spharicum cft mancbit (pharicum,non obfiante preffione f qui 
drarum cft manebit quadratüm: ida; five molle fit, ive doidiüi 
mum; five fluido libere innatet, five fi adoincumbar. "Habet 
Chim fidi pars qualibet interna rationem corporis übmerfi, & 
par eft ratio omnium ejuídem magitüdinis, fivurz & pravitatis 
Apecifice fübueriorum corporum. Si copus fubmcrfum (ervato 
pondere lique (ceret & induceret formam f 
deret vel defcenderet. vel ex preílione fieuram novam indueret, 
etiam nunc aícenderet vel defcenderet vel figuram novam induere 
cogerctur: id adco quia grav 
permanent. - Atqui, per Caf. 
liguram retineret. Ergo & prius, 

Cor. 5.. Proinde corpus quod fpecifice gravius 
jdum fbi contiguum (übidebit,&& quod fpecificc levius eftafce 
det, motumque Sc figurz murationem Confequctur, quantum 
exceffus ille vel defeélus gravitatis cficere pofis. Namque ex- 

«eílus ille vel defectus tationem haber impulfas quo corpusgliasin 
aquilibrio com fluidi partibus confüiturim, urpecur 3 & comparari 

poreficumexcefía vel deíe£u bonderisin fence altczutra liec 
Corol..&. | Corporumigitur in fluidis confütutorum duplex eft 

Gravitas altera vera & abíoluta, altera apparene, vulgaris  com- 

Trtivae.  Qravitas aboluta eft vistora qua corpus deorfum ten- 

ics relativa S vulgaris eft exces civita, quo corpus ma- 

ghutendit deorfum, quam fluidum ambiens, Pricis generis Gi 

Vie partes flidorum c coepere iam eraat in lac 

fui 


ih- 
us 


idis hoc, ti prius aícen: 


25 cjus ceterrque motum caufie 


5. Prop. XIX. jam quicíceret & 


eft quam Flu- 


! 


[295 ] 
fuis: ideoquo conjunéis ponderibus componnn pondus todus. 
Nam totum omne grave eft;ut in vafis liquorum plenis experiri li- 
cct; & pondus totius aquale cft enden omnium partium;ide- 
oque ex iifdem componitur. Altcrius gencris gravitate corpora 
món gravitant in locis is, id eft inter fecollata non pragravant, 
fed mutuos ad delcendendum conatus impedientia permanent in 
ocis fuis,perinde ac fi gravia non eflent. Qua in Acre funt & non 
pergravanr, Vulgus grava mon judiat. Qua pragravant vul- 
gus gravia judicat,quatenus ab Acris pondere non füflinentur. 
Pondera vulgi nibil.aliud. funt quam cxecflus verorum ponde- 
rum füpra pondus Aeris linde & vuleo dicuntur lcvia, quz 
funt minus grava, Aerique. przgravanti ccdendo füperiora pe- 
tunt, Comparative levia funt non vere, quia deícendunt 
Vacuo. Sic &in Aqua, corpora; quz ob majorem vel minorem 
gravitarem deícendunt vel afcendunt, funt comparative & appa 
enter gravia vel levia, & corum gravitas vcl levitas comparativa. 
& apparens eft exceffus vel deícétus quo vcra corum gravitas vel 
fupcrat gravitatem aqua: vcl ab ca füperatur.: Quee vero nec pra 
gravando defcendunt, nec pragravanti cedendo aícendunt, etiam- 
1i veris fuis ponderibus adaugeanr pondus totius, comparative ta- 
mcn & in fenfir vulei non gravitant in aqua. — Nam fimilis eft ho- 
rum Cifüum Demonftratio. 

Cord. 7. Qua de gravitate. demonftrantur, obtinent in aliis 
quibufcunque viribus centripetis. 

Cool. 8. Proinde fi Medium, in quo corpus aliquod move- 
tur, urgeatur vel a gravitate propria, velalv alia quacunqs vi cen- 
tripcta, & corpusab cadem vi urgearur fortius; differentia viri: 
um eft visilla motrix, quam in pracedentibus Propofitionibus ut 
vim centripctam coníideravimus. Sin corpusa viila urgeatur le- 
vius, differentia virium pro vi centrifuga lraberi debet. 

Col g. Cum autem fluida premendo corpora. inclufa' non 
mutent eorum Figuras externas, patct infuper, per Corollariz 
Prop. XIX. quod non mutabunt fitum partium internarum inter 
fc; proindeque, fi Animalia immergantur; & fenfatio omis a mo- 


m 


De] 
tu partium oriatur; nec ledent corporibus mmeríis, nec fenfit, 
nem ullam excitabunt, ni(i quatenus hac corpora a compreffio: 
me condenfari poffunt. Et par eft ratio cujufcanquecorporum 
Syfiematis fido comprimente circundati. Syftematis partcs om. 
ncsifdem agitabuntur motibus, ac iin vacuo conftituerentur, ac 
folam retinerent gravitatem fuam comparativam, nifi quatenus lu- 
idum vel motibus earum nonnihil refiftat, vel ad eafdem com- 
Preilione conglutinandas requiratur. 


Sie Fluidi cujufdam denfitas compre[foni proportiondlis, Cy« partek 
tjus a i centripeta difantiis fuis a centro veciproce proportionali de 
erfum trabamtur z dico quid. fi difiamiz ille fnteuttr cortimié pro- 
Portionales, denfitates fluidi in ijdem diftaniiis rnnt etri. continua 
proportionales. 

Defignet 4T V fundum Sphrricum cui fluidum incumbit, $ 
centrum, 5 4, $5, $C,$D, 5E, &c. difiantias contine propor- 
tionales. Erigantur perpendicula 4H, Bl, CK, DL, E M, Cc. 
quz fint ut denfitates Medii in locis 4, B, C, D, E; & fpecifice 


gravitatcs in iidem locis erunt uc 4H, B1 CK & digg 
45 B$'Cs 


" AH. BI CK 
perinde et, ue 4H, BI OK v 


mum has gravitates uniformiter con 
A ad Bya Bad C, a Cad D &c. fatis pcr 
gradus decrementis in puniis B,C, D &c. Er 
be gravitates duda-in aldtudincs. 4B, BC, 
CD Kc.conficicnt preflioncs AH, B, CK, qui-. 
bus fundum 47 J^ ( juxta Thcorema XIV.) 
Urgetur.. Sufünet ergo particula A preflioncs 

nes 4H, B I CK, D L, perpgendo in in- 
irum; & particula B preflioncs omncs prater primam 4 Hs & 
particala C omnes prater duas primas 41H, B1. &c fic deinceps: 
adeoque 


(c. Finge pri- 


[557 
adeoque particula: prima 4 denfira AH cft ad particule. ecun- 
de B deníitatem B I ut fumma omm. AH4-BIJ CK. D L, 
i Míinitum, ad ammam omvium B 14.C K --D L» 8 EtBI 
iini ecunde B, et ad C. denfitaem totis Cut fumma em 
on BI--CK-- D L, &c. ad fummam omnium C Kz-D L,&c. 
rium Pur fane ille differents fia 4H, B 1, CÁ, B, pror 
portionales, arqueadeocontinuc proporti oales: per hujusLem4 
Proindeq; difcrenciz AH, BI, CIS fummis propor ales, funt 
ctiam continue proportionales. Quarecum denfitatcs in locis 4 
BC incur 4 H, BL, C KC, S. erunt etiam lv continue propor- 
tirales. Pergatus per atum, & ( ex aquo ) in difantis $4 3» 
ST continue proportionalibus, erunt dealliares. 4 Hy Cc, EM 
Conüinue proportionales. Et codem argumcnto in diftans ge 
bulis continue proportionalibus $4, $D, 5 Q den(itates 4ELDI, 
QUO crunt continue proportionales. Cocant. jam puntlads B,O, 
D. E, &c. co ut progrellio gravitaum fpeciicarum a fundo 4 
ad fumimicatem Fluidi continua reddatur, & in diftantiis quibulVis 
continue proportionalibu: $4, 5D, $Q, denfitates AH, D. 
Q.T, fcmper exifientes continue proportionales, máncbunt cti 
amnum continue proportionale E.D. 

Cool. Hinc i detur denfitas Fluidi in duobus locis, puta 4. & 
E, colligi poteft cjus denfi 
in alio quovis loco Q. C. 

Afymptoris re&angulis $Q, 
X deícribatur Hyperbola fe- 
cans perpendicula AHLEM,QT 
ina, ej, ut & perpendicula H- 
X, MI, TZ adafymptoton 5X 
demiffa in b, or &t.. Fiat area 
ZY mi Z ad arcam datam T e- 
b X utarca data EeqQ ad a- | 
rcam datam Eza45. & linca. 
Zt prodi dbi iem QUT defini porenionden. 

lamque filinez 5 4, $E, $0 funt. Ez ic proportionales, c 

PP ar 


| 
Y 
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aree Eeq0, Eca A aquiks, & inde arez Nis proportiga 
TatZ, Xb mT cim aquiles & linez SX, 51, $Z ideft 4p] 
EM, Q T continue proportionales, ut oportet. — Et fi linea: $4, 
SE, $0 .obinent alium quemvis ordinemin feric continue pro: 
portionalium, linee 4H, E.M, QT, ob. proportionales arcas Hy. 
perbolicas, obtincbunt eundem ordincm in alia ferie quantitatum 
continue proportionalium. 


Prop. XXII. Thcor. XVI. 


Sit Fluidi cujmlam denftas compri proprtionalr, & pater 

ejut «a gravitate quadpatis difantiarum furum a. centro veiproe 
proportional deorfum trabantur * dico quid fí. diflantie fumantor im 
pregreffione Mofa, denfitaes Fidi in bis diftmis eri im pro 
refine Geomtrica. 

Defignet S centrum, & $4, $B, $C, $D, SE difta 
Progreílione Gcometrica, 
quz lint ut 
Fluidi den- 
fitatesin lo- 
€is A, B, C, 
D,E,&c. & 
ipfius grav 
tates fpe 
cx in idem 


in 
rigantur perpendicula 4H, BI,CK &c. 


locis erunt 


Ee has gravitaresuniformiter continuari, primam ab 4 ad B, (c- 
tundam a B ad C, tertiam a C ad D, &c. Ec he dufiz in à 
dine 4B, BC, C D, D E, &c. vel, quod perinde eft, in difiantias 
illis proportionales, conficient ex- 

ponentes 


$4, SB, SC, &c. altitudinibus 


[252 ] 
—M a CK &c Que cum denfiats 
Tncur harum prefionum fuma, difrcniz den(rarum AH- 


BI, BI—-CK, &c. erunt ut fünimarum dilferentie zn - 3 


CK gk. Centro S Alymptotis $4, $X defcributur Hyperbo- 

Sc bs 

eQuavisqua fecet perpendicula 4H,B I, CK, Sc.in 4, c; ut & 

puse iEmproron 5X demi Hr, In, Kw in bj As 
AH B 

& denfitatum differentiz 11 uw, &e. erunt ut 557, 5 L&c. 


Et re&angula taxt by xii, Kc. feu t p, uq, Kc. ut AHxtb. 


$4 
n Sc. id eft at 42, Bb &c. Eft enim ex natura Hyperbole 


$4 ad AH ve $1, ic ib ad 4, doque PP aquile. 4a. 


Et fimili argumento cft B DO! aquis Bb, &c. Sunt autem 44 
Bb, Cc, &c. continue proportionales, & propterca differenti 

is 44— Bb, Bb— Ce &. proportionales; ideoque difcren 
hiíce proportionalia funt re&angula t p s 4 &c. ut & fummis diffc- 
rentiarum 4/a— Cc vel 44—Dd fumma re&angulorum t p4-1 d, 
vel £pi 4-- 5er. Sunto cjufimodi termini quam plorimi, & fum- 
ma omnium differentiarum, puta 44— F f, crit (ummz omnium 


rellangulorum, puta s.t bn; proportionalis. | Augcatur numcrus 
terminorum & minuantur diftantie pan&orum A, B, C, &c. in in- 


um, re&langula illa evadentaqualia arex Hyperbol; 


a stb, 
adeoque huic arez proportionalis eft difierenia 4a—Ff. Su. 
mantor jam diftancia qualibet, puta 5 4, 5D, $F in Progreffio- 


ne Mufia, & differentiz 44— D d, D d —F f'erunt zquilcs; & 

propterea diffcrentishifee proportionalesarca 7], x [2 au 

lescrunt inter (c, & denfitates $1, 3x, $2, idet 41, DL 1 

continue proportionales. | Q, E. D. H3 
Ppa 


Carol, 
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Cor Hinc fi dentur Fluidi denfitates duz quevis, puta gr 
S C C dabitur arca tA » harum differentia t » refpondens, & 
inde invenietur denfitas F N in altirudine quacunque $ F, fümen- 
do aream ts ad arcam illam datam tb» ut eft difereni, 
A a — Ff ad differentiam 4 — Cc. 


Scbolnmi 


Simili argumentatione probari poteft, quod (i gravita 

larum Fluidi diminuatur in triplicata ratione dift 

&quadratorum difüantiarum $4, $5, C 
M cub. Sdenb- Scu, - 

PSU DEL Oa ERR. 
Ag Bg ^8 : 2 

cas denfitates 4H, BT, CK, &c. eruntin progrellionc Geome- 

trích, Et i gravitas diminuatur ini quadruplicatà rationc ditas. 


partica- 
antiarum a centro; 
» Kc. tcciproca. ( temi: 


dorum S cuborumdiancaram reiproca (pura S44, 47 
scu») füruntur in progreffione Arithmetica ; denfitecs 
71, CK, &c. erunt in progreffione Ccomctrici. Et fic in 
infüitum.  ' Rurfusií grávitas! particularum Flüidi in omoibus 
flant adem (it, & difiantiz- nt in progretione Arithmetica, 
deulitates erunt in progrefiione Geometricacuti Vir: C1. Edpnmdus 
Hulcine invenit. Si arasicas fit uc ifiants &cquadraes diftnz 


tiarumi fint in progreilione Arithmetica, denfi 


nitate: erunt in pío- 
grellionc Gcometrica. Ec fic in. infinitum. "Hac ita (e habent 


ubi Fluii compreliione condeníati denftas eft ur vis compreflo: 
niv vcl quod perinde cft, fpatiama Fluido occopatum rec iproce 
ut heec vis... Fingi poffunt aliz condenfationis leges ur quad cu- 
bus vis compliments fit üt quadrato-quadratum denfitacis, (cu 
triplicata ratio Vis aqualis quadruplicata rationi denfitatis. Quo 
in cafu, fi gravitas eft reciproce ut quadratum diftantix a centro; 
dentitas eri reciproce ur cubus diffantis. Fingatur quod cubus 
Yi» comprimentis fit ur. qu. taris, & fI gravitas 
Mt reciproce ut quadratum diflantiz; denfias cri rcciproce in 

fclqui- 


feíquiplicaa adonedifontir, Fingmr 
in prem sitione denfirsds, Sc gravitas reciproce in ratione 
duplicata difta erit reciproce ur diftanti 

(us omnes per 


Prop. XXIH. Theor. XVII 


t reciproce. propertiorcles diflatis cet 


Paticile viribus que 
aant Fluicium Elsfüicum ens 


trorna fuorum fe mantuo fugientes cm 
denfitar eft compreffimi. propertionalis Er vice verfa, fi Fidi ex 
particulis e un figientibus compofiti denfa [i t compre fie, vi- 
Bereentrifuge portilrum funt reciproce priprtimales di fasti ci 
trovi. 

Includi intelligatur Fluidum in fpatio cubico ACE, dcin com- 
prellione redigi in fpatiom cubieum minas sc ; & particularum 
fimilem fitum inter fe in utro- / , 
que fpido obmendumdiftan- — «(77$ * 
tix erunt ut cuborum htera | * 
A Bib; & Medii denfitates re — q— 
Giproce ut [paria continentia 
A Benb, & ab eub. In latere 
abi majoris 4B C D capiatur 
quadratum D P xquale lateri 
dubi minoris 3 & ex Hypothefi, prelfio qua quadratum DP 
urget Fliidum inclufom, erit ad preffionem qua latus illud quadra- 
tum d [urget Floidum inclufom, ut Medii denfitates ad invicem, 
hoc eft b eb. ad 4 Benb. — Scd preffio qua quadratum D Bu 
get Fluidum inclufum, eft ad peeftonem qua quadratum D P ur- 
git idem Fluidum, ut quadratum D B ad quadratum D P, hoc cft 
Wc A Bid. ad 4bquad, Ergo ex aquo prefio qua latus DB 
wrget Fluidum, eft ad jreffionem qua latus db urget Fluidum, ut 
abad 4B. Planis FG H, f zb per media cuborum duéiis diftin- 
mutur Fluidum in duas partes, & ha fe mutuo prement ii(dem 

viribu: 
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iribus, quibus premuntur a planis 4C, ac, hoc eft in 'Oporti 
Ans Heomiesim centrfugaz quibus prone 
aen, funt in adem ratione. Ob candem pariiarum qan 
rum finilemq; fitum in utroque cubo, virc: quas particule omne; 
fecondum plana FG H, fgb excrcent in omncs, fantut vires qui; 
fingule exercent in fingulas, Ergo vires, quas (ngule exo 
3n lingula (cundum planum FG H in cubo majore, func aq e 
zcs quasfingul exercent in fingulas fecundum planum f j 
cubo minore uta ad 4 B, hoccft reciproce ut diftantiz patticu. 
larumadinvicem. Q.E.D. ] 

Et vie vera, fi vire particularum fingularum funt rci 
ut diflantia, id eft reciproce ut cuborum laera 45, 4j; 
mx virium crunt in cadem ratione, & preíliones laterum DB,di, 
ut fumma virium; & preílio quadrati D P ad preflionem late- 
18 DB ut «banal. ad ABued. Et cx uuo pref quad 
D Pad. preílionem lateris di ut abcnb, ad 4 Bo, id eft 


Somprefliouis ad vim comprefionis ut denfías ad deaf 
Q. E. D. 


Scbolium. 


mili argumento fi particularum vires cencrig 
€t in duplicara ratione diftantiarum inrer ener torio 
comprimentium erunt ut quadratosquadrar, enge Ven 
Tes centrfoge fint reciproce in triplicata vel euam RAE 
ncdífiantarom, cubi virium comprimengium eres quadrato- 
cubi vel cubo-cubi denfjarum. Et unie rp 7 ponatur 
pro diftandia.& E pro denfiate Fluidi compyefr «rr  onan 
fugre (int reciproce vt diftantiz dignitas qu ier D »,cujus inde: 
eft numerus a. vires comprimentes erunt ne peers opi, Dig 
nitatis En 4- 2, cujus iud-x eft ümerus »4-2: & contra, Intcl- 
ligenda vero funt hacomiia d. arum Viribus centri(ugig 
qua terminantur i ^i* aut non lonue nltra d 
vorporibus Magnetici 


ig fint recipro- 


articul, 
s proxin 


fun!unur. Exemplum habemus in 
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rum Virtus attradüivaterminarur iren üi generis corporibus fibi 
provimis; Magnctis virus perinterpolicam laminam ferri con- 
Prae, Scio omina fere terminatur. Nam corporaulieriora non 
tama Magnerequama lamina trahuntur. Ad cundem modumi 
particula: fugant alias fui generis particulas fibi proximas, in par- 
Pilas autem remotiores virtutem nullam nifi forte per particu- 
las itterm-dias virtute illa audiasexerceant, ex hujulinodi particu- 
Iis componenrur Fluida de quibus adtum cft in. Dac propofiion 
Quod íi particule cujulas virtusin inlnitum propagetur, opus erit 
vi majori ad aqualem condenfarionem majoris quantitatis Fluidi, 
Uc (i particula uraquaq; vi fua, qua fit reciproce ut diftantia lo- 
corum a centro fuo, fugatalias omnes particulas in infinitum y Vie 
res quibus Fluidum in vafis fimilibus zqualiter comprimi & con- 

i, crunt ut quadrata diametrorum vaforum : ideoque 
vis, qua Fluidum in codem vafe comprimitur, erit reciproce ut 
latus cubicum quadrato-cubi denfitatis. An vero Fluida Elaftica 
ex particulis fc mutuo fugantibus conftet, Quafiio Phyfica cft. 
Nos proprietatem Fluidorum ex cjufinodi particulis conftantium 
Mathematice demonftravimus, ut. Philofophis anfam prabeamus 
Quaftionem illam tractandi 


SE Qus V 


De Morn &w refiftentia Corpornm Funependulorum. 


Prop. XXIV. Theor. XVIII. 


Quantitates materie im corporibus. finependulis, quorum centra of- 
cillationum a centro fufpenfionis equaliter diftant, [unt im ratione cope- 
pofita ex ratione ponderum dy. ratione duplicata temporum ofelltiomum 
in vucmo, 

Nam velocitas, quam data vis in dara materia dato tempore 
generare poteft, eft ut vis & tempus dircáüe, & materia inverí 


Quo 


.E3eJ 
Quo major cft vis vel majus tempus vel minor materia, 
generabitur velocitas. ld quod per mous Leem 


» tomajor 
fecunds, 


^ : m 

manifeftum eft. — Jam vero 1t pendula cjufdem fint longis, 

vires motriocs in locis a perpendiculo equliter diftantiu, i 
3 s 


ut pondera: ideoque fi corpora duo olcllando defcribane ara 
aquales, &carcus ili dividantur in partes zquales; cum tein 
quibus corpora delcribant fingulas arcuum partes correfponde 
tes fint ut tempora ofcillationum totarum, erunt velocitates ad 
invicem in correfpondentibus ofcillationum partibus ur vircs pg: 
trices S tota ofcillationum tempora direde & quantitates na 
ria reciproce: adeoque quantitates materie ut vires & ofcilli 
enum tempora direéte & velocitates reciproce. | Sed velocitaty 
reciproce funt ut tempora, atque adco tempora dircdüe & velo: 
citatcs reciproce funt ut quadrata temporum, & propterea quan: 
titates materiz funt ut vires motrices & quadrata temporum, id 
eft ut pondera & quadrata temporum. | Q, E. D, 

Col. x. Ideoque (i tcmpora funtaqualia, quantitates mite- 
rivin fingulis corporibus erunt ut ponder. 

Corol. 2. Si pondera funt zqualia, quantitates materiz erunt. 
ut quadrata temporum. 


Col 3. Siquantiates materi zquantur, pondera erunt 
reciproce ut quadrata temporum, 

Col. 4. Unde cum quadrata temporum cateris paribus fint 
ut longitudi&es pendulorum ;. (i & tempora & quantitates mate- 
rix aqualia funt, pondera crunt ut longitudincs pendulorum. 

Cord. s. Et univerfliter, quantitas materiz pendul cft ut pon- 
dus & quadratum tempori: dircdle, & longitudo penduli inverí 

Carl. 6... Scd &'in Medio rion refifiente quantitas Materi 
pendula: eft ut pondus comparativum & quadratum temporis di- 
1c&e & longitudo penduli inveríe, | Nam pondus comparat 
eft vis motrix corporis in Medio quovis gravi, ut fupra explicui 


adeoque idem prafiat in tali Medio non refiftnte atque: pondus 
abfolutum in va 


Carol. 


[ 305 1 

Qwol 7. Et hinc liquet ratio tum comparandi corpora intcr. 

fe, quod quantitatem maie in ficus um. comparandi pon- 

dexa ejufdem corporis in diverfis locis ad cognofcendam variatio- 

cm gravitas. Fatis antem experimentis quam accuratiffimis 

inveni femper quantitatem materia tn corporibus fingulis corum 
ponderi proportionalem eff 


Prop. XXV. Theor. XIX. 


Gorpea anendsla que in Medio quoeir vef in ratore 
drum tenporir, ipee in clem grevitais. fpcifice Mc- 
Aimo reifeme movent ditior in yelide edem tompere pe- 
apart, C? arcmm parer propertinal fimul defin. 

Sit 4 B. Cycloidis arcus, quem corpus D tempore quovis in 
Medio non réfiftente ofcillando defcribit. | Bilecetur idem in C, 
itx ut C fit infimum ejus punctum s & erit vis acccleratrix. qua 
corpus urgetur in loco quovis D vel d vel E ut longitudo arcus 
CD vd Cdvd CE, Exponaturvis ila per cundem arcum; 
& cum. refiftentia fit ut momentum. temporis, adcoque detur, 
exponatur eadem per datam arcus Cycloidis partem CO, & fi- 
matur arcus Od in 
tone ad arcum C D 
quam habet arcus OB 
ad arcum. C B: & vis 
quacorpus in d'urge- | —— 
turin Medio refiftente, 5 
éum fit excetfus vis Cd. ^ X 
fupra refftentiam CO, 7 
exponetur per arcum 
Od, adcoque erit ad 
vim qua corpus D urgetur in Medio non refifente n loca D, ut 
arcus Od ad arcum C Ds & propterea etiam in loco B ur 4, 

0 Bidarum CB. Proinde fiar dio; D/U esieve bx 
q 


nt de loco 


[36] . 
B, & his viribusurgeantur: cum vircs fub initio fint utarcus. cB 
& O E, crunt velocitates prima: S arcus primo deicripi in eadem, 
rarionc. Sento arcus illi BD & Bd, & arcuercliqui C D, 0e. 
ruptin cadem ratione. Proinde vires ipfis C D, 0d P'opoitio- 
males maicbunt in eadem rationc ac füb initio, St proprerca corz 
pora porgent arcus in cadem rationc fimu! deloribere, gitur 
Vires & vzlocitates arcus reliqui C D, 0d femper erunt utag- 
cus toi C D, O B, & propterea arcus illi reliqui fimul decribn- 
tue Quare corpora duo D, d fimul pervcuicnr ad loca C & 0, 
alterum quidem in Medio non refiftente ad. locum C, & altcrum 
in Mcdio refiftente ad locum O.. Cum autem velocitates in C & 
O (int ut arcus C B & O B; erunt arcus quoscorpora ulterius per- 
gendo fimul defcribunt, incadem ratione. Sonto illi CE & O e, 
Vis qua corpus D in Medio non refiftente rctardatur in E eft ut 
CE, & visqua corpus d in Medio refiftente retardatur in e eftut 
fümma vis Ce & reliftentix CO, id eftut Oe; ideoque vires, qui- 
bus corpora rctardantur, font ut arcubus C E, Oe proportionales 
arcus C B, O Bs proindeque velocitates in data illa ratione retar- 
datz manent in cad«m illa data rationc. Velocitates ipitur &ar- 
cus iifdem defcripti femper füntad invicem in data illa ratione ar- 
cuum CE & 0 B; & propterea fi fumantur arcus toti 4B, «B. 
in cadem ratione, corpora D, d fimul deícribent hosarcus, &in 
locis 4 & a morum omnem fimul aittent. | Hochrona: funt igi- 
tur ofciliriones totz, S arcubus rotis B 4f, B.E. proportionales 
funt arcu partes qualiber ED, Bd vel BE, Be quz fimul 
defcrib: 

Coral. in Medio re(iftente non inci 
dit in pertum iofimum C, fed reperitur in pondoillo 0, quo ar- 
en torus defcriptus a B bifccatur. Et corpus fübinde pengendo 
2d a, (dcm eradibus retardatur quibus antca accelerabatur in de- 
fcnfu fio a B ad 0. 


Prop. XXVI. 


, [271 
Prop, XXVI. Theor. XX. 


Gorporum Funepdubrum, qu refiftmtwr in vatiore vecitam, 
ofcillatiores in Cycloide [ut JMochrone. " 

Mem ficorpora duo a cents fafpenfionum zqualite diftantia, 
aelando delribant ares ipaquales, Sc velocitarcs in arcuum 
paribus correfpondentibus fint ad ; ] 
Pis vclocitatibus proportionales runt ctiam ad inviccm tt iidem. 
arcus Proinde íi viribus motricibusa gravt teoriundis, qua: (int 
aside arcus, conferanrur veladdantur hz reiltenti, erunt dit- 
ftir vcl umm ad invicem ineadem arcuum ratione : cumque 
velocitatum incrementa vel decremenra fint uc ha: differenti: vel 
fmm velocitates femper erunt utarcus coti: Veirur velocitates, 
fitncis aliquo cai ur arcus tod, manebunt femper incadem ra 
ione. Stdinprincipio motus, ubi corpora incipiunt defeendere & 
arcusillos deícriberey vires, eum fint arcubus proportionales, ge- 
crabunr velocitaterarcubus proportionales. Ergo velocitates fem- 
per erunt ut arcus totidefcribendi, & propterea arcus illi fimul 
deícribentur. Q. E. D. 


em ut arcustoti: refillen- 


Prop. XXVII. Thcor, XXI. 


Si eorpora Fuvepend'la vefifbortur in duplicata ratione vcloitatim, 
dius inter tempora ofeillationwm in. Medio refiflente ac tempora 
ofeillarionum im eju(dem gravitatis [pecifice Medio mon vefflente, erunt 
arcns sellado derit priqetonaler, quam grove. e 

"Nam pendulisequalibus in Medio refilentedecribuntur arcu 
inequales. 4, B C refiienta corporis in arcu. 4, crit ad fi- 
flepriam corpons in. parte conefpodente arcus B, in duplizta 
radone velocaem, id eftut quad. ad B quad. quamproxia, 
Sirefiftentio ir arco [^ et ad reliftentiam inarcu 4 ut rcátonu- 
lum AB ad / quad. tempora in arcubus 4 & B forcnt azqualia 

quali 


Qq 2 m 


[3] 
per Propofitonem füperiorem, dcoque refiftentia 
lA 

arcu 4, vel 4 T 
pra tempus in Medio non reíiftenze;S refiftentia BB effici c; 
füm temporis in arcu B füpra tempus in Medio non refjfl 
Sunt autem exceffus illi ut vires efficicntes 4B & BB 
xime, id eft utarcus 4 & B. QE, D. 

Cord. v. Hinc ex olcillationum temporibus, in Medio refi 
fente in arcubus inaqualibus factarum, coprofci poffunt tempo: 
ra ofiillaionum in cjuídem gravitatis fpecifice Medio non rf. 
fene. Nam verbi gratia arcus alter fit altero duplo major, 
differentia temporum erit ad cxceffum temporis in arcu. minore 
fupra tempus in Medio non refificnre, ut differentia arcuum ad. 
arcum minorem. 

Coral. 5. Ofcillationes breviores (unt magis lochronz, & brc- 
Vim üfdem temporibus peraguntur ac in Medio non efiftente, 
quam proxime. — Earum vero quz: n majoribus arcubus fiunt, 
tempora funt paulo majora, propterea quod. refifientia in def 
Cenlh corporis qua tempus producitur, major fit pro rationclon- 
gitudinis in de(cenfit deicriptz, quam refiftentia in afcenfu. fübí 
Quente qua tempus contrahitur, Sed c tempus ofcillationum 
fam brevium quam longarum nonnilil produci videtur per mo- 
Tum Medi Nam corpora tardefcentia paulo minus relftuntur 
pro ratione velocitatis, & corpora accclerata paulo magis quam 
qua: uniformiter progrediuntur: id adeo quia Mediumco qum 
2 corporibus accepit motujin candem phgam pergendo, in priore. 
cafa magis agitatur, in polteriore minus; ac proinde magi vel 
minus cum corpocibus motis confpirat. Pendulis igitur indeícenfü. 
magis refiftit;in afcenfa minus quam pro ratione velocitatis, ex 
utraque caufa tempus producitur. 


5 um "n6. 4 dad, ip 
Bin srct By elici exceffim temporis in arcu 4 b 


cef 
lente, 
quam pro. 


Prop. XXVIII. "Thcor. XXII. 


Si erpus Funependulum in Cycloide feillans vefifüitur in vatione. 
ennerorim teirporis, erit 


ejus refflentia. ad vim gravitatis nt ex- 
: ecfjus 


[29 ] 

éffus arcus défenfa toto deri fiipra arcum. afeenfu fib fequnte. 
doferipium, ad perdidi lngilenem duplicaum. piu 

Defignet BC arcum fü delcriptum,. € 4 arcum afcenfu. 
aeloipam, & 4a difrentam arcuum. à: flanbus quz in 
Propolitone XXV. confimda & demonfiara funr, crit vis qua 
corpus ofcillans urgetur in loco quovis D, ad vim refiftentia: ut 
arcus C D ad arcum CO, qui femillis eft differenti illius 42. 1de- 
oque vis ua corpus ofcllans urgetur in Cycleidis principio. [eu 
punéto altifimo, id eft vs gravia, erit ad reílientiam ut. 
Pis Cycloidis inter. punttum illud. foprcmum & pun&tum in 
muin C ad arcum CO ; id cft (fi arcus duplicentur) ur Cycloidis 
totius arcus fcu dupla penduli longitudo ad arcum 4. Q. E.D- 


Prop. XXIX. Prob. VII. 


Pofito quid. corpus in Cyclide ofla refifiur im duplicata va- 
tione velucitatis: invenire vofiflentiam in locis fmgudi 

Sic Ba( Fig. Prop. KXV. arcus ofcillatione integra defcriptus, 
fitque C intimum Cycloidis pun&um, & CZ femilfi loi- 
dis totius, longitudini Penduli «qualis ; & quaratur reiftentia cor- 
poris in loco quovis 1 
veurepamE | 


us 


crigantur 
cula OK, CT, P I, 
QE, centroque 0 & 
Alymptotis 0 K, O 
Q deícribatur Hyper- 
bola TIG E. fccans 
porpendicula CT, PI, QEin T, I& E, & gat 
in L& F) fueritarca Hyperbolica P LE Q'ad arcam Hyperbolicam: 
T OIPREG 


B esi 
FORO 


TK € 
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PITC ut arcus BC deícenfu corporis defcriptusad arcum C 4 af- 
ceníi. defcriptum, & area IE ad arcam ILT ut 0Q ad 0€ 
Dein perpendiculo MN abfcindatur area Hyperbolica P IN M 
quz fit ad arcam Hyperbolicam P IE Q ut arcus CZ ad acum 
BC defcenfa deíiprum. | Et (iperpendiculo K G abícindatur 2. 
rca Hypebolia PIGR, qu firad arcam P LE Q ut arcus qui 
libet C D ad arcum BC deícenfu toto defcriprum ; erit refiten- 
tia in loco Dad vim gravitatis, ut arca 0 1E F— IGH adaram 
PIENM. og 

Nam cum vires a gravitate oriund» quibus corpus in locis Z, 
B,D, « urgetur, fint ut arcus CZ, CB, CD, Ca, & arcus illi 
fint ut arcz PINM, PIEQ, PIGR, PITC; cxponarur tuni 
arcus tum vires per has areas refpedive.: Sit infuper. Dd fpatium 
quamminimuma corpore deicendente defcriptum, & exponatur 
idem perarcam quam minimam KGgr parzlllis R G, rg com- 
prehenfam; & producatur r e ad by ut fint GHbg, & RGgr 
Contemporanca arcarum IGH, PIGR decrementa,  Etarce 
OR 


TE F- IGHiscreneam GHbg- V LEE ku Rrx HG- 


05, [EF erit ad arca P IG R decrementum R Ggr eu R rx RG, 
ra 


ut HG-ÍEP a g G;adoque t OR XHG - OF LE Fad OR- 


Ü 
xGR feu OPXP I: hoc eft (ob equala ORx HO, ORXHR. 
ORxGR,ORHK—OPIK,PIHR& PIGK--IGH) ut 


PIGRIGH "og IEFad OPIK. leicur fi arca GRIEF 


— IGH dictuc T, a rez P IGR decrementum R6 gr de- 
tur, eric inet m arez T ut PIGR —7. 


arcui defcriben- 


adeoque 


[31] 


adeoque ut incrementum vexit in da» tempor m 


fium. Elt aurem refifientia K. (per Hypothefin ) ut qua- 
dum. locas, & inde (pcr Lem-IL.) iocionentum efr 
ftentia: ut velocitas & incrementum locitatis conjnétim, idcft 


ut fpatium data. temporis particula defc pum & F.—R conjun- 
im ; atquc adco, fi momentum fparü detur, ut P —R id eft 
NS vi V teribatur cjus exponens P IG Re S refifiemia K ex« 
ponatur peralicm aliquam aream Z, ut f IGR-Z. 
Tours PIG K per datorum momentorum (übdu&tio- 
nen? uniformiter decrefcente, crccunt arca T in ratione P GR 
CT, & arca Z in rationc P IGR.—Z.. Et propterca fi arez T 
& Z limul incipiant & fub initio zquales fin, b per additio- 
mem aqualium momentorum perpent efle aquales, & zquali- 
bus itidem momentis fübinde decreicentes fimul evancícent, — Et 
vicilfim, fi fimul incipiunt & fimul cvancícunt, aqualia habe- 
bunt momenta & fempercrunt aquales : id adeo quia (i refiften- 
tà Z augeatur, velocitas una cum arcu illo C z, qui in afcenfu. 
corporis defcribitur, diminucturs & punéto.in quo motus omnis 
una cum refiftentia ceílat. propius accedente ad pun&tum C, re- 
fiftentia citius evanefcet quam arca T. Etcontrarium cvenict ubi 
refifientia diminuitus 
Jam vero area Z incipit de(iitque ubi refiftentia nulla cft, hoc. 
eft, in principio & fine motus, ubi arcus C D, CD arcubus C B & 
C à aquantur, adcoqueubi rc&ta KG inciditinrcdtas Q.E & CT. 


Er ecole ) Ten sTA a 
Et area T. (cu TORRENT incipit definitque ubi nulla cft, 


oR S. Bs; 
adeoque ubi Q5 TE F & IGH aqualia func: hoc f (per con- 


finiBionem) ubire&a KO incidit in re&am QE & CT. Pro- 
indeque arez illa: fimul incipiunt & 


ul evanelcunt, & propte- 
ca femper foncaquales. Tgiturarca DA IEF-IGH. aqui- 


lis eft ares Z, per quam refiftentia exponitur, & propterea eftad 


aream P IN M perquam gravitas exponitur, ut refiftentia ad gra- 
vitatem. Q.E.D. Card. 1. 


DJ 

Cord. v. Eftigitur refificntia in loco infimo C ad vim 
atis ut arca P LE ad aram PINM. 

Cms. 2. Fitautem maxima, ui area PIHR eft ad arg, 
TEFut OK ad OQ. Eo cnim in caía momentum cjus Chimium 
PIGR—T) cuit nollum. 

Cr. 3. Hinc edam imotefót velocitas in locis figli, 
quippe qua: eft in dimidiata rationc refilentiz, & ipío iy 
initio aquatur velocitati corporis in cadem Cycloide abfque am. 
si reitcütia ofillantis 

'Crterum ob difficilem calculum quo refifientià : velocity 
per hanc Propofitionem inveniende funr, vifum cft Propofiio- 
mem fequentem fübjungere, quz & generalior fit & ad ulus Phi- 
lo(ophicos abunde fatis accurata, 


frvi- 


Prop. XXX.  Theor, XXIII. 

SPri£aa B equalis fit Cyclidis arcul quem corpus ofcillardo de- 
fitis, be ad. fimguld! cjus pus£la D crizentur pop endis DK, 
que fmt ad lingitudimem Penduli wi vefiflemia corj ds pur. 
Hir correfpondentibus ad vim 5: dico quod /ffevertia inter. 
arts dece fu tto defit, arcum ofcenfu to [iJ queme de 
feriptusi, dieta in avcuion certam fenifunntan 
BK2B u perpeudiéilis onibus DK ocerpate, ai. 

Exponatur enim tum Cyrloidis arcus ofcillatione integra de- 
friptus, per re&tam illam fibi zqualem 2B, tum arcus qui de- 
fcriberetur: jn. vacuo ;per longitudihem 4B. Bi(ccerur 4 Din. 
C, & punctum C reprafentabit infimum Cycloidis. punctum, & 
rit C D ut visa gravitate oriunda, qua corpus in C fecundum Tan- 
gentem Cy irgetur, camque habcbit rationcm ad longi- 
tudincm Penduli quam habct visin D ad vim gravitatis, Expo- 
natur igitur vis illa per longitudinem C D, & vis gravitatis per 
longitudinem penduli; & fiin D E capiatur D Kc in ca national 

longi- 


J 


lir erit arc 
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longitudinem penduli quam habet. refiftentia ad gravitatem, erit 
D K exponens rcfienriz. Centro C & intervallo. C4 vel C B 
Dieesur femicicolus, B Ee 4: Deférier dutem corpossem 
pore quam minimo fpatium. D4, & ercüris perpendicallis DE, de 
ircumferentis occurrentibus in E & e erunt hac ur velocitates 
quascorpus in vacuo, def- 
cendendoa puncto B,ac- 
quireret in. locis D & d. 
Patet hoc per. Prop. Lll. 
Lib.l Exponanturitaqg; — /, 
lus velocitates per pere [/ 
pendicula ill DE, des | 
fitque D Fveloctasquam —. Ai 
acquiritin D cadendode 
B in Medio refifiente. Et fi centro  & intervallo C F defcribatur. 
D rulus Ff M oocutrens redii de 8& AB in f & M, erit M locus 
ad. quem deinceps abfque ulteriore refitentia aícendercts &df 
velocitas quam acquireret in d... Unde etiam fi F « defignet ve 
locitatis momentum quod corpus D, defcribendo pium quam 
minimum D d, ex refiftentia Medii amitüt, &-fumatue CN 2» 
qualis C g: erit N locus ad quem corpus deinceps abfque ulteri- 

iia acenderet, & MN erit decrementum alcenfus cx 
velocitatis illins amiione oriundum, Ad d f demittatur POP 
diculum Fr, & velocitatis. F decrementum f'g a reiiftentia 
D K genitum, erit ad velocitatis cjuldem incrementum fmawi 
C D genitum, ut visgencrans DK ad vim gencrantem CD. Sed 
& ob fimilia triangula Fm f, Fbg, FDC, cft fm ad Fm cu 
Dd, ut CDad DF, & cx 2quo Fg ad Ddut DK ad DF. 
Tem Fg ad Fbut CFod DF; &exaquo pertutbate F b fcu 
MN ad Dd ut D Kad CF. Sumatur. DRad 1 «B ur DÁ ad 
CF, & cric MN ad Dd ue DR ad t 4B; ideoque. fumma om. 
nium MN x14 B, id ft 44x54B, aqualis erit umma: omnium 
Dd x D R, id ftarez B K rS2,quam rcdangula omnia D dx DK 

R 


rt fcu. 


LO orca 
ku D Rrd componunt. Biiccentur 42 & 2B im P &có, gc 
EoBicu OBaqulsC?, ideoque D R cft ad D K uc CP ad Qs 
vel CM, divifim KR ad DR ut PM ad CP. Ideoque ce 
gunétum M, übicorpus veríatur in medio ofcllationis looo, i 
cidat circiter in punclum P, & prior ofcillationis parte veros: 
inter 4 & P, poflcrior autem inter P S2, utroque in cag 
qualiter a punélo P in partes contrarias errans: pundtum & ey. 
*a medium ofcilation locum, id cft e regione pundi 0, pug 
in P, incidet in pun&um R ; in priorc autem ofcillationis patte. 
echi inter R & E, & in pofteriore inter R-& D, uttoquc ij 
caía aqualitér a pun&o K in partes contrarias errans. Proinde 
area quam linca ÁK K defcribit, priore ofeillationis parte jacit 
extra arcam. BR S, pofteriore intra candem, idque dimenfio- 
nibus hinc inde propemodum aquatis intcr fe; & prepterey in 
tafa priore adilità arcz- BK $a; n poftcriore cidem fübdlday re 
linquet arcam BAT a arce BR 2: qpalem quam proxime 
Ergo re&angulum. 2x4 a B (eu 420, cum f 
BR S critctiam zquale 

Core 


ponens gravitas, crc reiertia ad erivitatem ut 1 4g ad longi- 
tudinem Pendali ; omnitio ut in Propotitione- XX VIII. demcu- 


ficicia fit ut velocitas, Figura «B KL S Ellipfiserit quam 
proxime... Nam (i corpus, in Medio non reíiftentc; ofcilluionc 
integra defcriberet longitudinem B 4, velocitas: in loco quovis 
D foreeut circulidiimetro.4 B defcripti ordinatim applicata D E; 
Proinde cum Es in Medio rcfifiente S B4 in Medio non refi: 
fente, a qualibus circiter temporibus defcribantur; adcoque vc- 
locitates 


[315 ] 
lociates in fingulisip(ins.Ba pundis, fint quam proxime ad veló* 
tates in. punétis corsefpondentibus. longitudinis B 4 ut eft Ba 
Qd 5.45 etit velocias.D K ia Medio retiftenre ut circuli vel El 
lipicos fuper. diametro Ba defcripti ordinatim. applicata ; adeo- 
que figura BA V. T.« Elliplb, quam proxime. , Cum reiftcntia. 
Welocirati proportionalisfupposarur, ftt. exponens refificntia 
in puncto. Medio 05 & Ellipii centro O, femisibus O B, 0J' de 
fcripta, figuram a BF T, eique aquale reéiangulum 44x BO, 
quam proxime, Eft igitur 44xBO ad OV x BO ut 
picos, hujus ad QJ x BO: ideft 4a ad OX ut areafe- 
micirculi, ad quadratum radii ye ut. 1 1 and. 7 circiter: Er prop» 
terea z^ or ad longitudinem penduli nt. corporis ofcillantis rc- 
fiftentia in.O ad cjufdem gravitatem. 

Quod (i refiftentia. D. fit in duplicata rationc velocitatis, | fi- 
gura, B. T / a. Parabola. erit. verticem, habens J/ .& axem QV, 
ideoque aqualis erit duabus tertis partibus rcdanguli füb B 
& OV. quam proxime, | Etigitur re&angulum (ub; Ba & 4/2 
zquale. reéangulo. füb 1 B.« & OF, adeoque 0 V zqualis 4 4 
& propterca corporis ofcillantis refiftentia in O ad. ipfius gravita- 
tem ut 42 ad longitudinem Penduli. 

Atque hasconclufiones in rebus praticis abunde fatis accura- 
tascfie ceníco. Nam cum Elliplis vel. Parabola congruat cum 
figura B KC V. T4. in. pun&to medio F', hac fi ad partem alteru- 
tram B K V. vcl I.T a excedit figuram illam, deficiet ab cadem ad 
partem alteram, S fic cidem zquabirur quam proxime, 


Prop. XXXI. Theor. XXIV. 


Si ewporisefeillanti vefifenti in fingulis arem deferiplormm par- 
tibus proportionalibu augeatur. vel mimuatur im. data ratiotes diffe- 
rentia inter arcum dofeenfi deferiptum. c arcum fulfequente afeenfu 

doferipium, aigébittr vel diminuetur im cadem ratione quamproxim 
Oritur enim diffcrentia illa cx retardatione Penduli per refi- 
Rra fientiam 


[316] 
flentiam Medii, adcoque eft ut retardatio tota eique propo 
sali rcüenria retardans. Ta fuperiore Propofitione rediangu- 
lum füb rc&a 4B & arcvum illorum CB, C differentia 47, 
squiliseatarer BÁ T. — Er arca illa fi mancat longitudo 2 
augetur vel diminuitur in ratione ordinatim applicatarum D 4 
hoc eft in ratione reíiftentiz, adeoque cft ut longitudo 2B & 
refiftentia conjun&im. — Proindeque re&angulum (üb 42 & (4B. 
eft ut a B & refiftentia conjun&tim, & propterea 4 « ut refifiqs- 
tia. Q. E. D. 

Coro. y. Unde (i efiftentia (icut velocitas, differentia arcuum 
in eodem Medio crit ut arcus totusdefcriptus: & contra. 

Cirol. 3; Si refiftentia fit in duplicata ratione velocitatis, dif- 
ferentia illa erit in duplicata ratione arcus totius; & contra. 

Col, 3. Et univerliter fi refftentia fit in triplcata vel ála. 
quavis ratione velocitatis, differentia erit in eadem ratione arcus 
tolids; & contra. 

Corel. a. Et (i réfifteitn (t partitvin ratione fimplici veloci 
atis, partim in ejufdem ratiore duplicata, differentia erit pár- 
tim in ratione arcus torios & partim in ejus ratione dujliati; 
&contr. Eadem crit lex & ratio refiftentia pro vclocitaté; quz 
cft differenti» illius pro longitudine arcus. 

Corol. s. Ideoque fi, pendulo inequales tcus fucceffive defcti: 
bente, invenici poteft ratio incrementi ac 'deérement refiftentie. 
hijas pro longitudine aret défeiipti; habcbitür eriam raro incic- 
menti ac decremebti refiftenti pro velocitate majore veliüinoree 


SECT. VH. 


271 
SEC T. VI 


De Motu. Fiidorum. refiftemia. Projctlilinm, 
Prop. XXXII. Thcor. XXV. 


Si corporum Syfiemata duo ex equali particvlarum nero emfient, 
e partie correfpandentes. filer fts fingule iv wo: Syfemate. 
fingulis in alero, € datam habeam. rationem. dentatis. ad vicem, 
Qo inter fe temporibus. proportionalibue. funiliter moveri. incipiant, 
ee inter fe que invo um Sy frate D e inter fe que funt in al- 
ero). o fi umtangart fe wnto que i codem fun -3yflcmato, wifi 
jn meni refleximmm, acque altrabant oel fagent je: muti, wife 
uiribus acceleratricibas que. fimt wt. particularum carréfpeudentium 
diamttrà icerfe Cy» quadrata welocitarum dire&le z dito quod Syfiema- 
fin! particule ille. pergent ner fe temporibus prepartimdlibus: fi 
militer moveri 5 Cj contra. 

Corpora: fimilia temporibus proportionalibus inre fe fimifiter 
moveri dico; quorum fitus ad invicem in^fine tem illo- 
rum (emper funt (imiles;- puta fi particula uniusSyftématis cum. 
altcrius particulis correfpondentibus conferantur. Unde Im 
eruit proporticnalia; in quibus fimilés -& '&onales figura- 
sd (niam, panesa gericali concfpondentn : 
Igitur (i duo fint ejuimodi Syfremata; particule eorrelpondentes, 
ob finilitadineat irczpeorum-motuum; pergent. militer moveri 
wíque:doriee fibimutuo occurrant; Nati fi nallis agitantur viri 
bus, progredientur uniformiter in lineis re&tis per motus. Leg. T. 

iribus aliquibus fe mutuo agitant, & siresille fint at par- 
ticularum correfpondentium diametri inverfe c quadrata veloci: 
tatum. ie; quoniam particularum fitus funt fimiles & vires 
proportionales, vires totz quibus particule correípordentes a- 


gitantur, 


L2:8 ] 
cgitantur, ex vicibus Gagulis agitantibus ( per Legum Corolluium 
ecundum ) compo(itg, fimiles babcbunt. determinationes peg. 
de ac fi centra intet pacciculds imili&er (tà refficerent 5 & erum; 
vires ille totz ad invicem ut vires fingula: componentes, hoc eft 
"t correfpondentium particularum diametri inveríe, & quadrata 
velocitatum direde: & propterca cilicient ut correfpondentes 
particule figuras fjnsles defctibere pergant... Hac ita fe habebung. 
per Corol. 1. 2, & 7. Prop. IV. íi modo centra illa quicícang, 
Sin moveantur, quoniam ob tranílationum. fimilitudincm, fimile; 
mancntcorum fitis inter Syfteuatum particulas; miles induceti 
ur matationesin figuris quas parciéula- de(cribunt, Similes: igi 
tur erunt corre(pondentium. & .fimilium particularum «motus 
Díquc ad occuríus. fuos, primos, '& propterca fimile occurfus, 

flcxioncs, ;& fubinde ( per jam ofienía ) fimilcsmos 
doncc icérum.in fe mutuo inciderint, & fic deinceps 
in infinicum...Q. E. D. 

Col. 1«, Hinc: (i corpora duo quavis, qua: fimilia 
Syfiematum particulas carscípondentes : limite! fita, inter ipfas 
témporibus propori us fimiliter moveri ncipiant,. fitque. 
orumdenfitatcs ad'ihvicem. ut den(tates correfporidentium: par- 
ichlarumz;hae pergent.. temporibus. proportionalibus: fimiliter 
moveri.  Eflenim eadem fatio fartiumsuajoriim Syftematisutri« 
Mfqueatque particularum, 

Cavl, «s. Etfi fimiles S fimiliter. pofitz Syfiematum partes 
mncsquicitant inter cx & earum duas qua cxteris majores nt; 
& fibi. muruo in utroque Sy(temate correfpondcant,. (ccundum 
Jineasfioiliter fias. fimili cum. motu utcunque. moveri incipi« 
ant: ba: fimiles; in reliquis fyfiematum partibus. excitabun mo 
05, S pergent inter iplas temporibus. proportionalibus militer 


t & ad. 


moyeri ;. atque adeo fpatia. diametris fuis proportionalia deícri- 
bere. 


Prop. XXX III. 


[29] 
Prop. XXXIII. Thcor. XXVI. 


Iden pfe, dio quod Sftmao pertes jore ej fta im 
vate corpofta ex daplicsta ratine elecitanum fuarum Gr duplica- 
da ratione déamctrorum dy. valisne denfitatis parit Syflemánatt. 

Nam refiftentia oritur partim ex viribus icentripetis:vel centri 
fugis quibus particula: fyltematum fe mutno agirant, partim ex 
acciribos & rcllexionibus párticularum. & partium ^ majorum, 
Prioris autein generis refiftentie funt àd' invicem ut vires tota: 
itiorrices a quibus oriuntir: id cft ut vires tót aoceleratrices & 
quantitates materie in partibus correípoudentibüs hoc eft (per 
Hypotheíin) wt quadrata velociratum directe & diftantia: parti- 
cularuni correfpondentium inveríe & quantitates materie in pate 
tibus correfpondentibus dirette: ideoque: (feum: diftanti: pat- 
ticularum fyfiematis: unius finc ad diftantias correfpondentes par- 
ticularum álterius, ut. diameter particuly: vel: partis in fyftemate. 
priore ad diametrum particula: vcl paftis: correfpondentis in al- 
tero. &- quanti ürerie fint: ut deiifitates partium & cubi 
diamctrorum ). reftentiz- funr ad invicérh ut quadrata. Velocita- 
tum & quadrata diametrorum $c denfitates parciurh Sy ftematum. 
Q. E. D... l'ofterioris generis refiftentie funt ur reflcxionum cor- 
refpondentium numeri & vires conjun&im. - Numeri autem re- 
flexionum func ad invicem üt velocitates partiüm correfponden- 
tium dircóe, S fpatia inter eorum reflexiones inveríe, — Et vires 
keflexionum font ut velocitates Sc magnitudines & denfitates par- 
tium correípondentium conjundtim 5 id eft ut velocitates & dia- 
metroruni cubi & denlitates partium." Et: conjungtis his omnibus 
rationibus, reíiftentiz partium correfpondentium fant ad invicem. 
wt quadrata. velecitatum & quadrata dianietrorum & denfitatcs 
partium conjun£tim. QE. D. 

Corol. 4... Mgitur fi [yftemata illa fint Fluida: duo Elaftica ad 
modum Acris, & partes corum quieícant inter (e: corpora au- 


tem 


320 ] 
xem duo fimilia & partibus flidorum quoad magnitudinem &. 
denfitatem proportiotalia, & inter artes illas. [imiliter pofi 
fecundum lineas fimiliter pofitas utcunque projiciantur ; viresau 
tem motrices, quibus particule: Fluidorum (e mutuo agitant (nz 
ut corporum projectorum diametri inverie, & quadrata veloc 
tatum dirc&te : corpora illa temporibus proportionalibus (mile 
excitabunt motus in Fluidis S fpatia fimilia ac diametri (is pro 

portionalia deicribent. 
rrol. 2... Proinde ia codem Fluido proje&tile velox refifüur 
in duplicata ratione velocitatis quam proxime, Nam íi vir, 
quibus particule diftantes (e murto agitant, augerenter in dupl 
€atà ratione velocitatis, projedtile. reliftererur in cadem ratione 
duplicata accurate ; idcoque in Medio, cujus partcs. ab invicem 
ifiantes (c(c viribus nullis agitant, refiftentia eft in duplicata ra» 
tionc velocitatis accurate, — Sunto igitur Media tcia. 4B, C cx 
partibus fimilibus & qualibus & fccundum diftantias aqualó re- 
gulariter difpofitisconítantia. Partes Mediorum 4 & B fugiant fe 
mutuo viribus quz (int ad invicem nt T & , ill Medii C ejuft 
modi viribüs omnino deflituantur. - Et (i corpora quatuor zqua» 
Tia D, E, F, G in his Mcdiisrtooveantur, vriora. duo D & E. in 
prioribus duobus 4 & B, & altera duo. & G in tertio C5 (itque 
Xelocitas corporis D ad velocitatem corporis E, & velocitas core 
qoris.Fad velocitatem. corporis G, in dimidiata ratione virium 
T ad vites V s rcíiftentia corporis D erit ad refificntiam corpori 
E, & reliflentia corporis F ad reliltentiam corporis G in. velocitie 
tum rationc duplicata ;& propterea refiftentia corporis D crit ad 
reliftentiam «corporis F ut reliftentia corporis E. ad rcfftcntiam 
eorporis G,  Sunto corpora D & F equivclocia ut & eorpora 
E& Gi & augendo velocitates corporum D & F in ratione quae 
cunque, ac diminuendo vires particularum Medii B in eadem ra« 
tione duplicata, accedet Medium B ad formam & conditionem 
Medii C pro hibini, & idcirco refiftentiz corporum aqualium & 
Icciam.E & G in. bis Mcdiis, perpetuo acccdcnt 3 equae 
tatcm. 


litatem, samt earam differentia cvadat tandem minor quam data. 
La Proinde cum refiftentit corporuim. D 8c F fint adinvicem 
du entiz corporum E S 6, actedent etiam haz fimiluer ad 
b iokem aquilinns. Corporum igitur D & F, ubi veloci 
Tac moventussefiftentia: funt aquales quam proxime ; & propte- 
rea cum reflentia: corporis F fit in. duplicata. ratione. vclocitatis, 
erit. reüftentia corporis. D in cadem. rationc. quamproxime. 
Q.E.D. - : 

Cor. 3. liturcorporis in Fluido: quovis Elaftico velocilfi- 
me movesiás cadem ferc eft reiftentia ac (i: partes Fluidi viribus 
duis centrifugisdefnaerentur, feque mutuo non fugerent: fimo" 
do Fluidi vis Elaftica ex particularum viribus centrifugis oriatur. 

Corol. 4. Proinde cum refiftcntie fimilium & aquivelocium. 
corporum, in Medio cnjus partcs diflantes (mutuo non fugiunt, 
fint ut quadrata diametrorum, funt etiam. zquivelocium K ec- 
lerrime. moventium corporum reíiftenti in Fluido Elaftico ut 
quadrata diametrorum quam proxime. 

Carol. s. Et cuin corpora fiinilia, aqualia:& aquivelocia, in 
Mediis jufdem dentatis, quorum particule: (c mutuo. non. fu- 
giunt, five particule ill fint plurcs &minores, five pauciores S 
majores, inzqualem materiz quantitatem temporibus zqualibus 
inpingant, eique qualem motus quantitatem imprimant, & vi- 
ciílim ( per motus Legem tertiam ) aqualem ab cadem readtio- 
nem patiantur, hoc eft, aqualiter. refiftantur manieftum cft 
ctiain quod in ejufdem denfitatis Fluidis Elafticis, ubi. vclociflime 
moventur, xqualcs (int corum refienti quam proxime s five 
Fluida illa ex particulis cradioribus conftent, fivc ex omnium 
fübrilifimis confütuantur. — Ex Medii fübilitate refiftentia pro- 
jedtilium celerrime motorum non mulcum diminuitur. 

Col. 6. Cum autem particule Fluidorum, propter vircs 

fe mutuo fugiunt, mov:ri nequeant quin fimul ogitent 
ideo ditlicilins moveantur inter 


s vires 


[32] 
virscentrifuges co diüilins moveantur inter fes. mani. 
efle videtur quod projc&tile in. tali Fluido co diflicilius movebi- 
tur, quo vires ille funt intenfiores  & proprerca (i corporis ve. 
locillimi in loperioribus Corollaris. velocitas diminatur, quoni- 
am refifientia diminueretur in duplicata ratione velocitatis fimo- 
do vires particularum in cadem rationc duplicata diminuerentur; 
Yircs autem nullatenus diminuantur, manifefium cft quod. ref. 
ficntia diminuctur in ratione minore quam duplicata vclocitaris 

Cool. 7. Porro cum vires centrifügz co nomincad augendam 
xefifientiam conducanr, quod particule motus fuos per Fluidum 
adamajorem a (c diftantiam per viresillas propagent 5 & cum di 
ftantía illa minorem habcat rationem ad majora corpora: 
fftum cft quod augmentum re(iftcntiz cx viribue illis oriundum 
din'corporibus majoribus ssinoris tit momentis c propterea, quo 
corpara (inr majora co mais: accurate refifientia: tardefcentium. 
decrefter in in duplicata ratione velocitatis. 

Cool . Unde ctiamratio illa duplicara magis accurate. ob- 
fincbit in Fluidisqua, pari denfitate & vi Elafüca, ex pantieulis 
minoribus confiant. Nam ficorpora illa majora diminvantur; & 
particula: Fluidi, manente ejus denfitate & vi Elafii a, diminu- 
antur in eadem ratione ; mancbir ead 
us: ut ex prxcedentibus facile colli 

Cool. 9... Hxc omnia ira 
laítica ex particularum viribus c 
fi visilla alimde oriatur, 
ftar Lanz vel ramorum 


manie 


dem ratio refifientii: qux pri- 
igitur. 

habcnt in Fluidis, quorum vis E- 
ventrifugis originem ducit. -.Quod 
velati ex particularum expanfione ad in- 
arborum, aut cx alia quavis avía, qua 
* reliftentia, 
crit major quam in füperioribus 


morus particularum itter. (e redduntur níntis hber 
ob minorem Medii. foidiratem, 
Corollarii 


Prop. XXXIV. 


Ia 
í—— ieri vitas oo dal 
vpn i prop. XXXIV. Theor. XXVI, 


Que in. precedentibus duabus. Propfiuioribus. demmnfirata fi, 
oliiuent nbi particule. ton fe annua contingnnt, fi modo par- 
ticul.e ille. fint. fume hdrice- I ; 
Lyon cte viribus quibufdam fc mutuo fügcre, & vi- 
16s illas in acceffü ad füperficies particularum augeri in infinitum, 
& contra, in recefíü ab iifdem celerrime diminui, Sc ftacim eva- 
neícerc. .Concipe etiam fyftemata comprimi, ita ut partes co- 
rum (c mutuo contingant, nili quatenus vircs illa: contactum im- 
pediunt, -Sint autem fpata per que vires particularum diffün- 
duritur quam anguítilima, ita ur particula fe mutuo quam proxie 
mc contingant: S motus particularum inter fe iidem erunt quap) 
proxime ac fi e mutuo contingerent... Eadem facilitate labentur. 
nter (e ac fi eflent fumme lubricz, & fi impingant in. fe mutuo 
refle&entur ab invicem ope virium prafatarum; perinde ac fi eflent. 
Elaüca. Itaque motus erunt iidem in utroque cafa, nifi quate- 
mus perexigna particularum fefe non continpentium intervalla 
dliveliratem elliciant: que quidem diverfis diminuendo parti- 
larum intervalla diminui poteft in infinitum. Jam vero qua 
in precedentibus duabus Propofitionibus demonftrara funt, obti- 
nent in particulis fefe non contingentibus, idque licet intervalla. 
particularum, diminuendo fpatia per qua vires diffundunur, di- 
münuantur in infinitum. — Et propterea cadem obrinent in parti- 
culis fce contingentibus, exceptis folum differentiis quz tandem 
diffsentiis quibufvis datis minores. evadant. — Dico igitur quod 
accurate obtinent. . Si negas, affigna differentiam in cafa quo- 
cunque.  Atqui.jam probatum. eft quod differentia minor fit 
quam data quzvis. Ergo differentia falfo aílignatur, S proptc- 
rca. nulla eft. Q. E. D. 

Cors x. Mgitur (i Syftematum duorum partes omnes quie(- 
cat inter e, excepi diabos, que ceteri majors fin: (bi 

Sí a 


muto 


[24] 
mituo correfpondeant inter cxteraslimiliter fite. " Ha fecu 
Jincas fimiliter pofitis urcique projetke fimiles excitabunt mox 
tus in Syftciaribis, Sctemporibus proportioralibus pergent fpa- 
tia fimilia & diametris fuis proportionalia defcribere ; & re. 
frenur in ratione compofitz ex duplicata ratione velocitamn, 
& duplicara rationc diametrorum & ratione denfitatis Sytema- 
tum. 

Cow 2. Unde fiSyfemata illa fint Fluida do fimilia, y 
orut partcs due majores fint corpora in fifdem proje&a: fig 
autem Fluidorum particuhe fame lübric; & quoxd magnitudi- 
mem & denfitatem proportionales corporibus: ' perpent corpora 
temporibus proportüonalibus fpatia fimilia && diametris fuis pro- 
portionalia deferibere, S reliftentur in ratione Corólhiio füperi- 
ore definita. 

Corol. 3: Proide à codem Fluilo Proje&üle miignitudine 
Watum refiftitur in duplicata ratione velocitat 

Cool. 4, Atfi particule Fhaidi non fint fumie lübrice, vel 
fi viribus quibufztique fc iririo agitant; quibus morum fibcr- 
tis diminurtir? Projet tardiora difficili faperabunt refiflen- 
Tam, & próptérea magis refiftenrur quam in velocitatis ratione 


duplicata. 


Prop. XXXV. Theo. X) 


Wt. 


St Glue D Cylidrns eqnalilnee dianietris deferipti, iy. Midio 
viro 6 Elaffico, fe&ndme plegam axis Cylizdei, c. 
Pte celesriire noeesmliez 'erir 


D quali cim e 
fiffetia Glebi diplo miror quam re 


ioviam refiftentia! (per Corol. 5. - Prop, XXXIII. ) 
iudem'eft quam proxime ac (r partes Fluidi viribus nullis fe mu- 
166: figórenr; "fipponamts pattes Fluidi ejufmodi viribus defti- 
foras per fpatia omnia uniformiter difperei. "Et quonim adio 
Medit in corpus eadeimeft (nee Eeonm Corol. s. ) five corpus 
fcente movcatur, five Medii particule cadem cum 

veloci- 


[51 
sene moingant in corpus quiefcerie? canfideremus corpus 

beoe dcos e hri: quo impetu urgebitar a Medio 

quam q| cues E 
movente. Defignet igitur AB K [corpus Sphzricum centro 
femidiametro 
CA deferip- 
tum, & inci- 
dant par 
Ie Medi data 
cum velocita- 
te in corpus 
illud Spheri- 
cum, fecun- 
dum rc&as 
fi 4C paralle- 
lasSitque FB. - 
cjulmedi reda. In ea capiatur L B femidiametro CB aqualis, S 
ducatur B D que Spheram tangat in B. In 4C & BD demit- 
tantur perpendiculares BE, D L, & vis qua particula Medii, fe 
cundum rc&am FB 'oblique incidendo, Globum ferit in B; eric 
ad vim qua particula eadem Cylindrum ONG Q axe 4CI circa. 
Globum deíriptum perpendiculariter. feriret in b, ut L.D ad 
LBvd BEad BC. Rurfus efficaci hujus vis ad movendum 
globum (ceundum incidenti fux phgam FB vel 4€, eft ad e- 
Sufdem efficaciam ad movendum globum fecundum plagam de- 
terminationis fuz, id cft fecundum plagarh re& B C qua globum 
dircüe urget, ut BE sd EC. Et conjundiis rati eflica- 
cia particule; in globum fecundumrc&am F B oblique incidentis, 
ad movendum cundem fecundum plagam incidenti fuz, eft ad 
efficaciam particule ejuídem fecundum eandem re&am in cylin- 
drum perpendiculariter incidentis;ad ipfam movendum in plagam 
cándem, ut B E. quádratum ad BC quadratum. Quare fi ad cy- 
Tindri bafem circulárem N 40 erigatur perpendiculum & HE, & 


fit &E aqualis radio 4C, & b H aqualis — erit bH ad 
[7 


[j 


[o6] 
LE ut-effeus. particulz jn. globum ad. cfiic&um, Pattieulg i 
ylindrum.. | Et propterea. Solidum quod a redis omnibus f H 
excupatur, erit ad. folidum quod a rc&tis omnibus & E ors 
putur, ur efus particularum omnium in globum ad feu, 
particularum omnium in Cylindrum. - Sd folidum privs cft pg, 
Tabolois vertice I axe C4 & latere reo C 4 defiriprum, & (a. 
Tidum poftcrius eft cylindrus Paraboloidi circumfcriptus: & no; 
tum ct quod Parabolois it (cmillis cylindri ciicum(crips - B 
tota Medii in globum eft duplo minor quam cjufdem vis ug 
in Cylindrum.. Et propterca f particule Medii quicfcerent, & cye. 
lindrus ac globus aquali cum velocitate moverentur, foret refi 
flentia globiduplo minor quam refiftentia cylindri. Q, E, D. 


Scbolium. 


Eadem methodo figura: alio inter fc quoad. refiftentiam com- 
parati poffunt, exque inveniri qua. ad motus fuo: in Medis re- 
fiftcntibus continnandos apriorcs funt. Ut [i ate cicculari CEBH, 
qua: ccntro 0, radio OC dejcribirur, & ala- 
tudine 0.D, conftruendum (it jrufirum coni 
C BG F,quod omnium cadem bafi & altitu- 
dincconfiru&orum & (cundum plaga maxis 
fui veríüs D progredientium íruftorum mi- 
nime rc(iftacur: biícca altitudinem 0 Din Q. 
& produc, 0 Q ad 5 ux (it Q $ aqualis QC, 
cerit 3; vertex coni cujus früftum quaritur. 

Vnde obiter cum angulus C$. (emper (itacorus, confequcng 
«ft; quod filolidum 4 D B E convolutionc figurs Elliptice vcl O- 
alis 4D BE circa axcm 4B fa&a generetur, & tanzatur figura. 
&eheransa rctiis tribus FG, GH, HT in pundis F, B & la 
ut.G H (it perpendicularisadaxem in pun&toconta&tus B, & FG, 
H cum cadem GEH contincant angulos FG B, BH graduum 
135; folidum, quod convolutione figure 4D FGHLIE circa ax- 

em 


L3 En 

em eundem C B, generatur, minus reiitur quam folidum priuss 
feodo utrumque fecundum plagam axis fui;//B. progrediatur, 
& utriufque terminus B pracedar. | Quam; quidem propofitio- 
nei in conftruendis Navi- 
bus non inutilem futuram 


it MN ad GR uc G Rib. ad 4 BRxGBq 
lidum quod hujus rcvolutione circa axem 4B fa&a defe 
bitur, in Medio raro & Elafüco ab 4 verias B veloci 
vendo, minus refiftetür quam aliud quodvis cadem. longitudine 
& latitudine defcriprum Solidum circulare. 


Prop. XXXVI. Prob. VIII. 


Tuenire: vefiftemtiam. corporis Splyerici in Fluido raro ch» Elaftico. 
iuc progredia ( Vide Fig. Pag. 325-) 
Defignet ABit.I corpus Sphricum centro C [emidiametro C 4 
deicriptum.. Producatur C 4f primoad S dcinde ad R, ut fit 45 
parstertia ipfius. CA, & CR lit ad CS ut denfitascorporis Spha- 
rici ad den Medi. Ad CK erigantur perpendicula PC, 
KR X, centroque R. & Afymprotis C R, R X defcribatur Hypet- 
bolaquevis PET. — In CR capiatur C T longitudinis cujufvis, & 
ur perpendiculum T7 abícindens aream. Hyperbolicam 
V/, & fit C Z las hujus arca applicata ad reétam PC. Di- 
o quod motus quem globus, deícribendo fpatium C Z, ex refj- 
ntia Mediiamittet, erit ad ejus motum totum (üb initio ut lon- 
gitudo C T. ad longitudinem € K. quamproxime. Nam 


[2587 
Nom ( per motuum Legem tertiam ) motus quem 

6NOQ an globum defcripcus impitigendo in Medi Mic 
amitterer, qualis eft motui quem imprimeret in eifllem 

ficulas. Ponamus quod particule ngule refie&anrur a cy, 
Scibeodemeacum velocitate refiint quacum cylindrus ad ipi 
accedebat, Nam talis erir reflexio, per Legum Corol. 3 fimo. 
do particule: quam miim fint, & vi. Elfüica quam má, 
refeBanrur. Velociasigitur quacum a cylindro refliunt ad 
dita velocitati cylindri componct totam velocitatem duplo ma. 
jorem quam velocitas cylindri, & propterea motus quem cy. 
lindrus ex refexione particule cujufque amittit, erit ad mo. 
tum totum cylindri, ut particula duplicata ad cyndrum. Pro. 
inde: cum denfitas Medii fit ad denfitatem cylindri ue. CS ad 
CR j li Cr fic longitudo tempore quam minimo a cylindro de- 
Veripta, erit motus co. tempore amitlüs ad morum totum cylin- 
WriutaCHkCSad ÀLxCR. Ea cnim cft ratio materi Me- 
ii, a. cylindro protru& & reflexe, ad miaffam cylindri. Unde 
cum globus (it dux terri partes cylindri, & refitentà glo 
Cper Propofitionem fuperiorem ). it duplo minor quam refien- 
ti cylindii: erit motus, quem globus deícribendo longitudincm 
L amittit, ad motum totum globi, ut C/xC.$ ad ? ATXCR, five 
WÜrGd CR. Frgatur perpendiculum re Hypcrbole: occur 
rens in vx Sc ( per Corol. r. Prop. V. Lib. IL ) corpus dc- 
fcribendo longitudinem ares: Cr e P proporcianilcm, amit mo- 
ttv fui toriae CR partem quamvis C, idem defcribendo longiti- 
dinem sre CT Y P proportionalem, amirtet motus (ii partem 
£T. Scd longitudo Ct zquli cft. C S^ ge posdnudo 0Z 
€per Hypothcin) zquili t CPTP, S aconue loneinudo C? 
elt ad longirudinem CZ ut arca CP adaram CPV T. Et 
proptereà cim glohus d- cri 
er 


- 


ndo longitudinem quam minimam 
"s fir ad totum vt Ct ad CR 
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defcribendo longuudinem aliam quamvis C Z, amittet motus füi 


Wd roomut CT ad CK. Q.E.D. 
boe ia Es detur corporis velocitas fub initio, dabitur tem- 


jcribendo fpatium C t, amirtet moris fii par- 
pur quo copus de cites fad vm pravae 
ifta. motus-pats amilfa ad motitm, quer gravitas Globi codem 
tempore generare dator proportio vefientiz ad gravitatem 
Globi. 

Corol. 3; Quoniam io his determinandi fuppofai quod pare 
icube Eluidi per vim füam Plaftcam quam maxime à Globo v6: 
flc&antur, & particularum fic rcflexarum. impetus in. Globum 
lo major fit quam (i non reflc&erentur: manifeftum eft quod 
n Eluido, cujus particule vi omni Elaftica aliaque omti vireflexi- 
va defüituuntur, corpus Sphzricum refifienrism dopló minorem. 
pen adeoque eandem velocitatis partem mittendo, duplo 
longius progredietur quam pro conftru&ione Problematis hujus 
fuperius allata. 

Corol. 3." Et (i particularum vis reflexiva nequé maxima. fit 
neque omnino nulla, fcd mediocrem aliquam rationem teneat: 
refiftentia pariter inter limites in conftru&ione Problematis & Co- 
rollario fuperiore pofitos, mediocrem rationem tenebit. 

Cool. 4. Cum corpora tarda paulo magis refiftantur quam 
pro ratione duplicata velocitaris: hac delcribendo longitudinem 
quamvis C Z amittent majorem motus fui partem, quam que fit. 
ad motum fuum totum ut € T ad C KR. 

, Cod s. Cognitaautem re(ftentia corporum cdlerrimorum, 
innoteícet etiam refifientia tardorum; fimodo lex decrementi d 
fiftentiz pro ratione velocitatis inveniri poteft. 


ES Prop. XXXVIL. 
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Prop. XXXVIL. Prob. IX. » 


qua dojeofs data per, foramen cluentis deforire mtm. 
Si vasimpleatur aqua, & in funde perforctur ut aqua pcr 
ramen deflat, maniicftum e(t quod vas fifinebit. pondus aqua 
tocius, dempto pondere paris ilius quod ioraminiperpendiculu 
tcr imminet. Nam fi foramen obfüaculo aliquo occlude rs ob- 
fiagulum /fafünerct pondus aqua: (bi pcrpcndiculariter incun. 
brplisj, & iundum vatis (uftincrer. pondus aqua: rcliqua.» Su 
lato autemy obítaculo, fundum vatis cadem aqua. preffione- ecc 
Hemyeiiplius pondere urgcbitur ac priuss. & pondus. quod. uli 
fjacilum fufincbaz, icum jam non fufiineatus acict ur aqua def 
gnat, & pecforamcn defluat. 
c inde confequensc(t, quod morus aqux rorius,e/flucntis is eri 
deg? pondus aqua. foramini pcrpendicularirer incombcntis gene: 
maepofli. Nam aqux particula uiaquaque pondefc iuo, qu& 
fenus pon jmpedicury; defcendit, idque motu unifarmiter acce- 
ratos & quatenus impeditur, urgcbir obftaculum. ,.. Obflaculum 
illediye valise(t fundum, vel aqua inferior defucps;. & prajtes 
rca ponderis pass illa quam va(iz fundum non füfiner, uradbita- 
quam deflucntem S motum [bir proportianalem gencrabit. 
P«figner jcjrur E arcam oraminis, 4 alitudinem aqua: [ata 
3mini pespendicolorter inconbennis, P. pondus jus, 41 £' qua 
Firarem ejus, 5 fpatiüm qued, daro quovis rempoue, 1 in ct 
libere gilendo delcibirets c; veloctarem quam jn fie e 
poris i ndo, Scqdiictitz.. motus cjus acqui(irus 4LEx J^ 
qualis erit motui-aquz toiius codem tempore fluentis. Sit 
velocitas ucrido cxir de foramine, ad velocitatem P ut 
dad « ; & cum aqua velocitate Y defcribcre poffet fpatiom 2 $, 


acum eff 


aqua efflucns codem. tc 


» velocitate fua ^j^ defcriberc pof- 


fet fpatium 27 


Et propterca columna aque cuj 


longitudo 
fit 


[uaa 
c 2498 faimdo cidem qux foremini, polit eo tempore de 
e; hoc eft colamra Sr. Quare ionis 


flueido egredi dé'a 
3d spy aiii dicendo quastiitésaque elfuenis i velo 


[: ne fuam, hoc cft. motus ominis tempore efiluxus illius geni« 


xus, aequabitur. potui 4 Fx: Ec (i equales illi motus-applicens 
versi FP Beb244 salas A uidet dd ad eub 4 ad 38 


1 
& d ad c n dimidiata. ratione 14 ad S. Eftigitüt velocitas quas 
cim aqua. eit c.foraminty.ad. velocitate: quam aqua cadens, Bc 
tempore T. cadendo, defccibens fputiim S acquierer; -ut: altitido 
aque foramihi perpendicularter incumbentis ad medit propore 
tionale inter iu incm illam duplicatam & fpatium illud 5j. quod 
corpus temporc T. cadendo delcriberet. ryecum 
ar fi motus illi furfum vertantur; quoniam aqua velocitate. 
V aícenderet ad altitudinem illam: deciderat ; & altitu- 
dincs (uti. notum eft.) (int in duplicata rationc velecitatum: 
aqua eflluens a(cepderet ad aliitudinem 4 4t Et próprerea quan- 
títas aque cfiluentis, quo tempore: corpus cadendo 'deícribere 
ppfict altitudinem 174; aqualis crit columnz aqua totius 4 F fo* 
rimini, perpendiculariter: itbunentis. 

Cum autem aqua effluens; motu: fuo-ürfum verfo, perpendi- 
cülariter fürgererad dimidiam alrirüdincm: aqua foramini incun 
bzntis s confequens eft.quod fi cgrediatur- oblique per canalem 
in acus vatis, defcribet in fpatiis: non refiftentibus Parabolam cu- 
jus latus re&um cft altirudo aqua in vafe füpra canalis orificium; 
Sceujus diamerer horizonti perpéndiculatisabocificio illo ducitur, 
atque ordinatim applicarz: parallela: funraxi canalis. 

Hac omnia de. Fluido fubriliffimo intelligenda funt. . Nam 
aqua ex. partibus cratlioribus conftet, bae taidius cílluer quam 
Pro ratione fuperius affignata,. praresrimfi foramen anguftum fit 
per quod efllur, 


Tta Derique 
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Denique fi aqua per canalem horizonti paralllum egredi. 
quoniam abd rr ivregrom eft, & eadem aqua pied 
ubique at getur. ac (i aqua. non efllüeret ; vas (ue 
ncbit pondus aqua: totius, non obltante cfluxu, fed latis vai; 
de quo efilit non füflincbir prefionem illam omncm, quam i. 
flinerct li aqua non cfllucret. — Tolletur enim preilio parri ili, 
vubi perforatur.- que quidem preffio aquilis eft ponderi columna. 
aqua, cojus bafis foramini quatur & altitudo cadem eft qua a. 
qux totius [upra foramen. — Et proptcrca fi vas, ad modum car. 
poris penduli, filo przlongo a clavo fufpendacur, hoc, fi aqua in 
plagam quamvis fecundum lineam horizontalem effluit, receda 
Jemper.a perpendiculo in plagam contrariam. Et par eft ratio 
motus pilarum, quz Pulvere tormentario madefaclo implentur, &, 
materia in flammam per foramen paulatim expirante, recedunt 4 
rcgione flamma: & in partem contrariam cum impetu feruritur, 


Prop. XXXVIII. "Theor, XXIX. 


Corprwm Sphericimum. in Media quibnfgue Fuidiffmis vfftas- 
tiam ini snteriore: faperficie defmire; 

D:tluac aqua de vaíe Cjlindrico: / BCD, per. canaleti Oy: 
lindricum. E FGH, in vas inferius IK LM $ & inde. cfluit pr 
Vafis- marginem. Tf. Sit attem. margo ille ejuídem alitüdinis 
cum vafis fupccioris fundo C D, eo. ut aqua per torum canalem 
wüiformi cum-motu. deícendar 5 & in medio carialis. collocetut 
Globus P, itque P R alritudo aque fupra Globum, & SR cj 
dem altitudo füpra fuudum vafis, -Suftineatur autem Globus fi- 
lo.ceouiflio T F^, lateribis canalis hinc inde affixo. Ft manife- 
fium eft per proportionem faperiorem, quod quantitas aque da- 
1o tempore d:fluentis erit ur amplitudo oraminis per. quod de- 
luit hoc (ft, (i Globus tollatur; ut canalis orificitin : fin Clóbus 
adíi 


dt íparium undique. inter Globum S canalem. Nam ve- 
saquz deflaentis 


(per füperiorem Propofitionem ) ca erit 
quam 


| 
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cadendo, $ cafa. (bo defcribendo: dimidiam aque 
quce cid EAE qe Dd di 
Globus rollatur, five adfit. .Ér propterea. aqua. deflucns erit ut 
amplitudo fpa per quod rant Ceme tranf aqua per fpi- 
tium angufitus facilior efie nequit quam. per fpatium amplius, 
c propterca ve- 
locas ejus we 
bi Globus adeft, 
mon poteft cf- 
fe major quam 
cum tollitur: i- 
 deoque majora- 
jua quantitas;u- 
bi Globus adeft, 
non eílluct quam- 
pro ratione (pa- 
tii per quod tran 
fit. Siaqua non. 
fit. liquor (übti- 
lifimus & flui 
diffimus, hujus 
tranfitus per fpa- 
tinm. anguftius, 
ob cralfitudinem 
particularum, e- 
rit aliquanto tar- 
dior: at liquorem fluidilimum effe hic fupponi i 
quantas aqu cujus defcenfum Globus dao cedi Ud 
ad quancitatem aqua qu, fi Globustolleretur, codem temp 
deicenderet, ut balis Cyfindri circa Globum defcript ad orificium 
Sanalis; five ut quadramm diametri Clobiad quadratum diame- 
tri cavitais canalis, -Et- propterea quantitas aque cujus delcen- 
fum Globus impedir, zqualis eft quantitati aquz, que eodem 


tempore 
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tempore per foramen circular infündo vafis ba Cylia 
aquale, deícendere pofi, Sc cujus deicenfüs per. fundi parti, 
quamvis circularem bafi ili aqualém impeditur. 

Jam vero pondus aquz; quod vas & Globus conjündim ffi. 
nit; eft pondus aque: totius in vae, prater: partem illam qug. 
aquam defloenrcm accelerati ad cjus motum zenerandum (ui 
Git, quzquc, pcr Propofitionem füpcriocem, equalis eft: ponderi 
columna aqua: cijus bafis aquatur fpatio inter Globüm &c. aps 

lem per quod aqua defuit, & altitudo cadem cuni: alriudigg: 
aqua fupra fundum valis, perlincam $ K defiznata,. Vaf 
tur fundum & Globus conjun&im füftnent pondus aqiítotim 
in vafe fibi ipfis perpendiculariter imminentis. Unde-cum:fan- 
dum vafis (ufüncat pondus aqua fibi perpendiculariter imminen- 
tis, reliquum eft ut Globus etiam (üftncat pondus aqua: (ibi prc 
pendicularirer imminentis | Globus quidem non fuftinct pondus 
aqua: illius fiagnantis S (ibi abfque ómni niotu incimbentis, fed 
aqua dcfluenti re(ifiendo impedit cfiz m tanti porderis; ade- 
gque vim aque defluentis fuftinct ponderi illi aqualcm,. Naim 
impedit deicenfam & eflluxum. quantitatis aqua--quempoíids 
illad accurate eficeret (i Globus tolleretur. V Aqua ponderefio 
quatenus defcenfus cjus impeditur, urget obfiaculiniomne, idée 
Qquc obfiaculum,quatenus de(centum aqux impedit, vim fallinet 
qualem ponderi quo defcenfus ille cficeretur..- Globus. autem 
déícenfum quantitas aquz impedit, qucm pondus:colume 
3i aqua: fibi perpendicularite£ incumbens cfficere pofíet;-& 
propterea vim aque dccurrentis füftinet ponderiili saquilem 
"Mie S resdlioaquie per sllorus cócin &rtiam. arqtiantur -intér 
Jes & in plàgas contrarids dirigtühtur; ... Ado. Globi in-aquamde- 
fcendentem, ad cjus deféeafim impediendum, in. fuperiora dirigie 
Auri; & cft ut delceridendi motus impeditus, €iquc tollendo ada- 
Quart fulicit & propterea adio contraria aqua in Globum:z- 
dcm vcl. tollere vel gencrare poffit 
hoc 


ralis cf vi qua. morum cus 
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fioc cft ponderi columnaaquas que Globo erpendicnlrirr im 
minet & cujus alitudo el R3. — 

Si am canalis orilicium fuperius ebftmatur, (ic ut aqua def- 
cendere nequeat, Globus quidem, pondere aqua: in canali & vale 
inferiore: T.L.M. fragnantis, premetur undique; fcd non ob- 
flante prelione ill fi ejuldem (it [pecifica: gravitatis cum aqua; 
quicícer. - Prefli illa Globum nullam in partem impellet, Er 
ropterca ubi canalis aperitur & aqva de vale fuperiore deícendit, 
vis omnis, qua Globus impellitur dcorum, orictur;ab aqua: illius 
deícenfu arque adco a qualis erit. ponderi columna aqua:; cujus al- 
titudo eft KS & diameter cadem qua Globi. Pordus autemiftud, 
quo rempore data qualibet aqua quancirasper foramen bafi Cy 
dii circa Globimy defcripti 2quile, fublaro G]obo cflluere pofz. 
fet, lufficit ad cjus morum omnem genctaydum; atqueadeo quo 
tempore aqua in Cylindro vuiforaicer decurrendo defcribit dias 
tertias partes diametri Globi,(ullicitad morum omnem aqua: Glo 
bo aqualis generandum,, Nam Cyliadcus aqua; latitudine Globj 
Sc duabus tertiis partibus alticudmis. d. fcriptos, Globo aquatur, 
Er propterea aque currentis impctus in. Globum. quielcentem, 
quo tempore aqua currendo defcrijir duas tertias partes diamctri 
Globi, (i uniformiter. conrinuttur, gencraret motum omnem par» 
nis Eluidi qua; Globoxquamr. 

Qua vero de aquá in canali demon(trata funt, intelligenda 
funt criam de aqua quacunque fiaente, qua Globus quilibet. in ca 
quicicens urgerur,, - Quaque de aqua demopfirata funt obtincht 
eriam in Eluidis vniverfis (ubalitlinis, . De hisoamibus idem var 
let argentum. 

Jam vero per: Legum Carol. 5, vis kluidi in. Glabum.eadem 
efi; yc Globus quicicat S Eluidum uniformi cum, velocitare mo» 
ycatur,, five Fluiduni ,quielcat. & Globus eadem cum velocitate 
in partem contrariam pereat... Et proprerca reíiftentia Glo! 
Medio. quocunque Fluidillimo. unifor 
tempore Globus duas tertias partes d 


in 
tcr. progredicntis, quo 
ametri;fie defcribit, aqua- 
Tis 
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eft si;que in corpus cjuflem magnitudinis cum Globo gs 
B Eidars con Mao undo? impreflü, quo fal 
Globus duas tertias partes diametri fuz. progrediendo defcribir 
velocitatem Globi in corpore lo generare poffet. Tanta efti 
fifientia Globi in faperficici parte przcedente.. OE. Dy 

Cool. 1. Sifolidum Sphericum in cjuídem fecont degfjgi, 
Fluido fübiilitimo libere moveatur, & inter. movendum cadeg; 
Vi urgeatur a tergo atque cum quicfóit; cjuídem rifftenti cy 
erit quam in Corollario fccundo. Propofitionis ccc, deti 
mus. Unde i computus ineatur, patcbit qtiod folidum dimid. 
am motus füi partem prius amittet quam progrediendo defcripfe 
1it longitudinem diamctri propri Quod (iroter movendum mi. 
mus urgeatur a tcrgo, magis retadabiturz & contra, fi magi 
Wrgeatur, minus retardabitur 

Cow. s. Hallucinantur igtur qui credunt refiftentiam proje: 
ilium per infinitam divifionem partim Floidi in infinitum di 
minui ^ Si Fluidum fit valde crafíam, minuctur reiftenria ali 
quantulum per divifionem partium ejus Ar pofiquam compe: 
tentem Fluiditatis gradum acquifiverit, ( qualis forte eft Flüidi- 
tas Aeris velaqua vel argenti vivi ) refifientia in anteriore oper 
ficie folidi, per ulteriorem partium divifionem non multum minu- 
etur, Nunquam enim minor futura eft quam pro limite quem 
in Corollario füperiore allignavimus, 

Col. 3. Media igitur in quibus corpora projcdtilia finc en« 
fibili motus diminurione longiflme progrediuntur, non folum 
Flüidifms funt, fed ctiam longe rariora quam funt corpora il 
qua in ipfis moventur: nifi forte quis dixerit Medium omne Flu- 
idillimum, impetu perpetuo in pofticm projets partemfadto, 
tantum promovere morüm cjus quantum impedit & iffi in para 
feantici. Et morus quidem illius, quem projectile imprimit à 
Medium, partem aliquam a. Medio circulariter lato reddi cor- 
pora tergo veriümile eft, Nam & experimentis quibufdam fa- 
Bis, reperi quod in Fluidis fatis comprellis pars aliqua redditur 
Omnem. 


[337 3. i de 
r juocunque reddi nec rationi confentaneum 
reuera 
era. "Fludorum chim urcunque (ubülium, ii denfà int, 
QD ad folida movenda reifteadaque periagnam elle, & quo« 
Todo vis illius quantitas per experim:nta dererminetur, plenius 
patcbi per Propofitioncs duas qua: fequuntur, 


Lemma IV. 


Si as Sphricum. Fido lomsgento quisfeerte. plenum a i inr 
greffe mrueatar i direéinm, mosque. procreJrvo femper accelerate 
fia pereat at. interea. m ever m orbem. pates Fhidiinclufy 
equaliter participando wetum eft, quiefeet inter fe, — ldem obtine- 
Jot in efe fne enjetmqie, — Kes manífifia cfi, nec indiget dem 
omofitioné, 


Prop. XXXIX. Theor. XXX. 


Fluidium omne quod wm accelertto ad modum venti imcvebofeentis 
progreditur, Cy cujus. partes inter fe quiefcit, rapit. onmia ejufdem. 
denfitis inmatania corpora, C» fecum cum eademvvcloctate defert 

Nam per Lemma luperius (i vas Spharicum, rigidum, I luido- 
quc .bomogeneo. quieícente plenum. motu. paulatim. 'imprello 
progrediatur ; Flukü motum vafis participanüs partis omnes 
lemper quicícent nter (e. Ergo (i Flvidi partes aliqua congcla- 
rentur, pergerent he quicicere inter pares reliquas. . Nam quo- 
nim partes omncs quiefcunt inter fe, perinde clt five fluida: lit, 
fius alique carum pgeícant. Ergo f vasa vi aliqua extrinfecus 
imprella moveatur, Sc. monum füum imprimat in Fluidum; Flu 
dum quoque motum fuum Ginprimer in fui ipis partcs congela- 
tas eafquelecum rapict. Sed partes ille congelatz funt corpora. 
fols cidem dentia eum Fluidos par ef rao Fl ie 
&d in vale moto claudatur, die in fpatio Drs ad modum vei 


fpirct. 
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fpiret.-Ergo Fluidum omne quod motu progretüvo 
fertur, cujus partes inter fe quicícunt, folida quac 
dein denliratis inclua, qua: (ubiritio quicícebanz, rapi 
una moveri cogit. - Q.E. D. 


ccelergto 
hque ejuf, 
fccum, ge 


Prop. XL. Prob. X. 


Tirzenire vefiflemiam. folidorum:Sphier&orum in. Mediis E Twidifji. 
mis denfitate dnis. 


In-Fluido quocunque dato inveniatur 'rcfifentia ulis (oil 


fpecie dati, cujus magnitudo in infinitam augeri. " Dein died 
Cus motus amifiüs, quo tempore proercdiendo lonpitudiüiif, foi 
midiametri fux deicribir, cft ad cjus motum torum Tul initio; i 

motus quem folidum quodvis dácuna; in Floido eodej jun 
lübrilitlimo, deícr 


"do dianictri fü. longirudincni"aihin 


tft ad cjus morum totum fib initio quamproxime. Nam fipar- 
ticule minima F lukdi fübeiliati Candés [ialicatir Pl'oportionem cun- 


demque fitum ad folidum datum in co movens, qucm particule 
vociden minii hii nonien lisent ad folios Serum ; 
Tintque paeticobe-Luidi itin femaiyelutigos t virbtinai 
mets GeritripetiRueomriro defrfoantags ael phai Suit is 
uz tihporibus qiliulcunque- bropordiatlilti to his FT: i 
MS NtoNr eerte aderire divisae 
tempere' defccibuir: ij «iai: iint 
Jrteeomatie 3 ti5.. idi de" feit aeg "NUR 
Tübrhari srineánter;: S sapritkde folii in:Nfedio non Tubrilità 
RN CIR ipa? lvii irum, ' Espresso eia al] HG 
A Meio tr Tübciliato;dábitür Ver miojsejiióiéii f périGidniie 
iria Medio übiilsiro: PET. j 
Si partici TIT pponéndum et quod 
hn utra: Huido fant aqualitcr lubrica, co utes deca lubricie 
murboretiieitia utriady zeófite: stare qc Própi 
ium valebie: 


HiBà Rhine fu 
 propernona 


tifcnci fhidi hon 
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Corol. a, tgo fi cic abc lolidi Spharici iaenitadinevaugci* 
tuc eq reigenria n fationc düplieatas refitenti(olidi Spharidi 
acres diminurs. magnitudine particulirum Fluidi, nullatena 


minuctur. » : * 
ol 1 (Sin clienti; augendo folidum Spharicum, angéa» 


nur in iinace quam duplicata rarioné diametri; eadem diminu- 
endo particulas Flaidi diminuetur in: rationc qua relifientia aucta 
deficit a ratione duplicata diametri. 

Cro. :3:- Unde péripieuum;eft quod folidi dati refitentia pe 
ibilionem pariiim Fluidi &orr anilnimidibtinui potc(i. Nam ro- 
fiftentia folidi auti debebit eile quam proxime ut quantitas ma- 
teria fluide refitentis, quam folidum illud movendo protrudit & 
alocis a; fe'invafis:& occupatis propcllit -- hoc eft ut-fpatium Cv- 
lindsicum periquod Áolidum rhoverur; adcoque in duplicata; rati- 
one (emidiametri folidi quamproxime. 

Corol; 4; litur propefitis duobus Fluidis, quosum alterumab 
alteio quoad: viti refi&ehdi longillime fupcratur " Floidum quod 

ninus.re(iftit eft alteroirariuss-funtquo Fluidorum omnim Xie 
refiftendi prope ür-corum denies: praefertim fi folida: fim 
magna; & velocirer moveantur, & Fluidorum aqualis (itcomprot 


Si CáSibelimi: Geral. "Mo 


15 demonfirata fünt rentavi in unc modum. Glo- 
bum ligneum pondere unciarum! Rosana: 37 7. diametro 
diei rums Losdmcifiir 6: Aabrieatwm, filo. teni abc uincó lati: 
fio füfpendi, ta^ ut: liter uneum & centrum ofcillationirGlo- 
bi diftantia etiét pedum 151. Im flo punctum noxavi pedibus 
dccem:& uncia! wma a centro fülpenfionis diftans s & e repi- 
ote »punéii illias cóllocavi Regulam ir digicos difünétam, quo- 
rom opetoarem Tongitudincs'arcanim à Pendulo delcriptas: De- 


le numeravi ofcillationes quil 
inde nimeravi ofcillationes quibus Globus quartam mecus ui par- 
1m amitteret... Si pendulum deduccbarur a perpendicul 


t 


» ad di- 
Uu 2 fiant 


m 


[2391 | 
franriam duorum digitorum, & inde demittcbatur; ita pi 
fuo defceníu defcriberet arcum duorum digitorum, toraque f, 
cillationc prima, ex deícenfu & alcenfn füb(equente compofy, 
arcum digitorum iere quatuor ; idem ofcillationibus 16, mig 
octavam motus. füi partem, fic ut ultimo (uo afcenfu defcribereg 
arcum. digiti unius cum tribus partibus quaitis digiti. Si primo 
delcenfu: defctipfit arcum diritorum quatuor, amifit ofyam 
motus partem ofcillationibus 121.5 ita ut aícenfu ultimo deii. 
baret arcum digitorum 3t. Si primo defcenfa defcrip(it arom, 
digitorum o&o, fcxdecim, triginta duorum vel fexaginta quati, 
or, amiíit o&tavam motus partem ofcillationibus &5, 351, 64, 9| 
Teípedive. lgirur diff-rentia interarcus deícenfa primo & af. 
cnía ultimo deícriptos, erat án cafu. primo, fccundo, tertio, 
juarto, quinto, fexto; di;itorum 4, 1, 1, 2,4 8. refpcüive; Divi- 
pueri per numerum ofcillationum in cai uno 
quoque; & in ofcillaione una mediocri, qua arcus. digitorum 
3171, 1$, 30, 60, 125. defcriptus fuir, differentia arcuum defcen- 
1a & (ubíequente afcenfu eiie T od 
partes digiti refpeclive, Ha: autem in majoribus ofcillationibus 
lant in duplicata rationc arcoum defcriptorum quam proxime;in 
minoribus vero paulo majores quam in ea ratione, & propterta. 
(per Coro'. 2. Prop. xxxi. Libri hujus) refiftentia Globi, ubi 
cclerius movetur, eft in duplicata ratione velocitatis quamproxi- 
me; ubi tacdius, paulo major quam in ea ratione: omnino ut in 
Corollariis Propoíitionis xxxii. demonftratum eft. 

Defienct jam /^ velocitatem maximam in. ofcillatione quavis 
fitque 4, B, C quantitates .datz, & fingamus quod differentia. 
arcuum fit AT--B Fi--CV. .. Ec cum velocitates maxime in 
pradictis fex Cafibus nt ut arcuum dimidiorum 1; 
chord, atque adeo vt arcus ipii quamproxime, hoc, cft ut nt* 
mai jy 1, 2, 4, 8.16: fcribimusin Caíi fecundo quarto& fexto 
numeros 1, 4, & 16 pro^; & prodibit arcuum differentia s 


TB r CinCafü fccundo 2- aqualis 44-- 8B 16€ 
3 in 


L3e3 
iu caf quinto; &B, aquilis 164-64 B- 294€ in eii feo, 


lude à per.has squationcs dererminemus quandtates 45,63 
Ud te Reailam inrcuiendi diferentiam arcuum. pro, vdoci- 
juacunque data. 
tae uae cum velocitates maxime fint in Cyclofde ut arcus 
ofclando delctipi, in circulo vero ut femiffom arcium illorum 
horde, adeoque pacbus rubus mijores fit ia Cycloide quam 
in circ lo,in rationc femiflium arcium ad corundjh chordasirem- 
pora autem ip circulo fint majora quam iu Cy cloide in velocitatis 
Plone reciproca? nt ex rfficnri in circulo invcniacur refifen- 
ti in Trochoide, debebit reüftentia augeri in duplicata circiter 
satione arcus ad chordam, ob. velecitatem in ratione. ila. mplici 
aufm; & diminbi in rationc chordr ad arcum, ob tempus ( (tu 
durationem refillontiz qua arcuum diflcrentia pradidia. genera- 
tur.) diminurum in cadem ratione: id cft (fi rationes conjun- 
gaius) debebit. rcftentia augeri in ratione arcus ad chordam 
circiter, Hzc ratio in ca(i fecundo cft 6383 ad 6279, in quarto 
EN e EE t MOMS. MED geld 
In (o oi 6283.5: 25132 . g, 0316.5 1 
Heo Si endi LS iuis Sapegagr Ue 
in numeris decimalibus 0,004135, 0,056485 & 0,8365. Unde 
prodeunt aquationcs 4--B Co, cosas: 441 BB 6C 
o,os648 & 1644-64 B-F 256 C— o, 8363. Et cx lis per des 
biam terminorum collationem & redudionem Amalytikam 
fit 4 — 9, -oxcgz B — Oy oco?955 & C — 0, cogeagi, Fftipi- 
tur difízemia aruum üt o 0,97 P L0, cretgssyd P 
0, oc-28 P": propterea cim per Coral Prop. Xxx. 
flenda Globi in medio arcus olcillando deftripi, ubi velocitas 
L^, (ic ad ipfius pondus ut / 4Y 3-11 Bri d-3 CV? ad lon- 
gitudinem Pendulj; (i pro A B S fcribuntur numeri inventi 
fict reiftentia Clobiad cjus pondus, to,-oots34 V-Logioog PT 
os acsass P ad Noneuusem Pendth ice Cen 


ou Rgülus S fad Idi des M Ea 


cafü. 


f56] 
i fesuenla deflgact a. in quarto 4. ip estos, eri pet 
tia ad pondus Globi in caíu fecundo üt ox co3o29 aj is; 
quarto uco.c44875 ad "121; 3n fexto ur 0.63514. ad rei 

CAÀfGR quém pardus lo notitdi in Cáfi axo 


m 1253159319 gj tiinorum. Et; propterca cum, radius 


Sdn 


ft Yr dipitorum; & longitudo renduli int punclumi filas. 
fiori SEcenrrumdlobi eiléc't26 dieitorum, «arcus quem cet, 
Gilobi defetipli erat cds digitonusiil/ Quoniaim corporis of 
inti Velottak inicial réliReriiinP Ac: mon inciicin pa 
hum infimum ares defcripti, fid ir mcdio: fercloco arcu tre 
Nét latera Hie: dadéni etit circiter ac;fi Globus defcentit (ho toto. 
srl ytedio Won réfillciter deor Reti ptem diis 
Mibitoivto 59 Afaeci Cyclo ad quito pesidulii 

18 'prophicfrsilociriila equalis ertt velac 


priredusiiiosr] dn 
quim Globe per pendieMaricercéadeitdó & ek llo: deleriendo 
hiat aire potet; "EIE 
d'irécuftt uiae), uedijela. 
34 //Re Piopitereh aid 


Lii 
id cft. pales: Apj]itar 653. (0 
» & "itripórà, flne fc ístidiara rationc fpiaopum ; 
'Glabds teipócc sime res 38ricc- edendo lefaibet ra 
270 GigitGSScvefositaclr foanr pras dinacird!: S plor 
tu éxdéri velocitate" uhiforimirer contin wacr defcribet codeim 
téigpore loneicix 3:5 dipironiin. . Tali jpimt 
"üt Veloidee Clo 5 qua: fft a tjus pori- 
23013 3d T5 1, vel C rtfütho pars illa ila fpcéie- 
in vclociritis ration 

FSpefiluénto" autem H. 


35 reiifieririgm, pati 


Wüplat) ut o, 25:-5ad 1 


co uiVent quod. poridu i bi 
lijus 


E335] 
hujus lignei- llc ad pondus Globi squi-magiitvdinis c)nfein, 
ut 55 ad 9: c propterea Cun) 42 tit ad. 15, in cadém. ja 
tione, erit relifienria Globi quei prafata cum velocitare progre- 
dicntis ad ipfias póndus'ut 9 58172 ad 2 xasigg ideltrt 1 ad 3567. 
Linde cum pondus, Globi aquei;quo rempore Globns cum veloci- 
tatcuniformiter continuata defcibatlongitudincm pedgm 30,556; 
velocitatem illam oimném in Globo cadente eencrarc pofiet ; m: 
nifeftum eft quod. vis refiftentiz: uniformiter continuata tollere 
poflct velocitatem Whinókentin rátione ra 69e cft vclo- 


citatis totius partem. 74 Et, proptercà quo tempore Globus, 


ca cum velocitate uniformiter continuata, longitudinem femidia - 
utri fua: feu digitonum 4i defariBese- poets codem famine 
mlotd fui parfem;zzes: j| : 

MNomcribam. ctiam . o(ejllationcs oibus ;grendnlup) quaram 
Swotusidi rto mifit: nidum Fobula meri, fupremii 
denotant, loneitudinem arcu; defccnfo. primo dettripti, jn di 
& pàrdbus dipitr exprafi Vuntiert ve dfi Vpilieane longtéidl- 
nenrarcusalicepíó icono. defecipris f lotosiwlingo-füaptavmeri 
olcillarionuui . Fsperimntum déícrpiiotgngtuash mápis asdra- 
hne ]umam ciini anociise pars tantum ptam aihictaperar,Caleglufo. 


tehtezsqui vole; bio Neto 

Vo uBetecnfursiPriprie iv rtpeteibusitol ilb 
oops: ppp pa itii obe 

Nun. Opallal. jade. 


Pofyca Globuim ilubibeum, disinetrb: di 
pondere. enciaradyw Roragariua - 2h 
ur juter centem Globi & 
godum 151, & mtmerabum ofcillati 


vitórüd! duoram; i& 
», füfpendicililo: -&odem; fic 

fipcrfiohis intervallunzeffce. 
ncriqiibu: data: monisspass 
amictarerir.-. Tabularum fubfequentim prior exhiber num 


run 
ofcillario. 


C2] 
fcilladonum quibus pars octava morüs totfas ceffavit; fecun 
numerum ofcillationum quibus cjufdem pars quarta amiffa. red 


Déisfoipima x. € 4 8 a6 326i 
Afefuwums i d Pm 7 Y. o: 36 
INwnirns Ofcilla, 226 238 193 130 971 53,36 


Dfusfarprims, 1,2, 8 8 36 31 4 
Mfesfsslims 4 3 6:0) 24 48 
Namern Ofilat. $16 $18 420 318 204 121 7o 


Ti Tábéla priore feligendo cx obícrvationibus tertiam, quine 
tam & fcptimam, & exponendo velocitates maximas in his ob- 
fervationibus particulatim per numeros 1,4; 6 refpedtive, & ge- 
ncaliter pé& quantitatem. I^ ut fupra : emerget in obfervatione. 
prima 15. c. d-- B C, in fccunda 2. — 44 4 8B 166 
An titia staqu. 1644-64 B4-256C.. Quz aquationes per re- 
duü'oxs Pio ides die, "— ais. B- il M" 
/& € 5 o, 'c6o9; - Et inde prodit: refiftentia Globi cum: velo- 
citate ^ moventis, inca. ratione ad pondus fuum unciarum 26i, 
qum hibet 0,0933. 4 o, 655 ad Pen- 

luli longitudinem 321. digitorum. (i (pc&emus cari folum- 
modo refiftentiz partem qua: «ft in dplicara ratione. vclocitatis 
hac ciit ad pondus Globi ut o, -: 6; ,//* ad 121 digitos, Erat 
aotem hac pars refiftenriz in experimento primoad pondus Glo- 
bi lignei unciarum 572, ut o, 5" ad 121; & indefit rc- 
fificnia.-Globi lignét ad. reíiftenriam lobi pluinbci ( paribus 
corum velocitatibus) ut 572, in 0; -e327335 ad 26: in o; c6-67$) 
ád eft ut 137355 ad 17779 fcu 7! ad x. Diamerri Globorum du- 
orum erant 6: & 2: digitoróm; & barum quadrata funt ad 'im 
ccm ur472/& 4; fcu 11:2 & 1 quamproximc, - Ergo refifientie 
Globorum 


| 
| 


[3451 

Globoram zquivlocium erant in minore ratione quam. duplicata 
Globorem. Ac nondum conlideravimus reiftencam fl que 
Certe permagná erat; a6 de pendblorum inventa reiftentia (üb- 
duci deber. Hanc accurate definire non potui, fed majorem. 
dut inveni quam partem tertiam refifentie ocius minori pe 
duli, & inde didici quod reíiftentia Globorum, dempra fili re 
dul & ar quamproxime in dimidia rationc diamerrorum, 
Nam ratio 71 — 1 ad ! — id cft 7 ad , (:u 1: ad 1, non longe 
abeft a diametrorum ratione duplkata » 
Cum refiftentia fili in Glabis majoribus minoris fit momenti, 
tentavi. etiam experimentum. tam a 
gitorum. Longitudo penduliinter punBtum füfpenfinis & cen- 
Bim ofcillationis erat digitorum 1221, inter pun&um fafpenfio- 
Wis & nodum im filo c9) dig. Arcus primo penduli defcenfu a 
nodo defc 
quinque 
arcus totus ofcillacione m 
arcuum 4 dig. Ejus pars de 
& a(cenfüm in ofcillatione mediocri ? dig. Ut radius 
dium 1221, ita arcus totus 6o dig. olcillaone mediocri a Nodo 
deícriptus;ad arcum totum 671,olcllarione mediocria centro Glo- 
bi delcriptum: & ita diffcrentia 1 ad differentiam novam o»4i7s. 
Si lengitudo penduli, manente longitudine arcus deferipti, aug 
retur in ratione 126 ad. 122:, velocitas ejus diminucretur in ra- 
tionc illa dimidiata ; & accuum defcenfu & fublequente afcenftt 
defcriptorum differentia 0,4:75 diminueretur in ratione veloci- 
tatis, adeoque evaderet oj:4r. Deinde fi arcus defcriptus au- 
geretur in ratione 671 ad 124^, diflerentia ifia c,4412 augerc- 
tur in duplicata illa ratione, adeoque evaderet 1,599. — Hac ifa 
íi haberent, ex hypotheíi quod refiftcntia Penduli eflet in dupli- 
cata ratione velocitatis. — Ergo fi pendulum defcriberet arcum to- 
tum 124^. digitorum, & longitudo cjus inter pun&um fafpenfio- 
nis & centrum ofcillationis effet 125 digitorum, differentia arcu- 
Ww um 


[36] 
sm. defenfü & fübequente ace deferiptorum fort c, 
dig. Et hzc difizentia dudia in pondus Gloi perduli, quod 
erit unciamm 3o, producit 313, s. . Rurlue ubi pendulum 
perius ex Globo ligneo confirudtum, centro ofcillationis, quod 
à pun&o (üfpcnlionis dipitos 126 diftabat, defcribebat arcum ro- 
tum 1234. digitorum, diffcrentia arcuum defcenfa & aícenfu de. 


fciptorum fuit * 


in Ru E que du£a in pondus Clobi quod 


cratunciarum 572, producit 48, s. Duxi autem dificrentias 
har in pondera Globorum ut invenirem corum refificntis, 
Nam differentia oriuntur cx refiftentiis, funtque ut. refiftentiae 
dircéle & pondera inveríc.Sunt i 
S aS,5g. Parsaute 
cata rationc velocita 


ur retenti ut numeri 313,5 
rfiftcntia: Globi minoris, qua eft in dupli 
s, erat ad refificntiam totam ut o, 58153 ad 
955913 id eft üt 44, ad 49, ; & pars refifienti: Globi 
majoris propemodum -aquatur iplius reíilicntia: tori 
partes ille (unt ut. 313,9 & 44, 
ad x..— Suntautem Globorum diamcuri 1-4 & 6 5 & harum qua- 
drata 3511 & 4r funt. ut 7,58 & 1, id eft ut C loborum reti- 
ficatit 7,7 & 1. quamproxime. - Differentia rationum haud ma- 
Jor eft quam quzex fili refiftentia oriri potui. gitur refifientia- 
rum partes ilz quz funr ( paribus Glabis.) ut quadrata. veloci 
tatum, funt criam, (paribus velocitatibus) ut quadrata dimito: 
zum. Globorum; & propter ( per Corollaria Prop. XL. Libri 
hujus) refiftentia quam Globi majores & veloc 
vendo f-atiunr, 


adeoque 
quamproxime, id eft ut 7,7 


iorés in aen 
laud multum per infinitam aeris d 
fubtiliacionem diminui potcft, 


^ mo- 
ivilionem & 


proindeque Media omnia in qui 
multo minus refiftuntu 


Caterum Glgborum, quib 
maximus non erat perfcáe 
allato minutia 


fünt aere rariora. 


fus fum in his experimentis 


pharicus, & propterea in calculo, 
5 quafdam brevitatis gratia n« lexis de calculo ac- 
iràto mioime follicitus. Op- 
monfiratio vacui cx liis dependeat ) utex- 


curato in experimento non (adis ac 
tarim itique ( cum de 


perimenta 


, [ 327 ] 
erimenta cum. Globis & pluribus & majoribus & magis accur 
E entrent. Sí Globt fümantur in proportione Ocometii 
ca, pu quorum diametri fint digitorum a, 8, 16,55; ex pro- 
srellone experimentorum  colligetur quid in Globis adhuc ma- 
fibus evenire debeat. 

Jam vero conferendo reliftentias diverforum fluidorum inter fe 
vetiavi fequentia. — Arcam igneam paravi longitudine pedum 
quatuor, latitudine & altitudinc" pedis uniüs. Hanc: operculo 
nudatam. implesi .áqua. fontama; fecique-- ut iinmerfa: pendula 
in medioaqua: ofcillando moverentur. - Globus autem plumbcus 
pondere 1655: uticiarum, "diametro 5? digitoram, amovcbatur ur 
in Tabula fequente delcriplimus, cxiftente, videlicet longitudi- 
ne penduli a. pun&o fufpenfionis ad pan&tum quoddam in filo 
noratum r26 digitorum, ad ofcillationi atte centrum 1341 di- 
gitorum, 


Arens dofeenfu primo. a punto inry 


fio wotafpeferipts. digiorum, . | 65 Maher! ^ 
ddron deenfuslimosefiripnidi- s vy gg a " 
iners. Yu Ei DOE 

Arcum diferentia motui ami[f nas ^ 
 proportinnali, digitorum. M, ittis Vani * 


Numerus efetllatiomum in quas. 


Nionerus oféllationm in aere. 


387 $35 

Tn experimento. columna: quartz, motus aquales ofcillationi- 
bus $35 imaere, S 1t in aqua amilfi fünt.. Erant aurcm ofcil- 
lationcs in aere paulo celeriores quam in aqua, nimirum in ra- 
tione 44ad 41. Nam 141 ofcillationes in aqua , & 151 in aere 
fimul peragebantur. | Et propterca fi ofcillationes in aqua in ca 
ratione accelerarentur ut morus perduloram in. Medio utroque 
ficrent auiveloces, numerus oleillatonum 11 in aqua, quibus 
motus 'idem ac prius amitterctur ( ob refiftentiam auam in a- 
tionc illa duplicata & tempus diminutum in ratione cadem fim- 

Wwaz plici 


[38]. 
plici) dimimueretur in eadcm ila ratione 44 ad 4i, ade. 
que cvaderet 2iin íy feu H3* Paribus igitur Pendulorum ve, 
lociatibus motus aquales in aere ofcillationibus 555 & inaqu, 
ofcilationibus H5 amiffi unt; ideoque re(iftentia penduliin aqu, 
cft ad ejus refilentiam in acrc ut 535 ad 4 — Hac cft propor. 
tio refiftentiarum totarum in Cafu columna: quartz. 

Defignet jam 4J^4-CV'* refiftentiam Globi inaere cum velo. 
citate V. moventis, & cum velocitas maxima, in Caf columme 
quartasfit ad velocitatem maximam in cafu columnz primz ur 1 ad. 
8, & refiftentia in Cáfa columna: quart» ad refifientiam in Cafu 
column: primz in rationc arcuum differentia in his ca(ibus, ad 


umeros olcillaonuim applicata; id eftut 7. ad "n fcu ut 85i 


ad 4280: fcribamus in his Cafibus 1 & 8 p veloctatiburjatque 
951 & 42?o pro refiftentiis.& fiet 4--C—851 & 8 4-644285 
fcu 440—535, indeque per redudionem aquationum proveniet 
64191 & C—642, & 4—21 atqueadcoreíifientia ut 2uJ 
"Ht P* quamproxime. Quare in Cafü. columna: quartz ubi 
velocitas erat t, re(iftentia tora cft ad partem füam quadrato ve- 
locitatis proportionalem, ut 211 4- 644, feu851, ad 64/,; & id- 
circo refifientia penduli in aqua eft ad refiftentia: partem ilamin 
aere quz quadrato velocitatis proportionalis cft, quzque fola in 
motibus velocioribus confideranda. venit, ut 531 ad 64, & $35 
ad c conjunclim, id eftut 6:7ad i. Si penduli in aqua oíil- 
lantis filum totum fuiffet immer(um, re(iftentia cjus fuifiet adhuc 
major; adeo ut penduliin aere oícillantisrcificuta illa qur ve 
locatis quadrato proportionalis eft, quzque fola in. corporibus 
velocioribus confideranda venit, (it ad refiftentiam cjufdem pen- 
duli totius,cadcm cum velocitatein aqua ofcillantis, ut £02 vel 560 
Ad. 1 circiter,. lioc eft utdenfitas aqua: ad denfitatem acris quam- 
proxime, 
In hoc calculo fumi quoque deberet pars illa re(iftentia jx 

duli in aqua, qua eflet ut quadratum velocitatis, fed (quod mi 


rum 


no : 
Videatur ) refifientia in aqua augebarur in ratione ve- 
pm fone iam dran P EDe fh aliae, 
hanc inidi, quod Arca nimis anguíta cft pro  magnitu- 
dinc Globi dli, & motum aque cedent prr angulta fua 
nimis impediebat. Nam fi Globus pendulus, cujus diameter erat 
digiti unius, immergeretur, refitentia augebarur in duplicata ra- 
tine velocitatis quamproxime, Id tentabam confiruendo pen- 
dulum ex Globis duobus, quorum inferior & minor ofcillaretur 
in aqua, füperior & major proxime fupra aquam fio affixus eí- 
fet, & in Aerc olcillando, adjuvaret motum penduli cumque diu- 
turiorem reddecet. Experimenta antem. hoc modo infüituta. 
(c habebant. utin Tabula (equente defcribitur, 


E 


"rens defichfo. primo defiriptus MoBS OK AUR asd 
rens afeeofu nliimo defriptus, 12 6 Wo * A 
"Areiim diff. motui amio propartionalis 4 LEN Vt Wer 
Nomerns Ofilltionm. 3) 6 n5: 34 5$ 


Refifientia lic. nunquam. augetur in ratione vclocitatis plu(- 
quam duplicata, Etidem in pendulo majore evenire verifimile cft, 
fi modo Arca augcatur in ratione penduli, Debcbit tamen refi- 
flentia tam in acre. quam in aqua, (i velocitas per. gradus in in- 
finitum augeatur, augeri tandem in ratione paulo pluíquam du- 
plicata, propterea quod in expetimentis hic: defcriptis refiftentia. 
minor cft quam pro rationc de corporibus vclociífimis in Libri hu- 
jus Prop. :oxxvi & xxxviii. demopfirata. — Nam corpora longe 
Yelocillima fpatium a tergo rclinquent vacuuin, ideoque refiften- 
tia quam fentiunt in partibus praccdentibus, nullatenus : minuc- 
tur per preflionem Mediiin partibus pofticis, 

Conlerendo refiftentias Mediorum inter fe, cfleci etiam ut pen- 
dula ferrea ofcillarentur in argento vivo. Longitudo fili ferrei 
crat. pedum quafi trium, & diameter Globi penduli quafi tertia. 


pars 


parsdigic. — Ad filum autem. proxime füpra. Mercuriy 
ac Globusalin: plumbeus fats magnus ad motum per dili qj 
fius continuandum. ' Tuis va(culum, quod eipiebar quafi il 
tres argenti vivi, implebani vicibus alternis argento vivo & a 
communi, vr pendulo in Fluido utroque fücccfiie ofcil 
venirem proportionem refifientiarum :. & prodiit refifagij 4 
genti vivi ád refiftentiam aque ut 15 vel /3ad r ciiciterz iq 
vue denfitas argeriti-vivi ad denifitatei aqui: Ubi Globüny pes 
dolum paulo majoreinadhibebiur puts cujus diameter cfct qui 
* vel 4t partes diviti, "prodiit refiftentia argenti vivi ia 
niead vetiftentiaavaque quam habet nümerus t: vcl 1o ad: 1 cii 
ter. Sed experimento priori iiógiefiderdum (i; proptercá qual 
in his ul imis angufium fuit pro magnitudine Glo 
immer. Ampliato Globo, ' deberet eriam vas amp'iuri, Confii- 
tucram quidem. hujufmodi experim:nta in. vatis majoribus &-in 
iquoribus rum Metallorum fut 
lidis quam frigidis. repetere 


m. affiyo; 


2 ratige 


mis va 


wm, tum aliis quibuldam tam cz- 
lcd omnia experiri. non vacat, & 
jam défcriptis (atis liquet refifientiam corporum celeriter mo- 
torum denlirati. Fluid moventur proportionalem 
"tlle quatiiproxinié: ^ "Noti dico accurate. Nam Floitl tenaciora 
Pari dénftate proculdubio: maris refiiünt quam liquidiors, ut 
Oleum frigidus qi 


Y calidum, calidum quam aqua pluviali, 
qui quam Spiáus vini Vetvm in liquoribus qui 4d fenfum 
i5 fluidi funt, "at iti Aere; in aqua feti dlei (eu falía , in Spiri- 
tibus vini, "Terebintlii & Silium, in Oleo a foecibus per deftillae. 
tionem liberato & caleficto; Oleoque Vitrioli $ Mercurio, ac 
Mtullis liquefattis, & fiqui (int alis; qui tam Fluidi (unt ut i 
vafis agitati motui inprelluni ditis confervent, efrülique 
berrie in guttas decurtendo relalvaritar, nullus dubito quin rc- 
gula allara fatis accurate obtincat peelertim ff experitenta i 

torpotibus pendulis S majoribus & velocis noris infütüattut- 
Qunre cum Globes aqueds in aere ritovendo refifieiciam pari 
ator qua motus füi pars 17: fiterea düm loneitüdiicm femidi- 
E ametri 
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ameti fue defcribat (ut jam ante oftenfum cft) tollatur, fit 
que denliasaeris ad denltatem aquz ut 3-o vel 85e ad 1 circiter 
donfcquens cf ut hae. Regula graeriliter obrncat, Si corpus 
quodlibet Spharicum in Medio quocunque fatis Fluido mosratur, 
& fpc&erur vefientix pars ila fola, qua. cft in duplicara ratione. 
velocitatis, harc pars.erit ad vim qua: torum corporis motum, in- 
terca dum corpus idem longitudin:m duarum ipfius. fcmidiame 
trorum motu illo uniformiter continvato dcfcribat,vel tollere pofz 
fct vel eundem generare, ut deníitas Medii ad denfitatem corpo- 
ris quamproxime. lpitur refifientia qvafi triplo major cft quam 
pro lege in.Corollario primo Propojitionis xxxviii. allata ; & 
propterea pavtes quafi dux tertiz. morus illius omnis qucm Olobi 
partes antice. movendo imprimunt. in Medium, rcfüruuntur in 
Globi partes poflicasa Mcdio in orbem redeunte, inque fpatium. 
irruente quod Globus alias vacuum poft fc rclinquerct. - Unde (f 
velocitas Globi couliqne avgeatuc ut Medium non poffet adco ce 
leiterin fpatium illud irruere, quin aliquid vacui a tero Globi 
femper rehivquarur, ti (ficii «vadet quaft triplo major 
quam p:o Reg ita. 

Haélenusexperimeniis u(i fumus olciiis ntium pendulorum, co. 
quod. corum morus. facilius .& accuratius. oblcrvari. &menfü- 
7ari poflint... Morus autem prndulorum in. gyrum actorum & 
in orbem redeurdo circulos defcribenrium, propterca quod ünt 
uniformes & eo nomincad invcfüizandam refifientiam data: velo- 
cirati competentem lonze aptiores videantur, in conlilium etiam. 
adhibui. | Faciendo enim ut pendulum cicculariter larum duode- 
cies revolveretur, notavi ma-ritudines circulorum duorum, quos 
prima & vltima revolutione deícriplit. Ft inde collegi velocita- 
tescorporis fub initio & fine. — Tum dicendo quod corpus, vcloc 
tate mediocri defcribendo circulo: duodecim mediocr 
vclocitatum illarum differentiam. 
rentia illa eo omni corporis pe 
políets & refifientia inventa, 


ila generhi noviffime po 


amitteret. 
» collegi re(iftentiam qua difie- 
circulos duodecim itipcre amitti 
quenquam hujus generis exper 


menta 
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renta riis accurate tentare licuit, probe tamen eum praqeqe. 
tibus congrücbat. t - 

Denique cum receptiffima Philofophorum atatis hujus opiri, 
fic, Meditim quoddam athereum & longe fübtiliffium extr. 
quod omncs omnitm corporum poros & mearus liberiime: ye? 
meet a tali aurcm Medio per corporum poros flücnte refer. 
tia oriri debeat : vr tentarein an refiftentia, qvam in motis coy. 
poribus experimur, 'tota fit in corum externa füperíicie, an ve 
pattes etiam interna in (üperficicbus propriis" reüftcitiam nog. 
bilem fentiant, excogiravi experimentum tale. Filo pedum unde 
cim longitudinis, ab unco chalybo fatis firmo, medisnre anml 
clalybo, fufpendebam pyxidem abicgnam rotundam, ad confi 
tuendum pendulum longitudinis pra dicti. Uncus(ur(üm praaque 
tus erat acieconcava, ut annulus arco fuo üperior: aciei innixus 
liberrime moveretur. — Arcui autem inferiori anncdtcbatur filum. 
Pendulum ita confüiretum deducebama perpendiculo ad difta 
ám quá(i pedum fex, idque fecundum plonum acici unci perpa 
diculare, ne annulus, ofcillsnre Pendulo, fupra aciem unci ultio 
Citroque labererur. | Nam purum füipenfionis in quo annulus 
'encum tangit, immotum manere dcbet. — Locum igitur accurate 
motubam, ad quem deduxeram pendulum, dein pendulo demit 
fo tiotzbam alia tria loca ad quz redibat in finc olcillationis pri- 
me, fecunde ac tertiz..| Hoc repetebam fapius, ut loca illa quam 
potti accuratiflime invenirem. Tum pyxidem plumbo & gà 
Nioribus, qur ad manus erant, metalli implebam. Sed priu 
ponderabam pyxidem vacuam,una cum parte fili qua: circum pysi- 
dem volvebatur ac dimidio partis reliqua qua: inter uncum & 
pyxidem pendulum tendebarur. — ( Nam flum tenfüm dimidio 
ponderis fiti pendulum a perpendiculo diereffum femper urget. ). 
Huic ponderi addebm pondus aeris quam pyxis capiebat. Ft 
poridus rorum erat quafi pars fcptuagefima oclava. pyxidis metal- 
lorum plenz, | Tum quoniam pyxis Metallorum plena, pondere 
füo tendendo filum, augebat loneirudincm penduli comae 

bam 
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vam flum ut penduli jam olcllanis eadem eft lopgirdo ac 
im. Den pendulo ad locum primo notatum dilra&io ac 
dlimiflo, numerabam olillariones quafi. (cpruaginra. Sc feptcm, 
donec pyxisad locum fccundo notatum rediret, roidemque fobin- 
de donec pyxis ad locum tertio notatum rediretatque rorfus to- 
dcm donec pyxis reditu fuo attingeret locum quartum. Unde 
concludo quod refftenría tota pyxidis plene non majorem habc« 
fut proportoncm ad refilientm pyxidis vacu quam 75 ad 77. 
Nam fiaquales eflent ambarum reiiftentia, pyxis plena. ob vim 
fuam infitam feptuagies & o&ics majorem vi iníita pyxidis va- 
cui, morum fuum ofcillatorium tanto. diutius confervare deberct, 
atque adco completis fcmper okcillationibus 78 ad loca illa nota- 
ta redire. — Rediicautem ad eadem oompletis ofcillationibus 77. 
Defignet igitur 4. reliftentiam py»xdis in ipifias fuperficie cx- 
tera, & B refiftentiam pyxidis vacua in. partibus internis 5 & fi 
refiftentia: corporum aquivclocium in partibus internis fint ut 
materia, fcu numerus particularum. qua: refiftuntur: crit 78 B. 
reíiftentia pyxidis plena in ipfius partibus internis: adeoque pyxi- 
dis vacu rfiftentia tota 4-- B erit ad pyxidis plenz refiftentiam 
totam 4-- 78 B ut 77 ad 78, & diviíim 4-- Bad 77 But 77, 
ad 1, indeque 4-- B ad But 77x77 ad 1, & divilim 4 ad B 
wt9282d r. Eft igitur re(iftentia pyxidis vacux in. partibu 
ternis quinquies millics minor quam ejufdem refifientia in ex- 
terna füperfcie, S amplius. Sic difputamvs ex bypothe(i quod 
major illa refiftentia pyxidis plenz oriatur ab a&ione Fluidi ali- 
cujus fübtilis in Metallum inclufum. — At caufam longe aliam cile 
opinor. Nam tempora ecillationum pyxidis plcna: minora funt 
quam tempora o(cillationum.pyxidis vacua, & propterea reíi- 
flentia pyxidis plen in externa. füperficie major eft, pro ipfius 
velocitate & longitudine fpatii ofcillando deferipti, quam ca p 
dis vacur, Quod cum ita fit, refiftentia pyxi t 
internis aut nulla erit aut planc infenfbili, ^ 


dum in partibus 


Xx Hoc 
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Hoc experimentum recitavi memoriter. Nam charta, jn qu 
illad aliquando deícrpferam, intercidit. Unde fradas quada 
mumcrorum partes, quz memoria exciderunt, omittere comp. 
fusfum. "Nam omnia denuo tentare non vacat. Prima " 
Cüm unco infirmo ufus cflem, pyxis plena citius retardabatur. 
Caufim quzrendo, reperi quod uncus infirmus cedebat ponderi 


pyxidis, Sc ejusofcillationibus obfequendoin partes omneifled- 
batur. —Parabam ipitur uncum firmum, ut. pun&um fufpenfio- 
Dis immorum maneret, & tunc omnia ita cvenerunt uti füpm 
delcripfimus. E 

Eadem methodo qua invenimus refilentiam corporum Sphe- 
ricorum in Aqua &argento vivo, inveniri poteft reíiftentia cor- 


poru 


figurarum aliarum ; & fic Navium figurz variz in Ty, 
xis confiru& inter fe conferri, ut quznam ad 
ilfimz fint, fumptibus parvis tentetur. 


is 
andum 


S-E:C-T- . VIII 
De. Mon. per. Fluida. propagato 


Prop. XLI Theor. XXXI. 


Preffio non: propsgatur per Fl 
vbi particule Fluidi ia dive 
5i jace; 


am fecundum lineas retis, vifi 
lu jacent, 

nt particule a, Lc, d, e in linea rc&a, poteft quidem. 
prelio directe propagari ab a ad e5 at 
particula e urgcbir particulas oblique po- 
firasf & y oblique, S particule ille 
non füftinebunt preffionem illatam ifi f 
Cüntur a particulis ulterioribus J & 4; 
quatenus autem fulciuntur, premunt pat- 
ticulas fulcientes ; & ha: non fuftincbun 


pref 


Ed sus eps in in- 

iocus & s ex(que presant, & fc deinceps 

grab uses s. quam primum) propagatr ad particulas 
ircdum jacent, divaricare incipiet & oblique. pro- 


finitum. 


demonftrari poteft. A punto 4 propagetur refi "quiqua- 
verfum, idque fi ficri poteft fecundum lineas refias, '& obflacu- 
lo N BCK perforaro in BC, intercipiatur ca omnis, preter par- 
tem Coniformem 4 P Q ,qux per foramen circulare B C tranfit. 
Planis tranfverfis d e, f e, bi diftinguatur. conus AP Q in frufta 


X 
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velisPo. Q.E.D. 
Prop. XLIL | Thcor. XXXII. 


Motuscopmis per Eluidum: propagams divergit a. 
*o fpatia ionmata. 
Propagetur motas a puncto 4 per foramen B C, per- 
fieri potcft ). in fpatio conico BC Q P, fccundum li 
ivergentes a pun&toC.. Et ponamus primo quod mo- 
tus ilie fit undarum in. füperficie flapnantis aqux. | Sintque d e, 
f, hi Kl, &c. undarum fingularum partes aliiffinz, vallibus 
totidem lutermediis ab invicem difünés. : Ipirur quoniam aqua. 
in undarum jugis altior eft. quam in Fhiidi partibus immotis L 
No, defluct cadem de jugorum terminis e, e, i; /, &c. d, f, b ks Kc: 
hinc inde verfus K L.& N O« & quoniam in undarum vallibus 
dcprefior cft quam in Fluidi partibus immoris K.L, N 0; defluct 
cadem 


Eo tramite: in 


illis iis A Ik 

eadem de partibus illis immoris in ündarum valles. Defluxu. pr 
ere a eM juga, polteriore valles binc inde dilatantur & pre- 
pugantur verus KL & NO. "Et quoniam motus undarum ab 
PH us P Q t per continaum deffuxum jugoram in valles proxi- 
as adeoque cclerior non eft quam pro celeritate defceníts; & 
defcenfus aqua hinc. inde verfus K L & NO eadem velocitate per- 
agi debet 5 propagabitur dilatato undarum hinc. inde yerfus 
KL & NO, eadem velocitate qua. unde ipfe ab 4f verfus PO 
sel progrediuntur. . Preindeque fpatium torum bínc inde ver- 
fus KL & NO ab undis dilacatis e f ev, bir rl lt; ope Re 
occapabitur, QE, D. Hac ira fe hibere quilibet in aquá flags 
nante experiri potefi 

3. Ponamus Bm quod de, fg, bi, Klima defignent. 
pulíüs à punéto 4f per Meduuni Elifticum lüccellive propagatose 


lías propaeári concipe per (ucceffivas condenfationes R rarc- 
faciiones Medii, ic ur pülíascujufque pars denfilfima Spharicim 


upet 


L581. pel 
oecupet (operficiem circa centrum 4 deftriptam, & inter 

fuceelfivos zqualia intercedant intervalla... Defignent autemlineg 
des f tbi, ll;&c. denlillimas pulfuum pattes per. foramen Ji 
PfOpagatas. Et quoniam Medium ibi denlius cít quam in fpa 
hinc inde veríus K L & NO, dilatabit fcfe tam verius fpatia ill 
CL, NO utrinque (ita, quam verfüs pulíuum rariora intervalla; 
oq; patto rarius fcmper cvadcns c regione intervallotum ac din. 
fiuse regione pul(um,participabit eorundem motum. Et quoniam, 
Pulfüum progreffivus motus oritur a perpetua rclaxatione. partis 
Jm denfiorum verfus antecedentia intervalla fariora;. & pulfuy 
cadem celeritate fefe in. Mcdii partcs quicícentes (X LN O. hine 
inde relaxare debent; pulfus Ti cadcm ccleritate fefe dilatabunt. 
"indique in (patia immota KL, N 0, qua propagantur ditcde a. 
Centro 4f; adcoque (patium totum K LO N occupabunt, Q.E.D, 
Hoc experimur in (onis, qui vel domo interpofita audiuntur, vel 


Prop. XLIII. Theor, XXXIII. 


Car phe apute trestulum in. Medio Elofüco propagalit monum. pilfi 


n voclpre i dlireéiumrsin Medio ero nar fico morim cireularem 
excitalit, Cof. 1 
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Caf. x. Nam partes corporis tremuli vicibus alteris eundo & 
secando, itufüo urgebunt & propellent partes Medii (bi proxi 
mas, & urgendo compriment ca(dem $c condenfibunt s dcin re- 
Ta? (uo nent partes comprefas recedere & fefe expandere.. Igi 
tur. partes Medii corpori tremulo: proximz. ibunt & rcdibun£ 
ger vices ad infir partium corporis illius tremuli : & qua ratione 
partcs. corporis hujus agitabant hafce Medii partcs, ha: fimilibus 
Pretoribus agitatz agitabunt partes (bi proximas, eeque (imi- 
liter agirate apitbunt ulteriores, & fic deinceps in infinitum. 
Et quemadmodum Medii partes primz c indo. condenfantur & 
redeundo rclaxantut fic partes reliqua quoties cunt condenfabun- 
tur, & quotics redeunt [efe expandent. Et propterea non omes 
ibunt & (imul redibunt. ( fic enim determinatas ab invicem diftan- 
tias fervando non. rareiierent. & condenfarentur per vices) fed 
accedendo ad invicem ubi condenfantur, & recedendo ubi 'rarc- 
fiunt, aliqua carum ibunt dum alix redeunt; idque vicibus al- 
ternis in infinitum. Partcs autem cuntes & cundo condenfatz, ob. 
motum (uum progrellivum quo feriunt. obftacula, funt pullus 
& propterea pulíus (ucceflivia corpore omni tremulo in directum 
propagabuntur; idque zqualibus circiter ab invicem difiantiis, 
ob aqualia temporis intervalla, quibus corpus tremoribus fuis fin- 
gulis fingulos pullus excitat... Q.E.D. Et quanquam corporis 
tremuli partes cant & redeant fccundum plagam aliquam certam. 
& determinatam, timen pulfus inde per Medium propagati fefc 
Milatabunt ad latera, per Propofitionem. precedentem 5 & a 
corporeillo tremulo tanquam centrocommani, fecundum fuper- 
ficics propemodum Sphacricas & conccntricas, undique propag 
buntur. Cujus rei exemplumaliquod liabemus in Lndis,quz fidi 
gito tterilo excitentur, non folum pergent hinc inde (ecundum 
plagam motus digiti, fed, in modum circulorum concentricorum. 
ditum fiatim cingenr undique propagabuntur. Nam gravitas 
undarum fupplet locum vis Elafticz. á 
Quod (i Mcdium non fit Elafticum quoniam e 


rtesa cor- 
poris 
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xi remuli partibus vibratis preft condenfari nequeunr, 
Didi id ird xiers bi Medium faciline us 
Ji hoc eft cad partes quas corpus tremuluni alioqui vacg, 
as (a tergo relinqueret. Idem eft caus cim cafu corpori jy 
Medio quocunque projedti. Medium cedendo projedilibus, nas 
recedit in infinitum, fed in circulum cundo pergit ad fpari quz. 
corpus teliriquit a tergo. lgitür quoties corpus tremulum pur. 
gitin Len quamcunque, Medium ccdendo perget per circu. 
Tum ad partes qua corpus relinquit, & quotics corpus regredi, 
ad locum priorem, Medium inde repelletür & ad locum füugj 
priorem redibit. Et quamvis corpus trcmulum non fi firmum, 
fcd modis omnibus flxile, fi ramcn magnitudine datum maneat 
quoniam tremoribus fuis nequit. Medium ubivis urgere, quin libi 
ide fimulecdat; elfit ut Mediom, reccdendo a paribus 
wbi pretmitür, pergat fcmpcr in Orbem ad partcs qua eidem ce 
dunt. 

Cool. Hallucinarrur i v portium 
flamma ad prelliooem. per Mcdium ambi-rs fecundum linca 
redas propiandam condeecre.  Debcbir cjulinoc' preílio non. 


ab agitatione fola partium flamma: fed a tocius dilataione deri 
vari. 


or qui. credent agitatione 


Prop. XLIV. Thcor. XXXIV. 


Si. Aqua in canalis. crnribis erectis KL, MN. viciber alternis 
afeendat v defeendat s cenfiruatur amtem Pendulum. cnjus longimdo 
inter puareison fufpeufiomir C» certram. ofeillationis «quetur. femiff 
logitudivis aque im Canali: dico quod aue ajcendot c defendet iij 
den temporibus quibus pendulum ofeillatur. 

Longitudinem aquz meníuro fecundum axes canalis & cra 
rum, candem fümmx horum axium zquando. Defignent i 
tur 4B, C D mediocremaliitudinem aqux in. crure utroque ; & 
ubi aqua incrure K L afcendit ad altitudinem E F, deícenderit 
aqua in crure MN ad linem G H. Sit aurem P corpus 
pendulum, 


[36] 
gexdulum, V P film, Y panétum (üfpenfionis, SP QR. Cyde- 
Diam Pendulum deícribat, P ejus pon&im infimum, P Q ai* 
cul altitudini 4 E zqualis. — Vis, qua motus aquz alternis vicibus 


| 
is i 
" jus d.h 
M | c 
bis JL — ege] 
- bunc. ÓÉÓÁÁ— 
D x 


acceleratür & retardatur, eft exceffus ponderis aqua in alterutro. 
crure fupra pondusin altcro, ideoque ubi aqua in crure. K L. af 
cendit ad EF, & in crure altero delcendit ad G H, vi illa eft pon- 
dus düplicitum aque. E 4B F, & propterca eft ad pondus aquz: 
toiusut AE feu P Qad VPfcuP R. . Vis etiam, qua pondus P 
in loco quovis Q. acccleratur & retardatur in Cycloide, cft ad cjus 
pondus totum, ut ejus diflantia P Q a locoinfimo P, ad Cyclo 
dis lonsitudinem PR. Quare aque & penduli, aqualia fpatia 
P Q defcribentium, vires motriccs funt ut pondera moven- 

da; ideoque vires ille, fi aqua & pendulum in principio, zqual 
cum velocitate moveantur ; pergent cadem temporibus aquali- 
ter movere, efficientque ut motu reciproco fimul cant & redeant, 
Q.E. D. 

Carol. 1. Vitur aqua: afcendentis S defcendentis, five motus 
intenfior fic five remillior, vices omnes fünt Hochronas 

Coil 2. Silongitudo aqux totius incanali (it pedum Parif- 
enum 65, aqua tempore minuti unius fecundi defcendet, & 
tempore minuri alterius fecundi afcendet; & fic deinceps vici- 
bus alteris initum. Nam pendulum pedm 3. longitu- 
dinis, tempore minuti rias fccundi ofeillatur, 


xe Cor 
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Gri. 3. Aufaantem vel diminuta longitudine aqua, aus. 
tur vel diminuitur cempus reciprocationis in longitudinis rariguc 
 dimidiata. 


Prop. XLV. Theor. XXXV. I 


" 
Undarnm velocitas eft im dimidiata ratione ltitudimm, 
Confcquitur ex conftru&ione Propofitionis (cquentis. 


Prop. XLVI. Prob. XI. 


venire. velocitatem. "Undarum. 

Confüituatur Pendulum cujus longitudo inter pundtum fufpen- 
fionis & centrum ofcillationis zx quetuc latitudini Undarum &quo 
tempore pendulum illud ofcillationes (ingulas peragit, codem UIn- 
d progrediendo latitudinem (uam propemodum conficient. 

Undarum latitudinem voco menftram tranfverfam que vcl il- 
libus imis vel fummis culminibus interjacet. Dcfignet ABCDLF 
füperfi-iem aque flagnantis, undis fücceflivisafcendentem ac del: 
cendentem, fintque 4, C, E, &c. undarum culimina,& B,D, F.&c. 
valles inter Et quoniam motus undarum fit per aqua fuc- 
cellivurn afcenfüm & defccnfum, fic ut ejus partes A, G, E, &c. 
quz nunc infimx funt, mox fiant altiflime ; & vis motrix, qua 
partes altiífima: defcendunt & infimz afcendunt, cf pondus 
àque dlevats altemus ille afeenfus & defcenfüs analogus eri 
motui reciproco aqua in canali, cafdemque temporis leg, 
fervabit : & propterea (per Prop. XLIV (i difianti 
darum loca alrillima 4, C, E, S infima B, D,F aquentur dupla 
penduli longitudini, partcs aldflima 4, C, E tempore ofcillat 
Birunius evadent infmz, & tempore ofcillationis alterius d 
nuoiftendent. pitur inter tranfitum Ulndarum fingulirum 
Tempus erit ecillationum duarum; hoc cfi Unda deícribet 
Tatudinem fuam, quo tempore pendulum illud bis okcillatur; 
codem tempore pendulum, cujus longitudo quadrupla cít, 
adeoque 
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adeoque squat undarum latitudinem, oilbitür enel. Q.E.D 

Coral. x. Igitur Undzs, qua: pcdes Par/fioifer 32, lata: funt; 
tempore minuti unius fecundi progredicndo latitudinem fuam 
conficicnts adeoque tempore minuti unius primi percurrent pe« 
des 193. & hor fpatio pedes 11000 quam proxime: 

(mol. 2. Et undarum majorum vcl minorum vel 
bitur vcl diminuetur in dimidiata ratione latitudinis 

Hac ita fe habent ex Hypothefi quod partes aqux redta aícene 
dunt vel reta defcendunts (ed afceníus & deícen(us illc verius 
fit per circulum, ideoque tempus hac ropofitione non nifi quam- 
proxime definitum effe affirmo. 


is auge 


Prop. XLVII. Thcor. XXXVI. 


Pulfaur in. Fido Ehaflico propsgatrmm ceocitates fur in vationc. 
compofita ex dinridiata ratione vis Ellie diretle dox dimidiata rati- 
one denfitatis inerfe s fi modo. Flnidi vis. Elaftica éjn[dem conden- 
tioni propertionalis efje fupponatur. 

Caf. 1. Si Media fint homogenea, & pulfuum diftantia in hi 
Mediis equentur inter íe, (ed motus in uno Medio intenfior fit: 
contra&tiones & dilatationcs partium analogarum. erunt ut idcm 
motus. Accurata quidem non eft lac proportio. Verum tamen nifi 
contractiones & dilatationes (int valde intenfe, non errabit fenfi- 
biliter, ideoque pro Phyfice accurata haberi potefi. Sunt autem 
vires Elafticze motrices ut contraétiones & dilatationes; & vcloci- 
tates partium zequalium fimul geritz funt ut vires. Ideoque a- 
quales & correfpondentes pulfüum correfpondentium partes, itus 
& reditus fuos per fpatia. contra&ionibus & dilarationibus pro- 
portionalia, cum velocitatibus qua: fünt ut fpatia, fimul pera- 
gent: S proptérea pulíus, qui tempore itus S reditus unius lati- 
tudinem fuam progrediendo conficiunt,S: in loca pulíüum proxi- 
me pracedentium femper fuccedunt, ob qualitatem. diflantia- 
rum, aquali cum velocitate in Medio urrcque progre-icntur. 
Yya r Gif n 
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Caf. 5. Sin pulíuum diftantiz (cu longitudines fint mijoge, 
umo Medio quam in altero; ponamus quod partes correfponden. 
tes fpatia: latirudinibus pulfuum 'proportionalia fingulis vicipu; 
eundo & redeundo deftribant: & aquales crunt carum con. 
traBioncs & dilatationcs. - Ideoque i Media fint. homogenco, 
xquales enint etiam vires ille Elaftice: motriccs quibis recipro 
co motu agitantur. : Materia autem his viribus movenda, 'eft 
ut pulfüum lartudo; & in adem ratione eft fpatium per quod 
fingulis vicibus eundo & redeundo moveri debent. Efique tei. 
pus;itus & reditus unius in-ratione. compofita ex rátione. dinidi. 
ata materi & rationc dimidiata fpatii, atque adeo ut fpatium. 
Pulíus autem temporibus itus & reditus unius eundo latitudines 
fuas conficiunt, hoc eft, 'fpatia temporibus proportionalia per« 
currunt; & propterca funt aquivcloces. 

Caf. 3... In Mediis igitur denfitate & vi elaflica paribus, pul- 
fasomnes funt aquiveloces. | Quod fi Medii vel denfitas vel vis 
Elaftica intendatur, quoniam vis motri in ratione vis Elifticz; & 
materia movenda in ratione denlitatisatgeur s tempos quo imo- 
tus fidem péragantür ac prit, augebinicin ditidiata ratione den 
fitatis, ac diminuctur in dimidiara ratione vis Elafücz. Et prop- 
terea. velocitas pulfuum erit in ratione compofita ex ratione di- 


midiata denfitatis Medi inverfe & rationc diitidiata vig Elifücr 
dircüc.  Q E. D. 


Prop. XEVIIL.— Theor. XXXVIE. 
Pulfibus per Fluidum propagatis, 


reciproco breciffimo exter Cy vedeamter, atcelcrantis fogrper e rie 
tardantur pro lege efcilamtie Perdu. nri 
Defignent 4 B, BC, C D, &c. 
diftantias; ABC plagam. mot 
pagati; E, F, G pu 
AC ad quales ab. im 


ilie Flidi pavieule, motn. 


m fucceffivorum aquale 
ab 4 verfus. B. pro- 
üiefcentis, in. recta 
as ia; Ee, Ff, 6 g, (pati 

aslia. 


icem diftan 


agi 
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per quz punda illa: motu re- 
Cil ioco linguis vibraionibus eunt &c redeunt; 
cip loca quzvis intermedia. corundem. pun- 
Gom; & EF, FG lincolas Phyficas fcu. Me- 
di partes iocares pandis illis ipterjedas, 8 fuc- 
cellive tranflatas in loca «ey 2 &ef; fg. Re- 
We Ec qualis ducaturreda/P $.  Bilecetur 
cadem in O, centroque O & intervallo O P dc- 
fcribatar circulus$ LP i. Per. 
hujus circumferentiam to- 
tam cum partibus fuis expo- 
matur tempus cotum vibra 
onis unius cum ipiius part 
bus proportionalibus s fic ut. i ; 
compléto tempore. quóvis Sadoc 
PH vel. P Hb, lidemitta- zr 

tur ad|P 5 perpendiculum HL vel b1, & capi- 
atur E e aqualis P L vel P I, pun&umPby(icum 
E reperiatur in. Hac um quodiis E 
cundo ab E per v ad e, & inde redeundo per « 
ad E ijídem accclerationis ac retardationis gra- 
dibus, vibrationes fingulas peraget cum ofcillante 
Pcndulo. ' Probandum ít q 
pun&ta Phyfica tali motu a 


aqualia perbre 


pun 


jtari debe. 
? jr Medium rali motu a. caufa q 
cunqué cieri, & vide 
1n árcumferentii P HSb capiantür zquales 
arcus HI, LK vel bj, ik, eam habentes ratio- 
nem ad circumferentiam totam quam haber 
&x EF, FGad pulfuum intervalltm to- 
pendiculis 1 M, ICN 

E,FE,G motib: 
GPI|vd PH 


fimilibus fucce( 
fit tempus. ab initio mo 


sel. P Hi tempusab initio motus pundi F, & 
P.K vel P HSb tempus ab. initio motus pundi 
& propterea E « Fs, G., eruri iplis P L,P M, 
PN in itu pun&oram, vel ipfis P Pw, PI in 
quales refpedtive. Unde ,; 
G— LN, in rc- 
ed «, latitudo 
eft feu expantto partis Medii EG in loco «;, & 
propterca expanfio partis illius in itu, eftad 
expanfionem mediocrem ut EG — LN ad EG ; 
in reditu autem ut EG 4-/n fcu EG--LN ad 
EG. Quare cum fit LN ad K H ut IM ad ra- 
dium OP, & E G ad BC ut H K ad circumíe- 
rentiam P H5 P, & vicilim EG ad H K uc BC 
ad circumferentia P HSDP; id eft. (fi circum- 
ferentia dicatur Z.) uc QP*BC aq op. & (x 


xBC 


aquo LN ad EG ut IM ad 0 P 


punfio paris E.G in locos» ad exponfionem 
mediocrem quam haber in loco füo pi olG,ur 


FW PXBC, P 
OPR BC. [Mq OPXBCj ipo occa OPx BC 


: rit ex- 


it 


Final OPXBCu qd, (nte OPxbC 


x 
tut P, eritexpanfio partis E C, pun&ive Phy 
E. ad cjus expantioncm mediocrem init, 
V —IMad F, in redituut J/4- iw ad V; & cju(z 
sem vis clafüica ad vim fuam clafücam mdie- 


in icu, üt jo reditu ut 


s F-pujp " E 
Phyücorum E&G 3n ito, 


nt ut 1 c 
is fot ut LIA 
Mp S P3 & vium diptrentia ad Medi 


vim 


am 


jM 
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, ? HL-KN 
vim cflcam mediocrem, ut 75. rr ONE HEXKN 
adi, Hoceft (fi ob brevitatem pulíium fupponamus HÁ & 


JC N indefinite minores effe quantitate V^ ) uc H Ly Na 2 
(eut HL —K N ad V. Quare cum quantitas V detur, diffe- 
rentia virium eft ut HL — K N, hoc cft. (ob proportionales H L- 
TEN ad HK, & OM ad 0 I vl OP, da- 
talque HK & OQ P)ut OM; idcft Ff bife. 
cctür in o, uto e. Et codem argumento dif. 
ferentia virium Elafticarum punclorum Phy.. 
ficorum « & 5, in rediru lineola: Phyfi 
eft ut o e. Sed diffzcentia illa (id eft exceffus 
vis Elifiics punéti « fupra vim clafticam pun- 
i y, ) eft vis qua. interjeéta Medii lincola 
Phyfica « » acceleratur ; & propterea vis ac- 
celeratrix lineolz: Phyficz « eft ut ipüus difta 
brationis loco o. Proinde tempus (per Prop. XXXVIIL Lib I.) 
rede exponitur per arcum. 7; & Medii pars lincaris «» lege 
movetur, id eft lege okcillantis Penduli: eftque par ra- 
arium ex quibus Medium totum. com- 


ia a Medio vi- 


i nc patet quod numerus pulfuum propagatorum idem 
fit cum numero vibrationum corporis tremuli, neque multipli 
catur in corum progreflü. Nam lincola Phyica (2, quampri- 
mum ad locum füum primum redierit, quicícet; neque deinceps 
movebitur, ni(i vel ab impetu corporis tremuli, vel ab impetu. 
pulfaum qui a corpore tremulo propagantur, motu novo cie rr, 
Quicícet igirur quamprimum. pullus a corpore tremulo propa: 
gari definunt. b 


Prop. XLIX. Prob. XII. 


Dais Medii denfite c» và Elaftca, ieetire velciatco pla, 
Fingamus Medium b incumbente pondere; pro more Acris no. 


fui 
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firi comprimi, fitque A altitudo Medii homogenei, cujus poni. 
adzquet pondus incumbens, & cujus denlitas cadem lit cum 
denfitate Medii compreffi, ia quo palus propagantur, * Copfii. 
tui aurem intelligatur Pendulum, cujus longitudo inter. bunny 
füfpenfionis & centrum ofcillationis fit 4: & quo tempore pen. 
dilum illud ofcillaionem integram exitu & reditu compollrany 
petagit, codem püllüs cundo conficet fpatiin elei 
circuli radio 4 defcripti aquale. À 
Nam füantibus quz in Propofitionc fuperiore confinia funt; 
fi linea quavis Phy(icaE F fingulis vibrationibus defcribendo jac 
tium P, urgeaturin extremis itus & reditus cujafque loci P & 
5, a vi Elaftica que ipfius ponderi equetur ;. peraget hac vibri: 
tiones fingulas quo tempore eadem in Cycloide, cujus Perimeter 
tota longitudini P $ zqualis cft, oícillari poffet: id adeo quia vi 
res zqualeszqualia corpufcula per 2qualia fpatia (imul impellent, 
Quare cum ofcillationum tempora fint in i midiatà ratione lone 
gituditis pendulorum, & longitudo penduli 4quetur dimidio are 
tui. Cycloidis totius ; foret tempus vibrarionis unius ad tempus 
ofcillarionis Penduli cujus longitudo eft 4, in diniidiata ratione 
longitudinis y P$ fci PO ad longitudinem 4. Sed vis Elafüca 
qua lineola Phyfica E Gjin locis fuis extremis P, S exiftens, urge- 
tur, erat. Cin demonftratione Propofitionis fuperioris ) ad cjus 
vim totam Elafticam ut H L — K N ad V, hoc eft (cum pun&tum. 
K jam incidat inP ) ut HK ad J/: & visilla tota, hoc eft pon- 
dusincombens, qua lincola E G comprimitur, cft ad pondus li 
neole ut ponderis incumbentis altitudo 4 ad lincole longitudinem 
EG ; adeoque cx aquo, vis qua lincola EG in locis fois P & $. 
wrgetur, eft ad lineole illis pondus ut HKx 4 ad / xEG. 
Qirarecum tempora, quibus aquafia corpora per aqualia fpatià 
impclluntur, fint reciproce in dinidiata ratione virium, erit tem- 
pus vibrationis rius urgente vi illa Elafüica, ad tempus vibratio- 
» in dimidiata ratione x EG ad H K x 4, 
us ofcillarionis Penduli cujus longitudo cft 4 
VXEG3d HK x A & P 0 ad A corjanttims 
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id eft (chm füeriz, in fuperiore Propofiione; 7^ aqualis zou, 
ic HK aquilis 827) in dimidia raiooe "29x 20xEG ig 
EGXLEAT fen IPO qi.x BCqe. ad Z qi. x Aq. hoc tin rationc 


P0xBCadZxA, feuBCad ^E. Sed tempore. vibrationis 
unius ex ini & reditu compofitz, pulfus progrediendo confit la- 
titdinem fuam BC. Ergo tempus quo pullus percarrit fpatium: 
B C, cft ad tempus ofcillazionis unius ex itu & reditu compofita, ut 
Z4, id dt uc BC ad circumferentiam circi cujus radius 
efA. Tempus autem, quo pulfus percucre: fpatium 2 C, eft ad 
tempus quo percurrec longitudinem huic circumferentia qualem, 
in eadem racione ; ideoque cempore talis ofcillationis pulfus percur 
xet longitudinem huic circumferentiz zqualem.. 9. E, D. 


Prop.L. Prob. XIII, 


reeire pulfuom diflamias. 

Corporis, cujus tremore. pulfus excitantur, inveniatur numerus. 
Vibrasonum dato tempore. Per numerum illum dividatur fpa- 
tium quod pulfus eodem tempore percurrere poffit, &c pars inyen- 
53 erit pulfus unius latitudo... QE. I. 


Scliol. 


Speétant Propofitiones novilfima ad motum Lucis & Sonorum. 
Lux enim cum propagetur fecundum lineas rectas, in actione fola 
(per Prop. XLI. & XLIL) confiltere nequit. Soni vero propterea. 
quod a corporibus tremulis oriantur, nihil aliud funt quàm aeris 
pulfus propagari, per Prop. XLIIL. Confirmatur id ex tremoribus 
quos exciant in corporibusobjedtisfi modà veherneates fnt & gra- 


zz ves, 


Uxel. 
yes, quales fünz foni Tyrpanorum. Nam tremores celeriore, a, 
breviores difficilius excitantur. Sed & fonos quolvis, in chorda 
corporibus fonoris unifonas impaétos, cxcitáre temores nosilimum, 
ell. Confirmatnr etiam ex velocitate fonorum,. Nam cüm ponde.. 
7a fpecificx Aqua pluvialis & Argenti vivi fint ad invicem uz y aq 
13; dirrer, & ubi Mercurius in Baromrtro altitudinem attingit di. 
gitorum Znglicurum 3o, pondus fpccificum. Aeris & aqua pluviali 
fincad invicem ut rad $0 circiter; crunt pondera Ipccifica atri, 
& argenti vivi uz vad 11617: Proinde cum altitudo argend vivi 
fit 3o digitorum, altitudo acris iniformis, cujus pondus arem no- 
ftrum. fbiectum comprimere pollet, crit 348500 digitorum feu 
Pedum Aneliarim 29042. Ellque hac altitudo illa ipla quam in 
onflruétione fuperioris Problematis nominavimus 4; — Circuli ra- 
dio 23042 pedum defcripti circamferentia eft pedum 182476, 
Gm Pendulum digitos 39; longum, ofcillationem cx itu & redi- 
tu compofitam, tempore minutorum duorum fccundorum, uti 
notum eíl, abíolvat; pendulum pedcs 29042, fcu digitos 3 48500, 
longum, olcillationem confimilem tempore minutorum [ecundo- 
zum. 188; ablolvere debebiz. Eo igitur tempore fonus progredicn- 
do conficiet pedes 18247, adroque tempore minuticunius fecundi 
pedes 968.. Scribit Mer/omu, in Balifica: (uas Prop. XX XV. fe fa- 
£lis experimentis invenifle quod fonus minus quinque. fecundis 
hexapedas Galicar 1150 (id cfl pedes Gallias 6900). percurat 
linde cum pes Gallicus fic ad Anglicum ut 1668 ad 1000, dcbcbit [o- 
nus tempore minuzi unius fecundi pedes jelicos 1474. conficere, 
Scribit eram idem Mer/omus Rolercallim Gcometram clariffimum 
in Oblidione Tlcadnis obíervalle tormentorum fragorem exaudi 
tum efle polt 13 vel 14 ab igne vifo minuza fecunda, cüm amen. 
vix dimidiam Leucam ab illis lormentis abfüerit. | Continet Leuca. 
Galiis hexapedas 1500, adeoque fonts tempore 13 vel 14 fécun- 
doram, ex Obfervatione Relercali, confecit pedes Parif 7500, 
ac cempore minu. unius fecundi pedes. Parifiyfer 5o, Angles 
va 


D] 

ve éoo circiter, Multum differunt lae Obfervationes ab invicem, 
T compucus nofter medium locum tener. In porüca Collegii no- 
fli pedcs 208 Vg fonus in termino alteructo excitatus quaterno 
sean Echo quadzuplicem effici. Fadlis antem experimentis inveni 
quod finglis [oni recuribus pendulum quafi ex vel prem digito- 
sm longitudinis ofcillabatur, ad priorem foni recurlum eundo & 
adpolleiorem redeundo. Longitudinem penduli atis accuratéde- 
finire nequibam :- fd longirudine quamor digitorum, ofillationes 
nimis celeres efle, ea novem digitorum nimis tardas judicabam. 
unde fonus eundo & redeundo confecit pedes 416 minore tempore. 
quàm pendulum digitorum novem, & majore quim. pendulum di- 
Sitorum quatuor olcillatur; id eft minore tempore quàm 28; mi- 
murorum tertiorum, & majore quàm 19:5 & propterea tempore mi- 
muii uniüs fecundi. conficit, pedes Anrlies plures quàm 866 à pauci- 
ores quim 1272, atque adeo velocior ell quàm pro Obfervatione. 
ubervalli, ac tardior quàm pro Obfervatione Mcr/emi. Quinetiam. 
accuratiorbus poftea Oblervationibus definivi quod longitudo pcn- 
duli major eile deberec- quàm digitorum quinque cum dmille, & 
minor quàm digitorum octo ; adeoque quód fonus tempore mint. 
unius fecundi confecit pedes Zulicas plures quàm 920 & piuciotes 
quim 1085. Igitur moxus fonorum, fecundum calculum Gcome: 
tricum füperius allatum, incer hos limites confiftens, quadrat cum 
Bhaznomenis, quatenus hactenus tenzare licuit. Proinde cüm tho- 
tus ifte pendeat. ab aeris tocius denficaze, 'confcquens:eft quod (oni 
non in mocu aheris vel acris cujuldam lübtiliori, (ed in aeris toci- 
ws agitatione confiflar, 

Refragari videntur experimenta. quadam de fono in vzfis aere. 
vacuis propagato, fed vaía acre omni evacuari vix pollint; & ubi 
faris evacuantur foni nocabiliter imminui folent ; Ex. v. Si acris to- 
tius pars rantüm centefima in vale maneat, dcbebi: fonus effe cen- 
tuplo, languidior , atque adeó non minuszudiri qoám fi qrisfo- 
mum eundem in aere libero excitatum audiendo, fübinde ad deca- 


plam 


L3 


" 
fuum. Scibit Menus (Lib. l. Harmonicorum Prop. V, 


(factis experiments quibuídam qua ibidem defcribit) inyesig. 
quod iervus tenfus vicibus 164 recurrit. fpatio minuti unius fecundi, 


Porrà cur Soni eclante motu corporis fonori fatim ceffant, ne. 
que diuiàs audiuntur ubi longilime diltamus à corporibus fonoris, 
quim cum proxime ablumus, parer ex Corollario Propofiionis 
XDVIIL Libn hujus Sed & cuc foni in Tubis Stenteróphonicis 
valde augentur, ex allstis principiis manifeftum ef. Morus enim 
inis reciprocus iagulis recuribus caufa generante augeri fole 
Motus autem in. Tubis dilatarionem. fonorü impedientibus tar- 
diüs amittitur & fors recurrit, & propterea à morir novo fingulis 


meaufibusimprello magisaugerur. Et hac fünt pracipua Phe 
mena Sonorum. 
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S$ECT. IX: 
3De mtu Greulari Fluidortn. 
Hypothefis, 


Ejfleniam que oritur ex defetu labricitatis partium. Ful, 
teris paribus, proportionalem effe celcitati, qua partes Fidi 
Jeparantur ab invicem. 


Prop. LI. Theor. XXXVII. 


Si Glindrus folidus infinite longus in flido woifarmi cr infiito circa. 
axem pofitione datum voifarmi cum matu revoloatur, ez ab hujus impul- 
fu [oo agatur Fluidiom in Orbem, perfeveret autem fluidi pars wnaqueque 
umifanmiter in motu. [uos dico qued tempora periodica partium. fhadi funt 
wu ipfarum. dfrantie ab axe oylindri 
Sit AF L cylindrus unifor- 
rca axem S in orbem. 
aétus, & circulis concentri- 
ds BGM, CHN, DIO, 
EK, &c. diftinguatur fiui- 
dum in orbes cylindricos n- 
numeros concentricos foli- 
dos ejuldem craffitudinis. Et 
quonim homogeneum cft 
Fluidum, impreffiones conti- 

'uorum orbium in fe mutuó 
taz, erunt. ( pét Hypothe- 
fin.) üt eorum»tranflziones ab invicem & fiy 
quibus impreflioncs fins. Si impreilio in O; 


perficies contigua in. 
bem aliquem major 
dt 
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eft vel minor, ex parte concava quim ex parte convexa; psy. 
bicimpreffio fortior, & motum Orbis vel accelerabir vel retardabir 
prout in eandem regionem cum ipfius mozu;vel in. contrariam diri. 
gitur. Proinde ut Orbis unulquifque in. motu fuo uniformirer 
pereverer, debent impreiliones cx parte uraque (ibi invicem 
ri, && fein regiones commars. linde cüm impreffioncs fünt ur 
contigua füperhdes & harum wanflriones ab invicem, erunt 
tranflationes inversé ut füperficies, hoc eft inversé ut füperficitrum 
diftantie ab axe, Sunt aurem differenti motuum angularitm cr. 
cuaxem ut bee ranflationes applica ad diftuntias,- five ut ranfli. 
ncs directe & diftantie inversé; hoc eft ( conjunctis rationibus) 
uc quadrata diftantiarum inversé, — Quare fi ad infinine redte 
S ABCD E, parces fingulas Spots paptndicia 4a, Bb, Cr, 
D4, Ec, &c. ipaum $ 4, $3, $C, S D, S E, &c. quadratis 
reciproce proportionalía,' & per. terminos perpendicularium. duci 
incelligazur. linea curva- Hyperbolica ; erunt [ummy diltantiarum, 
E oonseni angularesyuc efpondentes (immu linearum 42, 
Bb, Cc Dd, Ee: id eft,(i ad conitituendum Medium uniformiter 
fluidum: orbium numerus augeatur &c latitudo mintnxur in infni- 
tum, arcae Hyperbolicx his fümmis Analoge 44 Q , Bb Q., Cc (), 
D40., Ee Q., &c. & tempora moribus angularibus reciprocipro- 
portionalia erunt etiam his arcis reciproce proportionalia, | Eítigi- 
turtempus periodicum particula: cujufvis D reciproce ut area D dU, 
hoc eft (pec notas Curvarum quadraturas)- directe ur diftattia;S D. 
Q.ED. 

rol. 1. Hinc motus angulares. particulasum. uidi [unt. reci- 
procé uc ipfirum diftantiz ab axe Cylindri, - & velocitates abfolurz 
lunt xquales, 

Cal 2. Si uidom in vafe cylindrico longitudinis infinitas con- 
tineanur, & cylindrum alium interiorem: contincat , revolvatur. 
aurem cylindrus uterque circa axem commünem, fintque revolu 
tionum tempora uc iplorum femidiametri, c percverec uidi pari 
uniquzque in mociluo : erunt partium fiagnlarum tempora pri- 
odica uc ipfarum dillantiz ab axe cylindrorum. L 


E»*1 
Giril. 3» Si cylindro & fluido ad hunc modum moris addatur vel 

avferur communis quilibce motus angularis; quoniam hocnovo 

Fons non smuraturarritus mutuus partium fidi, non murabun- 

tur motus partium intere, — Nam cr. nfltiones parium ab invi- 

cem perdent ab auritu,..Prs quliber in co pedeverabit motu, qui 

awnim utrinque in contrarias partes facto, non magis acceleratur 
jm retardatur. - A 

Cor, 4. Unde fi tori cylindrorum & fluidi Syftemazi auferatur 
motus omnis angularis cylindri excerioris, habebitur motus fidi 
in cylindro.quiclcente. : 

Curol, 5. Jgitur fi fluido & cylindro exteriore quiefcentibus, re- 
volvatur-cylindrus interior uniformiter, communicabitur motus 
circularis fluido, & paulatim per totum fluidum propapabitur ; nec 
prius definet augeri quàm fuidi partes fingulze motum Corollario 
quarto definitum acquirant. : 

Gral. 6. Ec quoniam fidum conatur motum fuum adhuc latius 
propagare, hujus impera circamagetur etiam eylindrus exterior nifi 
violenter detentus ;. & accelerabitur ejus motus quoad ufque tem- 
pora periodica cylindri ucciufque zquencurinterfe. — Quod ficylin- 
drus exterior violenter detineatur, conabitur is motum fuidi retar- 
dare, & nifi cylindrus interior vi aliqua excrinfecüs imprella motuum 
illum confervet, efficictut idem paulatim ceffet. 

Qui: omnia in aqua profunda ftagnanre experiri licer. 


Prop. Ll. Theor, XXXIX. 


Si. Sphera folida, in fluido uniformi c infmito, circa axem pfitione 
datim siformi cun mat revalvatur, r ah hujus impulfa Joe enatu 
fidum in orbem. perfeuere autom flidi pars wiaqueque vonfarmater in 
men fuo: dico quid tempora prinia partium flidi cru ut quad 
diffaniarum à cero Sphere. — Fig. Prop. Li. 

Caf. 1. Sit AF L Ópbarra uniformiter circa axem S in orbem acts 
& circulis concentrics BG M, CHN, D10, EK 9, &c.difin. 


guatur 


ELE M 
guatur fluidum in orbes innumeros concentricos ejufdem. craffimidi 
nis. Finge autem orbes illos effe folidos ; & quoniam lomogene. 
um eft nidum, impreffiones contiguorum Orbium in: fe mur, 
faétz, erunt ( per Hypochefin) ut eorum tranflationcs ab invictm 
& fuperfcies contiguz in quibus impreffiones fiunt. Si impref 
in orbem aliquem major eít vcl minor ex parte concava quim ex 
par convexa, pravalebit impreflio fortior, & velocitatem Orbis 
vel accelerabit vel retardabit, prout in candem muss cum ipfius 
mon vin contrariam dirigitur. Proindeut orbis unufquifque in. 
mori fuo perfcveret uniformiter, debebunt. impreliones ex pare 
utraque fibi invicem aequari, .& fieri in regiones contrarias, - nde 
cum imprefliones finc ur contigua fuperfcies && harum tranflatio- 
nes ab invicem; erunt tranflationes inveni ut füpcrfides, hoc ft 
inversé uc quadrata diflantiarum füperficierum à centro. Sunt au- 
tem differenti: motuum angulacium circa axem ut ha:tranfltiones 
applicata: ad diftantias, fiveur tranflationes dircáté & diltantix in- 
versé; hoc eft ( conjunctis rationibus ) ut cubi diflantiarum inversi, 
Quare fi ad re&z infiniti $48 C D EQ. partes fingulas erigantur 
perpendicula 4a, Bb, Cc, D d, Ee, &c. ipfaum 34, 8B, $C, 
SD, S E, &c. cubis reciproce proportionalia, erunt fummz diltan- 
tiarum, hoc eft, morus toti angulares, ut refpondentes fomma: li- 
narum 42, Bb, Cc, D d, Ee: id et ( fi adconftituendum Me- 
dium uniformiter luidum, numerus Orbium augeatur & latitudo 
minuatur ín infinitum ) ur arce Hyperbolice his fummis analoga 
«0, BbO, CcQ, D4Q, ÉeQ, &c Ec tempora periodi- 
motibus angularibus reciproc? proportionalia erunt cuam is 
arcis reciproc? proporcionaliz. Eft igicur cempus periodicum orbis 
cujulvis 2D I0 reciproce ut area D d£) , hocclt, (per notas Curva- 
Tum quadraturas ) dircété ut quadratum diflantie $ D. d quod 
"volui primó demonflrare. " 
Cif. 1. Acentro Spharz ducantur infinitz rect quam plurima; 
quz cum axe datos contineant angulos axqualibus dillerentis (e mu- 
tuó fuperantes  & his rectis circa axem rev olutis concipe orbes uu 
mulos 
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anlos janiesós cas & annulus untfquique hábebic aanilos 
miuor fibi contiguos, unum interiorem, alterum exteriorem & 
qüoslaerales. Attritu interioris & exterioris non poteft annulus 
wunufquifque, nifi in motu juxca. legem cafüs primi fa&o, zqualiter. 
dc n partes contrarasurgeri. Patet hoc ex demonfritione calis 
vimil. Et propterea annulorum feries qualibet 3 globo in infini« 
Pi veétà pergens movebitur pro lege cafus primi, nifi quarents 
impeditur ab atric annulorum ad h At'in moti hac I 
fadio, attritus annnlorüm ad latera nullus eft, neq 
qiio minus bac. lege fiat, impedier. Si 
Wee: diflant; vel ctis revolverentur vcl cardiüs juxta polos quàm 
jüsca aquatorem ; tardiores accdlerarentur, & vociore rear 
Tnturab attrita mutuo, & fic vergeren femper tempora periodic 
ad aqualitrem, pro lege cafus primi." Non impedit gitur hic. 
attritus quo minus motus Far [ecundum legem cafus primi, & 
propterea lex illa obinebit: hoc eftannulotum 1 n tempo- 
Ta periodica erunt ur quadrat diflantiarum ipforum à centro globi, 
Quod volui fecundo demonflrare. : 
Gif. 3. Dividatuc jam: annulus unufquifque feétionibus cran(- 
verfisin. puticolas innamieras cóafticaentes fübllanriam abfolute & 
uniformiter Huidam; & quoniam ha fcétiones non [pectant ad 
legem motus circularis, fed ad confti i folummodo 
conducunt, perfeverabit moxns ci His fcétionib 
annuli emnes quamminimi afperitatem & vim attritus mutui 
mon mutabunt aut murabunt zqualiter. Et manente ciufürum 
proportione manebit effeétuum proportio, hoc eft proportio m 
tuum & periodicorum temporum. D, E. D. Catcrum 
tus citculatis,&c abinde orca vis centri 


tera, 


deó motum, 
centro aqua 


ianuli, q 


ngulorur 


tenim cum mo 
2, major fi ad Ecl 


K icm 
quàm ad polos; debebit cata aliqua à per deni 
in circulisfuis retineantur, ne materi quas ad Echipticam elt rece 
dac femper àcentro &z per exteriora Voriicis migre: zd polos, iade 


que per axem ad Edlipticam circulatione pe 
Gral... Hinc motus angnlares partium & 
funt réciprocé ut quad itai 
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abfolute reciprocé ut eadem quadrata applicata ad. diftantis 
ab axe. CRUS 

Coral. 2. Si globus in flzido quiecente fimilasi & infinito cir 
axem pofitione darum uniformicum motu revolvatur.communica. 
bitur motus fluido in morem Vortics, & mous ifle fulim pu 

agabiturín infinitum; neque prius ccflabit in fingulis Buidi pari. 
ES accderari, quim tempora periodica fingularum partium fint 
ut quadrata diftaniamm À centro globi, 

Coral 3. Quoniam Vortics panes interiores ob. majorem. fiam, 
velocitarem atterunt & urgent exteriores, morumque iplis ea adtio- 
nc perperuà communicant, & exteriores illi andem motus quantis 
tatem in alios adhuc exteriores fimul transferunt, caque actione 
fervant quantitatem motus fui plané invariatam ; patet quod mo- 
tus perpezuà transfertur à centro ad circomferentiam Vorticis, & per 
infwatem circumferentia abforberur. Materia inter fpharicas 
duas qualVis füpcrficies Vortii concentricas nunquam accelerabinr, 
£à quod motum omnem à materia interiore acceptum. transfer 
femper in exteriorem. 

ril. 4. Proinde ad confervationem Vorticis conflanter in codem 
movendi (luzu,rcquiritur principium aliquod aétivum à quo globus 
tandem femper quantitatem motus accipiat quam imprimit in ma- 
Tram vorics, Abíque ali principio necefle eft ur globus & Vor- 
ficis partes interiores, propagantes femper motum [uum in exteri 
ors, neque novum aliquem motum recipientes, tardefcant paula- 
tim & in orbem agi delinant. 

Coral. s. Si globus altcr huic Vortici ad ceram ab ipfius centro 
diflantiam innataret, & interca circa axem inclinatione datum viali- 
qua couflanter revolverezur ; hujus motu raperetur Buidum in vor- 
Ucem; ài primó revolverctur hic vortex novus & exiguus una cum 

glebo circa centrum alterius, &c interea laris ferperc: ipfius mons, 
& paulatim propagareur in infiaitum, ad modum vorticis primi. 

cadem ratione qua hujus globus raperetur motu vorticis alterius, 

etur ctam globus alterius mou hujus, fic uc globi duo. circa 
jateccdium aliquod punctum revolverentar, feque mum ob mo- 
tum 
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cum illam circilarem fugerent nifi per vim aliquam cohibiti, Pol 
fi viresconftanter impreflz, quibus elobi in motibus fuis períeve. 
ram, clforent, & omia legibus Mechanicis permiezerentur, lan- 
guelceret paulatim motus globorum (ob rationem in Corol. 7. & 4. 
allignaam) & vortices tandem conquielcerenz. 

Carol. 6. Si globi plures datis in locis circum axes pofitione datos 
certis cum velocitatibus conftanter revolverentur, fierent vortices to- 
tidem ininfinim pergentes. Nam globi finguli, cadem ratione 
qua unus aliquis motum fuum propagat i» mánium, propaga 
bunt etiam motus fuos in infinitum, adeb ur Ruidi inRniti pars 
unaqueque eo agitttur motu qui ex omnium globorum aclionibus 
velar. linde vortices non definienzur cerus limicibus, fed ia [e 
mutui paulatim excurren: ; globiq; per actiones vorticüm in fc 
murub, perperub movebuntur de locis fuis; uti in Lemma füpe. 
riore expofitum eft ; neq; certam quamvis incer fe pofitionem ler 
vabunz, nifi per vim aliquam reteni. Ceffantibus autem viribus 
illis qua ín globos conftanter impree confervant hofce motus, 
materia ob rationem in Corollario tercio & quarto affignatam pau. 
latim requiefcet & in vortices agi definct. 

Gral. 7. Si Fluidum fimilare claudacur in vafe fpharrico ac globi 
in centro confiftentis pniformi rorarione agatur in vorcicem, globus 
autem & vas in candem parten circa axem eundem reyolvantur, 
finr eorum tempora periodic quadra féidimeronm 
tes finidi non prius perfeverabunt 1n mocibus fuis fine. 

& rerardatione, quim lint corum témpora periodica ut quadrata 
diftantiarum à centro vorticis. | Alia nulla Vortids conflitutio po- 
teft effe permanens. 

Carol. 8. Si vas, Fluidum inclufüm & globus fervent hunc mo- 
tum, & motu praterea communi angulari circa axem q 
tum revolvantur; quoniam hoc motu novo ion m 
partium fluidi in fe invicem, non mutabuntur frons 
ter fes Nam tranfltiones parium intcr [t fende 
Pass qualibet in eo perfeverabir moz, quo f i tx uno]. 
tere non magis tazdecur quám accelerecur arit cx altero, 


xx GL 


Poftes 


uemvis da- 
ur attritus. 
partium in 
b atritu, 
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Gol, 9. Unde fi vas quicícacac detur mots 
mus fluidi | Nam concipe planum tranlire per 
tu contrario revolvis. & pone zempus revolucionis hujus effe ad 
fucmam hujus temporis & remporistevolucionis elobi ue quida. 
tum fémidiamezri vafis ad qi a Ima 

a periodica partium iudi relpcétu p it quadra- 
ta diltantiacum fuarum à centro 2 

Cri. 10. Proind 
circa divedfum aliquem, data. cum. velociare quacung; moveatur, 
dabitur motus Ruidi. Nam fi Syftemati toti abferatur. v 
angularis, manebunt, mo 


Corol. 8. Et motus iíli 


globi, dabitur o. 
Xem globi & mo. 


lametr 


globi 
ni hujus erun 


lobi. 


c íi vas vel drca axem eundem cum globoj ud 


alis morus 
is omaes iidem inter fe qui prius, pat 
«t Corol. g. dabuntur, 

Coro, (t. Si vas & fluidum quieícznc & globus taiformi-cum 
noz revolvarur, propagabitur mocüs paulatim. per fidum totum 
in Vis, & circumagetir vas nifi. violenter detentum, neq; prius 
definent fluidum & va xclerati, quàm fiac corum tempora perio« 
dici ae 


lia temporibus periodicis globi, | Quod! fi vas vizaliqua 
derineatac vel cevolyatur motu quovis conftanti- &: uniformi; de 
veniet Mediom patlátim ad flatum. motus in .Corollariis;6. ig &c 
1o definit, necin im flat quocung, perfeverabit, De 

cellantibus quibus yas &c globus certismo 
rmittatur Syltema. totum Legibus: Mechas 
nicis; vas & globus in fe invicem agent mediante Ruido, nq; motns 
faos in fe muuó per fluidum propagare prias ceflab 


bunr, quàm to» 
fum tempora periodica zquantur inter c, .& Syflemà torum ad in« 
far corporis unius fid . 


lio unq 
ve fi, virbys i 
tibus ré 


iolvebanmur,. p 


Sdwlium. 


In hi 
& fluidi: 


om: 


Juppono fluidum ex materia, quoad; déafitatem: 
iem uniformi conflare. — Tale efl ia quo globis.idem: 
codem cum motu, in codem temporis inzecvallo, moss fimile o 
aquales, ad quales femper à [c diflantias, ubivis jn Ruido confi 

«us, propagare poffit, Conatur quidem materia per motum (uum 
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Grcilásem recedere db axe oris, &c propter: 
- lteriorem. - Ex hac preffionefi artritus parcium fortior & 
or; & per confequens diniintàtur mate- 
uidi fanc alicubi craffiores fai ma. 


preiuit materm. 


omne ult 1 
ratio aly invicem difficili 


rieHuidirrs. Rurfus fi part 
jor, fidis ibi minor « 
Tes feparentur ab invicem. 


een vel lubricicate partium vel lenzore aliave aliqua condirioné e 

fli uppono." Hoc nifi fnt, materi: ubi minds Rüida ef migis 

tolverchic & fegnior erit, adcoq; motum tardils recipiet & lon: 
done fupérius a/fi; 


gis propigabit quàm pro ra 
P iis non fit Sphaerica, movebuntur particul. 
axibus fed conformibus eidem. vafis figu, & tempora periodica 
cnin ucquadrati mediocrium dillancaruma centro quamproximé 
In pattias iter ceneruim & citcumfefeniam, ubi latioca fünt fj 
tia, tardiores erunt. motus, ubi ang es; neque 
men paiticula:velociores petenccircumferentiam. — Arcus enim de: 
fcribene inus curvos, & conarbs recedendi à centro non minus di- 
minuetur per decrementum hujus cirvániré, quim augebitur 
ndo à fpatis anguftiorib 
a recedenc pauli longiüs à centro; fed ifto rece 


ignara. Si figura 
in lineis 


1 circu- 


às inli- 


incrementum velocitatis. - Perg 


dendo poflea de latioribusad angu 
accedendo poflea de isad anguftior 


pet vices tardefcenc &-accelerabuntur  pafticular fingula in. perp 
tuum. Hac ia fe habebunt in vafe rigido. Nam in fluido i 
confliutio Vorticum innorefcit per Propoficionis lujus Cc 
extis 

Proprie 
ws fam; 
Vortices explicari poffint, N 
rum circa. Jovem -sevolven: 
feíquialera difta 


s autem Vorticum hae Propofitione 


ertenca 


em fiqáa ratióne Phoméhi cxléftii per 

n Plzenomenon et quod lia 
m tempora periodica fünt 
tiarum à ceritro Jovis ;- & cadem Re 
Planctis qui circx Solem sevolvunir. ^ Obtinent 
gli io-Plancriscxetifque quam actarádiimé qoaceats oblcrvitio: 
nes Afronomicz liactenus prodidere: 1deoq; fi Placez illi à Vor 
cibus circa ovem & Solem revolventibus deferanrui 


xk 
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am hi Vortices eadem lege revolvi. Verum Aegora peiodia gr. 
tium Vorticis prodierunt in ratione duplicaa diftanti;rum à ceno 
motus: neque port ario illa dimiaut & ad rationem fefauiaj, 
ram reduci, nifi vel materia vorticis eo. fluidior fic quo longius. 
flat à centro, vel refiflentia, quz oritur ex defedtu lubricitatis par. 
tium Buidi, cx aucta velocitatequa parces fidi feparantur ab isa. 
ccm, augeatur in majori ratione quàm ca ef in qua velocitas auge. 
tur. Quorum tamen neuum rationi confentancum videtur, Patr 
eraffiorcs & minus fluida (nifi graves fint in centrum) circumferen. 
tiam petent; & verifimile eft quod, eiam(i Demonflrationum gr. 
tia Hypothefin talem initio Sectionis hujus propofüerim ur Raf; 
flentia velocitati proportionalis eflct, tamen. Refiltentia in minori 
lit ratione quàm ca velocitaiseft.. Quo conceffo tempora periodiaa 
partium Voriicis erunt in majori quàm duplicata ratione dillanria- 
Tum ab ipfius centro. Quod fi vortices (uti. aliquorum eft opinio ) 
deis moveantur prope centrum, dein tardiiis uíque ad cem 
limitem, tum denuo celeriüs juxta circumferentiam; certé nec ra- 
tio fefquialtera neque alia quevis certa ac determinata obtinere po- 
tb | Viderint itaq; Philofophi quo pacto Phaenomenon illud aio: 
nis fefquialterz per Vortices explicari pofi 


Prop.Lll "Theocr. XL. 


Corpora que in Fortice delata in orbem rei 
tis cum Vortice, C» cadem lege cum ipfas p 
curfus determinationem ) moventur. 

Nam fi vorticis pars aliqua exigua, cujus 
Phyfica. darum fervant fitum inter fc, congelari fupponatur: hac, 


quoniam neg; quoad denfitatem fiam, neque quoad vim iafíam 
Anc figuram [uam mucatur, movebitur eadem lege ac prius: ác con- 


tra, li Vorticis pars songeian & folida ejuídem (it denfitatis cum. 
Fdiquo vortice, & refolvatur in. floidum ; movebitur hic cadem 


deunt. ejufdem. funt denfita- 
artibus (quoad velocitatem e 


particula: fcu puncta 


lege ac prius, nifi quatenus ipfius particale jam Rüida- héte move- 
anurintcr íe. Ncg 


ligacur igitur motus particularum inter fe an- 
quam 


L35 1 ? 
quam ad ocius qnorum progrefivum nil fpc&tans, & monis toits. 
Mlemeritac prius. Motus autem idem erit cum motu aliarum Vor- 
ticis parium à cenro aqualitr diflncium, propter quod foli- 
dum n Fluidum refolurum fit pars Vorticis cxreris partibus confimi- 
lis, Ergo folidum, fi fic ejufdem denfitatis cum mareria Vorticis, co- 
dem motu cum ipfius partibus movebitur, in mareria proximéam- 
biente relative um Sin denfius (ir, jam magis conabitur re- 
cedere à centro Vorticis quàm pris; adeoq; Vorticis vim illam, qua. 
priis in Orbita. fua tanquam in zquilibrio conflitutum retinebatur, 
Tam fuperans, recederà eentro & rcvol vendo defribec Spiralem, non 
amplius in eundem Orbem rediens. Et codem argumenro fi arius 
fit, accedec ad centrum. lgitur non redibit in. cundem Orbem nifi 
fic ejufdem denfitatis cum fluido. Eo autem in cali oftenfum eft, 
quod revolvererur cadem lege cum partibus fidi à cenzro Vorticis 
qualiter diflantibus, 0, E. D. - 

Gril. Y. Ergo folidum quod in Vortice revolvitur & in eundem 
Orbem femper redit, relanvé quielait in Ruido cui innatac. 

rol 2. Ec fi vortex fit quoad denfitatem uniformis corpus idem. 
ad quamlibet à centro Vorucis diftantiam revolvi poteft. 


Scholium.. 


Hinc liquet Planetzs à Vorticibus corporeis non deferri, Nam 
Planeta fecundum. Hypothefin. Cperniceam circa Solem delatire 
volvuntur in Ellipibus umbilicum habencibus in Sole, & radiis ad 
Solem ductis arcas defcribunt temporibus. proportionales At par- 
tes Vorticis tali motu revolvi nequeuht. Defignent 4D, B E, CF, 
orbes tres circa. Solem S deiriptos, quorum extimus C F circulus 
fit Soli concentricus, & interiorum duorum Aphclii fint A, f, & 
Perihelia D, E. Ergo corpus quod revolvitur in orbe CF, radio 
ad Solém ducto areas temporibus proporcionsles defcribendo, mo- 
vebitur uniformi cum mom. Corpus autem quod revolviur ia. 
Oibe B E, tardiüs moscbizur in Apiclio B & vocis in Perle 
G fecundum leges Aft:onomicas; cum tamen fecundtm leges Mi 
chanicis materia Voici in fpatio angiftiore inter. & C-veloci 


moveri 
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movi debcac quim in [paio laore interD &F idein ju 
lio veloiàs quàm in Periheio, Quz duo repugnant inter f s 
1m principio Signi Vireinis, ui 
Aphelium Martis jam verfi. 
diltantia inter orbes Marti ig. 
Veneris eft ad diflantiameorg, 
dem orbium in principio Sigj 
Pilcium ut tria ad duo drgr 
& propterea materia Vorticis jg 
ter Orbxs illos in principio Pifi- 
xim debe: effe velocior quàm in 
principio Virginis in rationet 
um ad duo. Nam quo angufli 
us eft fpatium per: quod cadem 
Materia: quantitas eodem 'révo- 
ajori cum. velocitate tranfire. 
Igitur (i Terra in hac Materia. coclefti relative quicfcens ab. 
€: deferretur, & una circa Solem. revolveretur, foret hujus velocitas 
in principio Pilcium ad ejuídem velocitatem in principio Virginisin 
maebr ftíquialtera, Unde Solis motus diurnus apparens ia princi- 
fio Virginis major elle quim rüimutorum primorum feptvagint, 
&in puncipio Piíium minor quàm minutorum quadnigina & 
9eto: cum tamen (experientia tefte) apparens ifte Solis motusmi- 
jor fit in principio Pifcum quàm in principio Virginis, & propte 
Fa Terra velocior in principio Virginis quim in rincipio Piícium, 
kaqs Hypothcfis Vorticum em Phznomenis Afttonomicisomni- 
nó pugni, & non tm ad explicandos quàm ad. perturbandos 
mübcelae tonduci. Quomodo verà mons iin [pacis lib- 
& abge Vorticibus peraguntur intlligi potet ex Libro prim, 
& in Mundi Syftemate pleniüs docebiru;. - Y 


lutionis unius tempore tranfit, co 
deber. 


Mundi Syftemate 


LIBER TERTIUS 


N Libris precedentibus principia Philofophiz tradidi, non. 
tamen Philofophica fed Mathematica tantum, ex quibus vi 
delicc: in rebus Philofophicis difpurari poit, Hac fünt 
motuum & virium leges & conditiones, qux ad Philofophi. 
im maximé fpcétant." Eadem tamen, nc fterlia videantur, ilultr 
vi Scholis quibuldam Philofophicis, ex tractans quz generalia funt, 
& in quibus Philofophi maxime fondari videair, uti corpor 
denficitem & refiftentiam, fpatia corporibus vacui; morumque 
Lucis & Sonorum. Superet ut ex ifdem principis doccamus con 
fiticionem Syftemaris Mundani. De hoc argumento compofüc 
ram Librum terium methodo populari, ur à pluribus legeretur. 
Scd quibus Principia pofita fatis incelle£ts non fuerit.jj vim confe- 
quentiarum minimé percipient, neque prajadicia depodent quibus 
A multis retro annis infüeverunt: & proprerea ne res in difpucaciones 
trahatur, fümmam libri illius ranftuli in Propofitiones, more M. 
thematico, tab iis folis legantur quit principia prius evolverin 
Veruntamen quoniam Propoliiones ibi quam plurima ocourram, 
quz Lettoribus criam Machematicé doctis móram nimiam injicere 
poflint author effe nolo ut quifquam eas omacs cvolva; füffeccri 
liquis Defiait 
mmi fédulà legat, d 
& reliquas Lib 
confal. 


Aaa 
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HYPOTHESES 


Hypoch. l. Caifas rerum naturalium non plures adnitti bre quin, 
quedo vera fimt x tarum Phasoneii explicandis [uff 

Natura enim fimplex cft & rerum. caufis fuperfluis non luxuriar, 

Hypoch. IL- Jdeeque efertiomrnaturalinm ejufdem. generis. eden 
hu confe. 

1 ti refpirationis in Homine & in Beftia; defcenfls lapidum in. 
Europa in Anerici  Luds in lgne culinari & ín Sole  relexionis 
lucis in Terra & in Planets. ; 

Hypoth. III. Corpus omne jn alterius cujsfcnque generis crpue 
sranformari poffe qualitatum gradus omues internedi [accerod in- 
duerc. 

Hypoth. IV. Gntrum Syflenatis Mindani quicer. 

Hocab omnibus conceflum cft, dum aliqui Terram alii Solem. 
in centro quicícere contendant. 

Hypoth. V. Planetas circumjrvialenyradit ad centrin jovis dili, 
arcas diferibere temporibus proportionales, rumque tempora periodica e[fe 
in ration [efquialtera difLantiarum ab ipfius ceraro. 

Conftat ex obfervationibus Aftrónomicis. | Orbes horum Pla- 
netarum non differunt fenfibilier à circulis Jovi concenmncis, & 
motus eorum in his circulis uniformes deprehenduntur. Tempo 
1a vero periodica efle in ratione fcfquialcera femidiametrorum ore 


bium confentiunt Aftronomici: & Flamfjedius , qui omnia Mi- 
crometro & per Eclipíes Satellitum accuratius definivit literis adme 
daiis, quinciam numeris fuis mecum comunicati , fignifavit 
xationem illam feíquialteram tam accurate obtinere, quàm fit pol- 
flbile fenfu deprehendere. Id quod cx Tabula fquente manife- 
ftum eft. 


Satellitum. 


L4 1 
Saellim temptra perindica. 


iiaBhiPh jdaphgzie 74ghgyh i(biBh gn 
Diflavtie Satelitum à cero fes 


Ex Obfervatimibur 4 
Caffini s. Bi | 

Borelli DOS 24i | ) 
"Tounlei per Mert 5,51. | 878. 24». jSemidim, 
Flamftedii per Mirom) y. | S85. 13598. 2453 | Jovis. 
Flamítper Eclpf.Satel. 5,578) 8576. V4stg9 145903. 
Extonpribu periodicis, 5,578| 8378 145168. 124,968. 


Hypoch. VI. (Plawtas quingue prinari Merenrium, VeremMar- 
ten, Jem € Saturmm Orbibu jit Solem cingere 

"Mercarium &c Venerem circa Solem revolvi ex eorum phafibus 
emonflarur,  Plená facie lucentes ultra Solem fiti fnt, 
regione Solis, falcat cis Solem; per difeum cjus ad mo 
dum macularum nonnunquam tranícuntes, . Ex Martis quoquc 
ples acie prope Sli conjunétionem, & gibbofa in quadrazuris, 
Dium t quod isSolem ambi. De Jove euam & Saturno idem 
x corum pha(ibus femper plenis demonftratur. 

Hypoch. Vil. Plasetaum quingue primariam, 
ca Terram vel). Terra circa Solem tempora perisdia v) 
quialtera meditcrim difLanciarum à Sole. 

Hac à Kepler inventa ratio in confeffo eft apud ommes E 
dem utique lunt tempora periodica, ezdemq orbium dimenfi 
five Planete óirca Terram, five idem cicca Solem revolvantur. Ac 
de menfura quidem temporum periodicorum conyenit incer Allro- 
nomos univerfos. Magnitudines autem. Orbium Keplerus & Bul- 
lislius ortnium diligentilfime ex Obfervationibus determinaverunt: 
& diflantis: mediocres, qua: temporibus periodicis refpondent, non. 

Aaa i dife- 


P. (uel Solis cir- 


in ratime fif- 


à 
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dirus fenfibilierà danti quas ili invenerunt; funtque i 
ipla uc plurimum incermediz; uti ia Tabüla fequene dide, 
p 


Plawtarin ac Telluris Diflantie mediscres à Sil, 


Ln SEN c 
951900. $t9ógo. 153159. 100070. 72402. sf. 
954198. 5:2 510..162359. 100009. 
26. g1ol16. 15299. 10200. 


Secundum Ke 
Sécundum 24l 


cus, cum ha per corum Elongationcs à Sole determinentur, | e. 
diflncii eiam fuperiorum Planetarum à Sole tollitar omnis difpu- 

tatio per Eclipíes Satellium Jovis, Etenim per Eclipfes illas ent. 
minatur pofitio umbrz. quam Jupiter projit, & co nomine ha- 
beur Jovis longitudo Heliocentrici. Ex longitudinibus auem | 
Heliocentrica & Geocentrica inter fe collatis determinatur diftantia. 
lovis. 

; Hypodh, VIII Planetae primaries radir ad Terram duis aret - 
Jeribere temporibus minime proportional y at radiis ad Solem duis area 
temporibus proportionales percurrere, 

Nam refpcétu terra nunc progrediuntur; nunc flationari fant, 
nunc etiam regrediüntur Ac Solis refpeétu femper progrediuntur, 
idque propemodum uniformi cum motu, fed paulo celerios tamen 
in Perlheliis ac tardius in Aphelís fic uc arearüm aequabilis fit defcri 
prio. Propofitio eftAftronomis notiffima, &in Jove apprime 

ar per Eclipfes Sacellitum, quibus Eclipfibus Heltocentricas 
Planeze hujus longitudines & diftantiasàSoledetermimaridiximus — | 
Lum radio ad centrum terre duBlo arcam. tempri 


De diftantiis Mercurii & Veneris à Sole. DES non eft Io. | 


? 


Patet ex Luna: motu apparente cum ipfius diamétro apparente 
collo. Permubatur autcm motus Lunaris aliquantulum à Vi 
Solis, fd errorum infenfibiles minutias Phyficis in hifce Hypoche- 
fibus negligo, 


Proj 


E455 1 á 
Prop. L Theo. L 


ies, qibut Plowte órcunjeeiabs prpena rerabntur d matbu v 
lis cr in orbibus [uis retinentur, refpicere courum Jovis, re 


recprc «t quadrata dtntarum larum ab eodon cotra 


Pátet pars prior Propofitionis per Hypoth. V. & Prop. IL. vel 
1L. Lib.l. & pars pofterior per Hypoth. V. & Corol. 6. Prop. IV. 


cjufdem Libri. 
Prop. IL. Thor. II. 


abitur d v 


Vir, quibu Plot primarii perpetu motibus relilinis, 
er in Orbibus fuis retinentur, e picere Solem, cx e[fe reciproce ut. 


data dlantiarum ab ipfius c 


Patet pars prior Propofitionis per Hypoth. VIII, & Prop. II. Lib; 
1 & pars pofterior per Hypoth. VIL. & Prop. IV. cjuídem Libri. 
Accunitiffimé auem demonlkatur hec pars Propolitionis per quie 
tem Apheliorum. — Nam aberratio quam minima à ratione dupli- 
cita. (per Coral.L. Prop. XLV. Lib.l) moo m in fingu- 
lis revolucionibus noxabilem, in pluribus enormem efficere deberer. 


Píóp. lll. "Theor. Ill. 


Vim qua Luna retinetur in Orbe fuo refpicere terram, € e[fe veprocà ut 
quadratum diftantie locorum ab : 


graduum tancum, 
enim, per Corol. s. 
À centro Terra 


ontemni poceft. 
lib.L quod fi dittantis Luna 


[4661 — 
tur D, visà qua mous talis oriatur, fit reciproce ut D 2 x, id ef 
ione 


proc? uz ea ipfius-D dignitas, cujus index eft 2.5; hoc eft in 
dillancie paulo majore quam duplicata inve fed qu v 
o: propiüs ad duplicarám quam ad mipliatam acodir. Tawil 
lus autem acceffus merito contemnendus ef. — Oritur verb abagi- 
onc Solis (ui pofthuc dicem) & propterea hic negligendus eft 
Reflat igitur ut visilla, quz ad Terram fpedtat, fit reciproct ur 
D^; id quodeciam plenius conflabir, conferendo hanc vim cum v 
graviucis, uc fic in Propofiione fequente. 


Prop.IV. Theo. ]V. 


Lom. gravitarc in terram, € vi gravitatis retra fenper à wat 
relilneo, c in orbe fuo retinri, 


Lunz diftantia mediocris à centro Terrz eft femidiamerorum. 
terreflrium, fecundum plerofque Aflrronomorum $9, fecundum 
Fenddinum |o , fecundum Copemium 6o, fecundum Kirch 
rum 62i, & fecundum Tjdenm $6;. Aft Tydo, & quot. 
quo: ejus Tabulss refraétionum fequuncur, conflituendo refradti- 
ones Solis & Luna: (omnino contra naturam Lucis) majores quam 
fxarum, idque fcmupulis quali quatuor vel quinque, auxerunt Pa- 
zallaxin Lunze ferupulis totidem, hoc eft quafi duodecima vel de- 
cima quina parte tous parallaxeos. -Corriguur ile eror, & 
diflantia evadet quafi 61 femidiamecrorum terreftrium, fcre ut ab. 
aliisaffignazum eft. — Affumamus diftantiam mediocrem fexaginta 
femidiamerorum ; & Lunarem periodum refpcctu fixarum com- 
plei diebus 27, horis7, minutis primis 43, ut ab Aftrono- 
mis fur; atque ambitum Terre effe pedum Parifcfium 
123249600, uti à Gallis menfürantibus niper definitum cft: & fi 
Luna mot omni privari fingatur, ac dimitti ur, urgente vi illa 
omni qua in Orbe fuo retinecur delcendat in terram ; hac fpatio mi- 
mad primi cadendo dériberpeles Pariliens «y; Coligiur 

x 
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ilo, vel per Propofitionem xxxvi Libri primi, vd (qu 
bderr pu us Propofitionis Id ejufdem Libri, 
codem tr" Unde cum visill accedendo ad mam, augeaur in 
plas dita ratione invi, adeoque ad füpefiem Tere 
Sei vibus 6o x do quam ad Luram, opus vila ia egi 
nibus noftris cadendo defcribere. debere: fpatio minuzi unius primi 
pedes Parifienfes 60 x 60 x1 5 z,& fpatio minuxi unius fecundi pedes 
151. Atqui corpora in regionibus noftris vi gravitatis cadendo 
lctibun tempore minuti uaius fecundi pedes Parilicnfes 15;,, uti 
"Flagoius, fats pendulorum experimentis & compuro inde initoy 
demonfbravit : & proprerea vis qua Luna in orbe Íuo retiaccur, illa. 
ipla eft quam nos gravizem dicereolemus. Nam figaaviasab 
peores corpora viribus utriíque conjundtis Terram paendo 
duplo velocius delcendent, & fpatio minuti unius fecundi cadendo 
delcriben: pedes Parifienfes 3o ; : omnino contra experientiam. 
Calculus hic fundatur in Hypochefi quod Terraquidci. Nam 
fi Tema & Luna circa Solem moveantur, & interea quoque circa. 
commune gravitatis centrum revolvanur: diflantia centrorum. 
Lunzac Terrz ab invicem erit 6o * femidiamexcorum terreftrium ; 
iti computationcm (per Prop. LX. Lib. .) incunti patebic. 


Prop. V. Thor. V. 


Plantas ircumjoiales gr 
vi gravitatis fue. retr 
curvilineis retineri, 


hitare in Jovem, cr circum) 


larcs in Solemsc 
ii femper à motibus reti 


is, cr. in orbibus 


Nam revolutiones Planerarum circumjovialium circa Jovem, &c 
Mercurii ac. Veneris reliquorumque.ciraimfolarium circa Solem. 
funt Phzaomena ejuídem rcvolutione Luna circa Ter 
ram; & propirea per Hypoth. Il. à caufis ejufdem geaeris de- 
pendent : pratíertim cim demonílratum fit quod vires, 
xevolutioacs illa: dependen, refpiciant centra jovis ac So 


quibu 
s & re. 
cedendo. 
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dendo à Jove & Sole decrefcanc eadem ratione ac 
gravicats derefcis in receflü à Terra. ] 

Gil. 1. Igitur gravitas datur in Planeas univerfos. Nam Ve. 
nerem, Metcarium caxeroíque effe corpora ejuldem gencris quy 
Jovenemo dubia. CemePlincaa Hogeniants codem argumen 
quo Satellites Jovis gravitant in. Jovem, giavis ft in Sirurmum 
Ér cum attaélio omnis (per motus legem teram) mutua ft, Sy. 
turnus viclim gravitabit in Planetam Hugenianum. Eodemac 
gmenzo Jupit in Sells fuos omnes, "Teraque in Lunam, & 
Sol in Planetas omnes primarios gravitabi. 

Gil 3. Gravitatem,que Planeram unumquemque refpicis dl 
resiproc! ur quadratum ditantie locom ab Ipfius eic 


lege, qui vis 


Prop. VI. "Theor. VI. 


Corpora ama in. Plonetas fingulas gravitare, t pondera erum it 
hri quesicis Planetam, paribus diflantis à centra Plaiete, propor 
vida effe quantitàti materi in fingulis 


Deícen(üs gravium omnium in Term. (dempta filtem ina 
ali rerardatione qua: ex Acris perexigua refiflentia oritur) aquali- 
bus tcmporibus fieri jamdudum obícrvarunt alii; & accuraiffi 
mé quidem notare licet zqualitatem temporum in Pendulis. Rem 
tentaviin auro, argento, plumbo, vitro, arena, (ale commüni, 
ligno, aqua, tritico. Comparabam pixides duas ligneas rotundas 
& quales. Unam implebam ligno, & idem auri pondus füfpa 
dbam (quàm potui exaéli) in alterius centro olcillarionis. Pix- 
ides ab qualibus pedum undecim filis pendentes conftituebant 
Pendula, quoad pondus, figuram & acris refiflentiam omnino pa- 
tia: Er paribus ofaillationibus juxa pofi à & rediban: 
diuciffime. Proind. ac in auro (per Corol. 1. & 6.Prop. 
XXIV. Lib.IL) e rix in ligno, ut vis motricts 
tocum ligaum ; hoc 
^: et 


ibant u 


| 
| 
| 
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eft uc pondus ad. pondus. Etfitinczteris. In corporibus ejaídem. 
vonderis differentia mareriz, quz vel minor effec quàm pars mil- 
Vina. materia: totius, his experimentis manifeft GUNT ponit. 
Jem ve namam gravia in Planes eandem efi atque in Ter 
Pm non dt dubium. Elevar enim fagantur corpora hzc Ter- 
elc ad ulque Orbem Lunaz,& una cum Lund motu omni priva- 
ta demirtiut in Terram fimul cadant; & per jam ante ollenfi 
cerum eft quod temporibus zquulibus deícribent qualia Spatia 
cum Luna, adeoque quod fiar ad quantitatem materiz in Luna, ut 
pondera fua adipfius pondus, Porró quoniam Satellites Jovis 
temporibus revolvuntur quz: funt in ratione fefquialtera diftintia 
vum.a centro Jovis, erunt corum gravitates acceleratrices in Jovem 
vediprociut quadrata diftantiarum à centro Jovis; & propterea in 
axualibus à Jove diftants orum gravitatesacceleraticc evaderent 
aque. Proindetemporibus aqualibus ab aqualibus altirad 
bis cadendo defcriberent aqualia Spatia, perinde ut fit in gravibus, 
in luc Teranoftri Etcodem argumento Planete circumlolares. 
ab zqualibus à Sole diftanciis dimiffi, delcenfu fuo in Solem qua 
libus tcmporibus aqualia fpacia defcriberent, Vires autem, quibus 
corpora inzqualia qualiter accelerantur, funt ut corpora; hoc dft 
pondera ut quantitares materi in Planets. Porró ovis & cjus 
Sacellitum pondera in Solem proportionalia effe quantitacibus m. 
teria: eorurn patet ex motu Satellirum quam maxime regulari; por 
Corol.. PropLXV.Libl. Nam i horum liqui magis traheren- 
turin Solem pro quandtare materia: fuae quàm ceteri, motus Satelli- 
tum. (per Corol.1. Prop.LXV. Lib.) ex inzxqualitace attractionis 
penurbarentur. Si (paribus à Sole diftantiis)Satelles aliquis gravior 
effec in Solem pro quantitate materi fux, quam Jupiter pro quan- 
titace maceria [uin ratione quacunque data, puta d ad e: ditantia 
inter centrum Solis & centrum Orbis Sacellitis major femper fo- 
et quam diflantia inter centrum Solis & centrum ovis in 
dimidiata quam proximé;uci calculis quibufdam initis inveni. 
fi Sacelles minus gravis eflet in Solem in razione illa d ad e, diftania 
Bbb 


tic 


Ze 
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censi Orbis Satellitis à Sole minor forct quim diftantia centi Jovis 
à Sole in rationc illa dimidiata, . Igitur l1 in. qualibus à Sole di. 
Tlantis gravitas acceleratrix Sacellitis cujufvis in.Solem major effer 
Yel minor quàm gravitas acceleratrix Jovis in Solem parte tantum 
millcfima gravitans tocius; foret dillanti centri Orbis Sarelliris à 
Sole major vel minor qoàm diftantia Jovis à Sole parte Z. dillan. 
"i torus, id lb pare quinra diflantia Sardis eximi à een. 
tro Jovis? Qua: quidem Orbis excentriciras foret. valde. (enfibiis 
Sed'Orbes Saccllium funr. Jovi concentricij& propterea gravitates 
Acceleratrices Jovis & Sarellitum in Solem zquantur inter fe. Er. 
Codem argumento pondera Saturni & Comitis cjus in Solem, in 
&qualibus à Sole diftanciis, funt uc quantitacs materi in ipfis: Er 
pondera Luna ac Terra in Solem vel nulla funt,vcl carum mafís 
Accuraté proportionalis. z 
Quinciam pondera partium fingularum Planetz cujufque inli- 
Im quemcunque funt inter fe uc materia in partibus fingulis. Nam 
i. partes aliqua: plus gravitarent, ali: minus, quàm pro quantitate 
materi, Planera totus, pro genere parcium quibus maxime abun. 
ict, gravitarer magis vcl minus quàm pro quantitare materie tot 
We Sed nec refert utrum partes illa externa: fint vel internas. Nam 
li verbi graria corpora T erreftria qua apud nos funr, in Orbem Lu- 
93 clevari fingantur, & conferantur cum corpore Lunz; Si horum 
pondera effent ad pondera partum exrernarum Luna: ut quantitatcs 
materia: in iildem, ad pondera ver partium internarum in majori 
Vel minori ratione, forent eadem ad pondus Luna totius in majori 
Yel minori ratione : contra quam fupra oftenfüm cft, 
Col, 1. Hinc pondera corporum non pendent ab corum formis 
E^ Nam fi cum formis variari. pollen: » forent majora 
«| minora pro varictare formarum in quali matcria: omnino con- 
trà experientiam. 
;, Ur9l 2. Tgitur corpora univerfa qua circa Terram fünt, gravia. 
lunt in Terram; & pondeta omnium, quz zqualiter à centro Ter- 
Ux ditant, funt ur quansirares matcrix in ildem, Nam fi ther 
aut 


& textusi 
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aut corpusaliud quodcunque yel gravitate omnino defiueretur vel 
o quantitate. materi fü minus gravitarez, quoniam id non dif- 
Exc ab aliis corporibus nift in forma marcriz., poffct idem per mu- 
cationem formz gradatim rranímurari in corpus cjufdem conditio- 
nis cum iis quz pro quantitare materia: quàm maximé gravitanr, 
(per Hypoth. III) & vicifim corpora maxime gravia, formam il- 
its gràdatim induendo, poffenz gravitatem füam gradatim amittcre 
Ac proinde pondera peaderent à formis corporum, poffentque cum, 
formis variari, contra quam probatum eft in Cerollario fuperior 
Corol. 3. Itaque Vacuum neceffarió datur... Nam fi f[patia omnia. 
plena effenc, gravitas [pecifica Huidi quo regio aeris impleretur, ob. 
fümmam denfitatem materia, nil cederer gravitati fpecifice argenti 
vivi, vel aud, vel corporis alterius cujufcunque denfilmi . & pro- 
prerea. nec aurum ncque aliud quodcunque corpus in aere delcen- 
dere polle, Nam corpora in uidis, nifi fpecific: graviora finr, 
minime defcendunt. 
rol, 4. Gravitatem diverfi generis efle à Vi magnetica, . Nam 
attráélio magnetica. non eft ut materia amacta. . Corpora aliqua 
magis trahuntur, alia minus, pluma non trahuntur. Eflque vis 
gnetica longe major pro quantitate materias quam vis gravitatis : 
fed & in codem corpore intendi potell& remit ; in. "b vero à 
magnete decrckit in ratione diftanti: pluquam duplicita; propte. 
1 quod vis longe fortior fit in contactu, quam cum acwrahentia. 
vcl minimum feparantur ab invicem. 


Prop. VI. "Theor. VIL 


Gravitatem in curpora si 


va firi, tamque proportional effc quani 
tati materie in. [ngulis, 


Planetas min 
& gravitatem i 


q 


in fe mutuó graves effe jam ante probavimus, ut 
unumquemque feorfim fpe£tatum effc reciprocé uc 
dratum diflantiz locorum à centro Planeta. Ft indeconícquens 

Bbb; ted 


Lj 
elt, (per Prop.LXIX. Libl, & ejus Corollria) gravitatem in og 
ncs proportionalem effe materia in iifdem. 

Porro cum Planctz cujufyis 4 partes omncs graves fint in. Plane. 
rim quemvis 8, & gravitas paris cujofque fit ad gravitatem ty. 
tius, ut materia partis ad materiam totius, & actioni omni reactio: 
(per motus Legem tentiam) aequalis fir; Planeta Jin partes omnes 
Planetae A vicillim gravitabir, & eric gravitas füz in partem unam- 
quamque ad gravitatem fuam in totum, ut materia partis ad mate. 
riam torus, Q. . 

Coro. Oritar igitur & componitur gravitas in Planetam totüm 
ex gravitue in pares fingulas Cujus rei exempla hàbemus ia 
attractionibus Magnerics & Electric. Oritur cnim atrraétio om- 
nis in tocum exatradtionibus ím pars fingulas. Res imelligecur 
in gravitate, concipiendo Planetas plures minores in unum Glo- 
bum coire & Planetam majorem componere. Nam vis totius ex 
viribus partium componentium ori debebit, Siquisobjicat quod 
corpora omnia, qua apud nos fane, hac lege gravitare deberent in 
fc mutuó,cüm tamcn ejufmodi gravitas neutiquam fentiatur: Re- 
fpondeo quod gravitas in bac: corpora, cum fit ad gravitatem in 
Terram totam uc fün bc corpora ad "Terram toram, longe mi- 
nor eft quam quz fentiri po 

Corol. 2. Gravitatio in fingulas corporis particulas zequales eft 
reciprocé ue quadratum diflantielocorum i pariculis Pare per 
Corol. 3. Prop. LXXIV. Lib.I. 


Prop. VIL. "Theor. VIII. 


Si Glorsm diarim in [e matu gracitentium viteria udiquejn rago- 
nibus que à centrit epuliter dint, lamezenea fit rit pondus Glbi 
alterutrius in alterum reiprocé ut quadratum djfanti« inier centra. 


Poftquam inveniffem gravitatem in Planetam totum oriri & 
componi ex gravitatibus in partes, effe in parces fingulas reciproce 


pro- 


L45 3 
xtionalem quadratis diftantiarum à partibus: dubitabam an 
propo. dupli bri i 
F'eiproca illa proportio duplicata obrinerer accuraté in vi tora ex 
Sbus plarbus Rr rencd an verb quam proximé. — Nam ficri 
pollet ut proporto illa in majoribus diftantis ris obrinerez, at 
rope füperficiem Plancce, ob inzquales particularum diftantias & 
rabies, nocabierenarez. Tandem ver, per Prop.LXXV, 
Libri primi & ipfius Corollaria, intellexi veritatem Propofitionis 
de quà hic agitur. 7 
Gil. v. Hinc inveniri & iater fe compara poffunt pon- 
dera corporum in diveros Planes. "Nam pondera corporum 
aqualium circm Planetas in circulis revolventium funt (per 
Prop. IV. Lib. L) ut diametri circulorum dire&é & quadrata. 
emporum periodicorum inversi; & pondera ad fuperfiies Pla- 
mearum aliasve quaívis à centro diflantias majora funt vel mi- 
nora (per hanc Propofitionem) in duplicata ratione diftantiarum 
invera, | Sic ex temporibus periodicis Veneris circa Solem dierum. 
224 2 Sutelliris eximi circumyovialis circa Jovem dierum 16 3, Sa- 
*elliis Hugeniani circa Saturnum dierum 15 & horarum 225, & 
Lumacira Terram 27 dim. 7 bor. 43 min. collatis cum diflantia 
mediocri Veneris à Sole; cum Elongatione maxima Heliocentrica 
Sucllisextimi circumjovialis qua (in mediocri [ovis Sole diftantia 
juxa obfervationes Flenledi) cft 8. 1 3; cum elongatione maxi- 
fma Heliocentrica Sacelliis Saturni 3^. 26" ; & cum diflantia Luna 
À Terra, ex Hypothefi quod Solis parallaxis horizontalis fcu femi- 
diameter Terre à Sole vif fit quafi 20" ;. calculum ineundo inve- 
ni quod corporum aequalium & à Sole, qum Saturno ac Terra 
qualiter diltantium pondera in Solem, jovem, Saturnum ac T- 
xam forent adinvicem uv, ;^., si & at. repeBivé Eftau- 
tem Solis femidiame:er mediocris apparens quali 16. &. Illam 
ovis 2 Sole vilim Fanfedur, ex umbra: Jovialis diametro per 
Edipfes Satellium inventa, determinaviteffe ad elongationm 
Satelliis excimi ut 1ad 14, adeoque cum dlongitio illi fit 8. 
1" femidimerer Jovis é Sole vifi crit 19 1. Diameter Sami 
di 


Lan 3 
tjus ur 4 ad 9, & diameter angi 


ft ad diameram Ann 
Sole vifi (menfurante Flanfrzdi)) so', adeoque fcmidiameter. 5 


turni Sole vili t. Malim dicere 10^ vel 9^, propterea quod 


globus Satumi per lucis inzqualem refrangibilitatem nonaibil. di. 
lacur, | Hinc inito calculo prodeunt vera: Solis,. Jovis, Saturni ac 

rre [emidiametriad invicemut 10000, 1663, 889, & 208. 
Vnde cum pondera axqualium corporum à centris Solis, Jovis, Sa- 
turni ac Telluris zqualiter diflantium fint in Solem, Jovem, Sa 
tomum ac Teram uri, ——, 2, 1 refpeétive, & audtisvel 
dimninutis diftantiis diminuuntur vcl augentur pondera in duplicata. 
ptione; erunt pondera eorundem aqualium. corporum in Solem, 
Jovem, Saturnum & Teram, in diftandiis 10000, 1063, 889 & 
208 aborum centris,atque adco in eorum füperficicbus veranti- 
um, ut 10000, 804;, 5,6 & 8o5 : relpeétive. . Pondera cor- 
porum in fuperficie Luna: fcre duplo minora efle quam pondera 
Corporum in fuperficie Terre dicemus in fequentibus. 

Col. 1. Igitur pondera. corporum aqualium, in. fuperficiebus 
Terr & Planetarum, funt. fere in ratione dimidiata diametrorum. 
parentium € Sole vifarum. | De Terra: quidem diametro é Sole 
Vila nondum conflat. | Hanc affumpfi 4o*, propterea quod obí 
vationes. Kepleri, Qiccili &- F'eudclini non multo majorem effe per- 
mizunt; cam Forroxii & Flanffedii obíervationes paulo minorem. 
adílruere videntur. — Et malui in exceilu peccare. Quod fi foré. 
diameter illa & gravitas in füperficie Terre mediocris fit inter. di- 
amctros Planetarum & grayirarem in eorum fuperficiebus ;. quo- 
niamSaturni, Jovis, Martis, Veneris & Mercurii € Sole vilorum 
dameri funt 18', 39 2, 8, 18, 1o'cirter, erit diameter 
"Tera quafi 24, adcoque Parallaxis Solis quafi 12", ut Hore 
rexias & Flanfledius propemodum flare. | Sed diameter paulo 
major melius congruit cum Regula hujus Corollarii. 

3 Innoceícit etia acria: in Planetis fingu- 
Nam quanti arum Vires in diflan- 
à fe qualibus ; id e Sumo ac Temaut 1, 


Carol 
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uod a fpedivi Si Panllaxis Solis flantur minor 
qiii 2o, debebit quantas macer in Terrz dimimui intripli 
cura ratione. t 

Gol. 4. Innoteicuric etiam denfitares Planerarum. Namcor- 
porum aqualium & homogencorum pondera in Spharas Htomo- 
gencas in lüperficiebus Sphararum, funt uc Sphararum diametri por 
Prop. LXXIL. Lib.L. ideoque Sphararum heterogenearum den: 
ficates func ut pondera applicata ad diametros. — Erant autem vere 
Solis, Saturni, Jovis ac Terr: diametri ad invicem ut 16000; 
889, 1063 & 208, & pondera in codem ut 10000, 536, 
$041 & Sog, & propterea. denfitates (ünt ut 100, 60, 76, 
387... Denfitas autem Terzzs, qua: hic colligitur, non pendet à Pa- 
rallaxi Solis, fed determinatur per parallaxin Lure, & propterci 
hic redte definitur, *- Eft igitur Sol paulo denfior quàm Jupiter, & 
"Tera multo denfior quàm Sol. 

Gol. 5. Planetarum autem denfitares inter fe fere funt in ra 
onecompofita ex ratione diftantiarim à Sole & racione dimidiata 
diametrorum apparentium € Sole vifarum.:. Nempe Sarürni, Jo 
vis, "Terre & Lunz denfiates 6o, 76, 387 & 700, ferefünt uc. 
ditantarum reciproca 2, in» ss coss duéta in radices dia 
meronm. apparenium 18, 395, 40, & 11^. Diximus uti 
que, in Corollario fecundo, gravitatem ad füperficies Planetarum. 
lle quam. proximé- in ratione dimidiata "er tium. diametro- 
rum Sole viarum ; & in. Lemmate quarto denfitates effe ur gra- 
vitates. illa: applicata: ad diamezros veras :- ideoque denfitates ferc. 
funt uc radices diametrorum: m- applicate! ad. diame- 
Planczarum à / Sole: du- 
ke. in radices apparentium. .. Collocavit. igitur 
Deus. Planetas in diverfis diftanzis à Sole, ut quiliber pro-eradu. 
denfitatis calore Solis majore vel minore fruatur. —. Aqua nofira, fi 
Terra locaretur in. orbe Saturni, rigefcerer, fiin orbe Mercuri im 
vapores ftatim abirer. Nam. lux Solis, cui calor propo 
«ft, fepcuplo denlior eit in orbe Mercurii quàm apud: nos: & T 

mometrc 


her- 
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mometro expertus füm quod fepoiplo Solis afliyi 'ilore 


cbullit Dubium veró nonet quin materia Mercuri ad. caladta 
scconmodeor, dc propera denlioe f hc okay cimi 
oxnis denfor ad operationes Narurales obeundas majorem cip. 


rem requirat. 


Prop. IX. Thor. IX. 


Gravitaten. pergenda à. prfeicbus. Plaxetarum devfum. efr 
in ratione dilantiarum à cotro quam proxin?. 


Si materia Planece quoad denfiatem. uniformis effe, obtinere 
hac Propolii aca: per Prop. LXXIlL Lib.  Érrorigitur 
tantus clt, quantus ab inaquabili denfitate oriri poff 


Prop. X. Thor. X. 
Masa Plavtarum in Colis diutifimà confervari. poffe 


In Scholio Propofitionis XL. Lib. IL. oftenfum eft quod globus 
Aquz congelate in Aere noflro, iberé movendo & longitudinem 
femidiametri fuz defcribendo, ex refiftentia. Aeris amitteret motus 
fuipartem zi  Obtinetautem eadem proportio quam proximé 
(pe Prop. KT. Lib.IL) im globis uecunpe magni 4c voc 
Jam vero Globum Terra noltz: denfiorem effe quam (i tocusex 
Aqua conftaret, ficcolligo. Si Globus hicce totus effet aquets, 
quacinque rariora effent quàm aqua, ob minorem fpecifiam 
Vitarm emergerent & füpematarent Eaque de caufa Globus 
terreus aquis undique cooperas, fi rarior effec quam aqua, emer- 
gerec alicubi, &caqua omnis inde defluens congregaretur in regione 
Ubtolia: 4 Bé perdi ado Tere nofire mux bur magna ex parte 
circumdat. Ha fi denfior non effet, emergerer ex maribus, & 
parte füi pro gradu levitatis extarez ex Aqua, maribus omnibus in 

regionem. 
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segionem oppofitam confucntibus, " Eodem argumento macula 
Solares leviores (unt quàm materia lucida Solaris cui füpernataar. 
Er in formatione qualicunque Planetarum, materia omnis gravior, 
quo tempore mala cota Rada. erar, centrum peebat, linde cum 
"Terra cmmunis fuprema quafi duplo gravior fi quam aqua, & 
paulo inferis in fodinis quafi triplo vel quadruplo aut iam quin- 
tuplo gravior reperiatur : verifimle eft quod copia materia totius 
in Terra quaíi quintuplo vel fextuplo major fic quim (i cora er 
aqua conitaret; praierim cum Teram qu quintuplo den- 
fiorem effe quàm Jovem jam ante oftenfum fit. lgitur íi Jupiter 
paulo denfüor fir quàm aqua, hic fpatio dierum viginti & unius, 
quibus longiudinem 320 lemidiametrorum fuarum defcibit, 
amitteret in Medio ejuldem denfiraus cum Acre noflro motus 
fui partem fere decimam. Verum cum reíflentia Mediorum. 
mintatur n ratione. ponderis ac denfiatis, fic ut aqua, qua vi- 
bus 13; levior cft qum arpentum vivum, minus reliflat in. 
cadem ratione ; & aer, qui vicibus 8oo levior eft quim aqua, mi- 
ms refiflat in cadem ratione: fi alcendatur in colos ubi pondus 
Medii, in quo Planet moventur, diminuitur in immenfum, refi 
ftentia prope ceffabir. 


Prop. XL Thor. Xl. 


Commune. corum. gravitas Terre Say c» Planta- 
TWD. omnis quiefcere. 


Nam centrum illud (per Legum Corol. 4.) vel quiecet vd 
progreditur uniformiter in didum, Scd cento illo fempe 


Progrediente, centrum Mundi quoque movebitur contra Hypo- 
thelin quam, 


Ccc Prop. 


[4831 
Prop. XIL Theor. XIL 


Solen wata perpetuo agitari [ed muquan loge recdere d ammi 
gravitas coro Plantarum omnim, 


Nam cars, per Cordl. 3. Prop. VIII. materia in Sole fit ad n. 
teram in Joveur 1100 d 1, & diftanria Jovis à Sole fit ad fe 
mediametrum Solis in eadem ratione crcter; commiune centrum 
gravitatis Jovis & Solis incidet ferc infüperficiem Solis. Eodem 
Srgümenro ehm materia in Sole fit ad materiam in Samumo ur 
2360ad 1, & diflantia Satumni à Sole fit ad femidiametrum 
Solis in radone paulo minori: incider commune centrum gra 
vitatis Sacurni & Solis in punétum paulo infra. faperficiem Solis, 
Et ejufdem calculi veftigiis infiftendo fi Terra & Planet omnes 
ex va Solis pae confiexens commune omnium cenmim gai 
tatis vix integra Solis diametro à ceno Solis diflaret. Alis in 
cifibus diftantia centrorum femper minoref. — Et propterea aum. 
centrum: illud gravitatis perperuo quielcit, Sol pro vario Planca- 
mum fitu in omnes partes movebitur, fed à centro illo nunquam. 
longe recedet. 

Cool. Hinc commune gravitatis centtum Terras, Solis & Pla- 
nerarum omnium pro centro Mundi habendum et. Nam cim 
"Terra, Sol & Plane omnes gravitent in fe mutuo, & propterei, 
pro vi gravitatis fü, fecundum leges morís perpetuà agitentur: 
perfpicuum eft quod horum centra mobilia pro Mundi centro qui- 
tfcente haberinequeumt. Si corpus illud in centro locandum eflet 
in quod corpora omnia maxime gravirant (uti vulgi cft opinio) 
privilegium iftud concedendum eflet Soli. Cum aucem Sol mo- 
Veatur, eligendum erit punctum quieícens, à quo centrum Solis 
quam minimé difcedit, & à quo idem adhuc minus dilcederet, ft 
modo Sol denfior effet & major, ut minus moverctur. 


Prop. 
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Prop. XIlL  Theor. XIII. 


Plawte moventur. in Ellipfibus. umbilicum habentibus in centro Solis, 
v radis ad centrin. illnd. da£bis. areas doferibunt temporibus pro 
portionals. 


Difpuavimus-füpra de lis motibus ex Phinomeni. Jam 
cognitis monum principiis, ex his colligimus motus codeflts à 
prion. Quoniam ponder Planetarum in Solem funt rediprocé ut 
quadrata. diftantiarum à centro Solis; fi Sol quicícerer & Planer 
siqui ton agerent in fe muto, forent orbes corum Eliptici So- 
lent in umbilico cortemani habentes, & area delcriberenur tem- 
e proportionales ( per Prop. I. & XI, & Corol. 1. Prop-Xlll. 

jb. L) A&tiones autem Planetarum in. fe mumuà. perexigua funt 
(utpoffint contemni) & motus Planetarum in Ellipfibus circa So- 
Yém mobilem niinus perturbant: (per Prop. LXVI. Lib. L) quàm fi 
mixus ifti circa Selém quiefentem peragerentur. 

Ado quidem Jovis in Sarurnum non eft omnino contemnen- 
da. Nam gravitas in Jovem eft ad gtavitaem in Solem (pari- 
bus dillanzii) uc 1 ad. 1100; adeoque in conjanétione Jovis & 
Sutorni, quoniam diflanria Sarumi à Jove eft ad dilaniam $a- 
turni à Sole fere ut 4 ad 9, erit gravitas Sanurni in Jovem ad gra- 
vitatem Saturni in Solem ut 81 ad 16x1100 lu r ad 217 cici- 
ter. Error tamen omnis in motu Saurni circa Solem, à tanta in 
Jovem gravitate oriundus, evitar fere port conllicaendo umbili 
um Orbis Saturni in communi. centro gravitatis Jovis & Solis 
(per Prop. LXVIL Lib.L) & propterea ubi maximus eft vix fu- 
perat minuros duos primos. In conjanétione aurem Jovis && Ss- 
rmi gravitate sccelerarrices Solis in Saturnum, Jovisin Sanarnum 
& Joris in Solem fant fereur 16, 81 & s ieu 122342, ade 

ye differentia gravitatum Solisin Saumum & Jovis in Szumum 
elt ad gravitatem Jovisin Solem ut 65 ad 122341 feu 1 ad 1867. 

Ccc 2 Huic 
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Huic autem differentiz proportionalis eft maxima. Saturni effc; 
d perturbandumn motum Jovis, & propterea perturbatio. obi]o: 
vialis longe minor eft quim ea Sacurnii. Reliquorum orbium pez- 
tiebarionts fant adhuc longe minores. 


Prop XIV. Thor. XIV. 
Orliun Apbelia cy: Nodi quiofcunt. 


Aphdlia quiefcunr, per Prop. XI. Lib. I ut & orbium plana, per 
ejufdem Libri Prop. & quicícentibus planis quicícunt Nodi, At. 
tamen Planetarum revolventium & Cometarum actionibus in fe. 
invicem orieatur inzequaliates alique, fed qua: ob parvitatem con- 
temni poflunt. 

Corel. v. Quicfcunt etiam Stellae fixes, propterea. quod datas ad 
Aphelia Nodofque pofitiones fervant. 

Gral. 2. ldeoque cum nulla fit earum parallaxis fenfibilis ex 
Terrz mocu annuo oriunda, vires earum ob immenfam corporum 


diftantiam nullos edent (enfiiles cetus in regione Syftematis no- 
i. 


Prop.XV. Theor. XV. 
lroenire Orbim tranfecr [as diametro. 


Capienda funt ba: in ratione (cfquialtera temporum periodico- 
sum, per Prop. XV. Lib.L. deinde figillauim augeüda in ratione 


mma maffarum Solis & Plancta cujufque revolventis.ad primam 
duarum medié proportonalium intcr fummam illam & Solem, 
pct Prop. LX. Lib. 1. 


Prop. 


L3 
Prop.XVL Prob. 
isoenire Orbium. Excourictate e 4phela, 
Problema confit per Prop. XVIII Lib. I. 
Prop. XVIL.. Theor. XVI. 


lantarim motus diarias saiformes effe, c liratinem Lame 
ex ipfi mota diurio oriri 


Patet per motis Legem I, & Corol, 22. Prop. LXVI. Lib.L. 
Quoniaim veró Luna circa axem fium uniformiter rcvolventis, dies 
menflruus e(t; hujus facics cadem ulteriorem umbilicum orbis 
ipfius femper refpiciet, &c propterea pro fitu umbilici illius devia- 
bit hincindeà Terra. Hac eft libratioin longitudinem. Namli- 
radio in latitudinem orta et ex inclinatione axis Lunaris ad pla- 
mum orbis. Porro hac ita fe habere, ex Phaznomenis manifeftum: 


| : Prop. XVII. Theor. XVII. 


doxes Planetarum diametris que ad eofdem axes normaliter 
ducuntur. minores e[fc. 


Planet füblato omni motu circulari diumo figuram Sphericam; 
ob zqualem undique partium gravitatem; affere deberenr. Pec 
monum illum circularem f ur pares ab axe recedentes juxta zqua- 
torem afcendere conentur... Ideoque materia fi uid ficafcenfu luo 
ad zquatorem. diametros adaugcbit, axem; vero deceníü fuo ad 
qois diminus. Si Jovis dams (sonfenienibus oherationi- 

s Coni & Flnfleli brevior deprehenditur inter polos quàm.ab. 
Ori in occidentem, Eodem.argumento, niü Tem. noítia 


pau- 


E 
paul altior effc (ub aquarore quim ad polos, Maria ad polos 
Tübfiderenr, & juxta xqharorem afctndendo, ibi omnia inundarent, 


Prop. XIX, Prdb:lE 


Tavere propr axle Plinel d diro iden prp, 


tórern "Za pérged 
dead poss aq in 


mmi materia, motuque omni privare, 
5 & effec ejus axis P (ad diametrum 4B. 

wt'teo ad 101: grvinas in loco Din 

"Teram ; foret ad gravitatem in eodem loco Qin fphaeram centro. 
Cradio P.C vel QC defcriptam, wc 1262 ad 125^. Et eodem ar- 
giumento gravitas in loco 4 in Spharoidem, convolutione Ellipíeos 
Sp B0. ctca axem AB defciiptam eft ad eravitarem in eodem loc 
Ain Spharam centro € radio 4C wc 1254 2d 1268. 
Eft autem gravitas in loco 4in Terram, media proportionalis intr 


gravates m diam Sphacoidem ScSpheram, propere due 
Sphz- 
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Spbarsdimianendo diametrum P 2 in rarione t1 ad voo,verdiur. 
at Bguram Terrz ; & hc figura diminuendo jn eadem ratione di- 
dmcrum tertiam, qua diamctris duabus 4'P, P f) perpendicularis 
cft, vertitur in ditam Sphaxoidem, & graviras in. 4, in cafü utro- 
que, diminuitur ia cadem ratione quam proximé, Eftigiturgravi- 
risin in Spharam centro C radio 4 C deícripram, ad gravitatem. 
in 4 in Terram ut 16 ad 125: & gravitas n loco ) in Spharam. 
centro C radio 0 C defcripram, eft ad gravitatem in loco 4 in Spha- 
ram centro C radio 4 delcripam, in "mione diametrorum 
(per Prop. LXXIL Lib.L) id ef ut 100 ad 101: Conjungantur 
jam haz tres rationes, 1267 ad 1232, 125: d 126& 1002d 101 
& fic gravius in looo D. i Terram ad gravitatem in loco 
din Terramgu 126x 126x 100ad 125x125; x 101,ftuut jot 
ad $00. 

Jam cum per Corol. 3. Prop. XCI. Lib. I. gravitas in canalis 
rure ürrovis 4 Cc a vel Q.C cq fir ut diftantia locorum à centro 
STeizz; crura illa fapericicbus cranfveríis & zquidiltantibus di- 
flinguanzur in partes tods proportionales, erunc pondera partium 
fingularum in crure AC c a ad pondera parium totidem in crure al- 
terojut magaitudines & gravitates acorleratricrs conjunctim ; jd ef 
ut iot ad 160 & joo ad so1, hoc elu 0$ ad 501. . Ac pro- 
inde fi vis cencrifuga partis cujufque in crure 4Cca ex motu diur- 
no oriunda, fuiffe: ad pondus pardisejuldem ut 4ad 505, có ut de 
loge partis cujufque, in partes 505 divifo, partes quatuor detra. 
iret; manerent pondera in urroque crure axualia, àc propterta 
fluidum confifteret in aquilibrio. Verum vis centrifuga partis cu 
jufque eft ad pondus ejuldem ut 1ad 190... Hocclb, vis centripeza 
uz deberet cle ponderis pars eft tantum pars, & propierca 
dico, fecundum Regulam auream, quod fi viscenuriluga s faciat uc 
alimdo quai cure: ACca fuperec altitudinem aqua in erue 
QB.Ccq parte centelima totius aluicudinis : vis cenrrifuga. z; faciet uc. 
excellus alcicudinis in crure 4 Cc fit altitudinis in crure altero Q Cc 
pustantum A. Eft igitur diamexer Terra: fecuntlum acquatorem. 

ad 
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sd ipfus dierum per pelosur 6pz ad 68g. ldeoquécim Tg. 
xz: femidiameter mediocris, juxta nuperam Gallorum menfur; 
fit pedum Parificnfium 19615800 lcu milliarium: 5923 (pofi 
uod milliare fit menfüra pedum 5600 ;) Terra altioreriad aqua- 
torem quàm ad polos, exceffii pedum 85200 feu milliarium 17. 
Si Planeta vel major fi: vel denfior, minorve aut rarior quàm 
"ema, manente tempore periodico rcvolutionis dium, manebit 
proportio vis centrifugie ad gravitarem, & propterea mancbit etiam. 
proportio diametri inter polos ad diametrum fecundum aquato- 
Tem. Ar fimotus diurnus in ratione quacunque acceleretur vel re- 
ardecur, augebitur vel minuetur vis centrifuga in duplicata illa 
xatione, & propterea differentia diametrorum augebitur in eadem 
duplicia ratione. linde cum Terra refpeétu fixarum revolvatur 
horis 21, $6, Jupiter autem horis 9, 56^, fintque temporum qua- 
drata ur 29 ad 5, differentia diametrorum fovit erit ad ipfius dia- 
metrum minorem ut 2 ad v, feu 1 ad 392. Eft igitur diameter 
Jrzis! al oriente in occidentem duéta, ad iplius diametrum inter 
polosur 403 d 59* quam proximà, Hacita fe habent ex Hypo- 
theíi quod uniformis fit Planezarum materia. Nam fi materia den- 
fior ficad centrum quàm ad circumferentiam, diameter, quz ab 
orienté in occidentem ducitur, erit adhuc major. 


Prob. Ill. 


Prop. 
Tucenire cs inter fe comparare paudera corporum in vogionibus diverfi 


Quoniam pondera inzqualium crurum canalis aquez 4C D. qc4 
xqualia funt ; & pondera partium, cruribus totis proportionalium 
c fimiliter in tods farum, fünt ad invicem ur pondera totorum, 
adeoque etiam aquantur inter fe; erunt. pondera zcqualium & in 
cruribus finliter tarum partium reciproc ur crura, id eft reciproce 
wt ó9a ad 689. Et par etratio homogencorum & zqualium quo- 
rumvis & in cadtalis cruribus fimiliter litorum corporum. Horum 
pons 
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indera funt reciprocà ut crura, id eft reciproc? ut diftintie corpó: 
fim ceo Tema. Proinde corpora m fü premis clin d 
tibus, fivein füperfiie Terre confillanz; erunt ponderz court ad 
invicem reciproc? ut diftantiz eoim à centro. Er codem argu- 
mento ponderi alis quibufcunque per toram Tre füpcrfcem 
xcgionious, fant reiproc: ut dila locorum à ceniro; & prope- 
E Hygede quod Terra Spharois fit, dantur proporcione 
nde tác confit Theorema, quod incrementum ponderis, pe- 
gendo ab /Equatore ad Polos, (ir quam proxime ut Sinus veríüs Ta- 
titudinis duplicate, vel quod [e b ut quadratum Sinus recti 
Lairudinis. Exempli gratia, Latinedo Zutaie Parifarim ct 48 7j. 
45 : Ea Infüle: Goree prope Cape Verde Va vr. v5: ea Cajeme ad 
litus Gusione quafi yr. ta locorum füb Polo o y. Duplorum 
974r. 28; gr. vo gr. & 180 gr. Sinus verfifünc 11365, 1811, 
152, & 20000; Proindecum gravis in Polo fic ad gravititem 
fub /Equatore ut 69» ad 689, & exceffus ille gravitatis (ub Polo 
3d gravitàcem fub /Equatore ut 5 ad 689; erit exceffus graviratis 
Lutetie , in. Anfüla (Go'ee-& Cayenne, ad gravirarem fub. aqua- 
tore uc/155 521 c E33 ad 689, feu 3915, 3633, & 4j6 ad 
13780000  & propterea gravitates totae in fis locis erunt ad invi- 
Gm 13813915, 13781633, 13280456 & 13780000. 
Quare ám longiudines Pendulorum axqualibus temporibus ofcil- 
lanium fint ut. gravitates, &- Lutetia Pariferus: longititdo pen 
duli fingulis minutis fecundis ofcillantis fi: pedum trium Parificn 
fium & 7 parium digiti  longitudines Pendulorum in Infulà 6o- 
rt, in illà Caome & fub ZEquatore, minutis fingulis fecundis 
ofcillanrium faperabuncur à loagitudiae Peüdali Parilienfis excel 
bus; 8c c partium digit. Hec omnia iti fe habebunt ex 
Hypothefi quod Terra ex uniformi materia conflat. Nam i sg 
taria adiccncrum: paulló denfier fit-quàm 2d Tüperficiém, «exceffus 
Ji eniac poriló majores ; proptétéa quod; ^fi materi ad ceci 
redundans, qua denfitas ibi major reddizur, f ir & [i 
Ipc&terur, gravitas in Terram rdiquam wu; 
Ddd 


dénfa 
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reciproc! ut diftantia ponderis à. centro; ini materiam verb reins. 
dantem reciproce ut quadratum diftantiz à materi illa quam pro. 
xim. Gravius igitur fib aquatore minor cric in maretam illam 
Tedundantem qum pro computo fuperiore, & propterea Tem; 
jbi propr defedtum gravitatis paulo altius alcendet. quàm in pra- 
cedentibus definitum eft. —. Jam vero Galli factis experimentis in- 
venerunt quod Pendulorum minutis fingulis fecundis ofclantium 
longitudo Parifiis major fit quàm in Infula Coree, parte decima di- 
1m. & major quàm Cem parte octava. Pauló majores füntha: 

iffcentiz quam diBerentia s &c *. qua per compurationem fü 
periorem prodiere; & propterea (ft craffis hifce Obfervationibus 
Jis confidendum fit ) Terra aliquanto altior erit füb aquatore 
quàm pro faperiore calculo, & denfior ad centrum quàm in fodi- 
Jis prope füperficiem. | Si exceffus gravitatis in- locis hifce Borez- 
libus fupra. gravitatem ad zquarorem, experimcatis majori cum 
diligentia iofficucis, accurate tandem determinetur, deindc excelfus 
ejus ubique fümatur in ratione Sinus verfi latitudinis duplicazz; 
determinabitur tum Menfura lniveríalis, tum. 4Equatio temporis 
pcr aqualia pendula in locis diverfis indicati, rum ctiam propor. 
tio diamerrorum Terrz ac denfitas ejus ad centrum; ex Hypochef 
quod denfitas là, pergegdo ad circumferentiam, uniformiter de- 
ereícat. Quae quidem Hypothefis, licet accurata non fit, ad incun- 
dum ramen calculum affumi poceít. 


Prop. XXL. Theor. XVIII. 


Puck ZEguinctlilia regredi, er axem Terre fingulis revoluiaibu ni- 
tando ba inclinari in Eciptican €» bis redire ad poftioem priorem. 


Patet per Corol. 20. Prop. LXVI. Lib. I. Motus tamen ie nu- 
tandi perexiguus efle deber, & vix aut nc vix quidem fenfibilis. 


Prop. 


Der 
Prop. XXL Theo. XIX. 


Motus onmes. Lumares, omméfque motutom ine qualitates ex allatis Prin- 
cipis eofequi. 


Planetas majores;jinterea. dum circa Solem feruntur, pofle alios 
minores circum fe revolventes Planetas deferre, & minores illos in 
Ellipfibus, umbilicos in centris majorum habentibus, rcvolvi debere. 
patet per Prop. LXV. Lib. L.- Actione autem Solis peraurbabuntur 
corum motus. multimode, iifque adfcientur inzqualitatibus quae 
in Luna noftra notantur. — Hzc utique (per Corol. 2,3, 4, & 5 
Prop.LXVI) velocius movetur, ac radio ad Terram ducto deri 
bicareami pro tempore majorem, orbemque haber minus curvam, 
atque adeó propius accedit ad "Terram, in Syzygiis quàm in Qua- 
draturis, nifi quatenus impedit motus Excentriaatis, Excenrricitas 
enim maxima eft (per Corol. 9. Prop. LXVI.) ubi Apogrum Lu- 
mz in Syzygiis verlatur, & minima ubi idem in Quadraturis con- 
filiz; & inde Luna in Perigzo velocior eft & nobis propior, in 
 Apogto autem tardior & remotior in Syzygis quàm in Quadraturis, 
Progreditur infüper Apogaum, & regrediuntur Nodi, fed motu in- 
aquàbili. Er Apogzum quidem (per Corol. 7 & 8 Prop. LXVL) 
velocius progreditur in Syzygiis uis, tardius regreditur in Qoadratu- 
ris, & excellu.progreffus fupra regreffum annuatim fertur in con- 
fequentia. Nodi aurem ( per Corol. 11. Prop. L3 
in Syzygiis fuis, & velocillimé regrediuntur in € 
major cit Luna: latitudo maxima in iplius Quadraturis ( per Co. 
ol. 10. Prop. LXVI.) quim in Syzygiis: & motus medius vclo- 
Gor in Peribelio Terra (per Corol. 6. Prop. LXVI.) quàm in iplius 
Aphelio. Aque ha fünt inzqualiates infigniores ab Aftronomis 
mora. 

Sunz eciam alia quadam nondum obfetvatz inequalicates, qi 
busmoxus Lunarcs adeó pesturbantur, uc nulla haéteaus legead k 

Ddd i 
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gulamaliquam ceram reduci pomerint.. Velodtates enim (eu qo. 
tus horarii Apogei & Nodorum Lunz; & eorundem quationg, 

uc & differentia incer excentricitatem maximam in Syzypiis & mini. 
mam in Quadraaxis, & inzqualitas quz Variatio dicitur, augentur 
ac diminuunrur annuatim (per Corol. 14. Prop. LXVI.) ia tipli- 
cata ratione diamerri apparentisSolaris. Et Variatio praterea au- 
gexur vel diminnirur in duplicara ratione temporis inter quadracu- 
sas quam proxime (per Corol.1 & 2. Lem. X. & Corol, 16. Prop. 
LXVI Lib. l.) Scd haec ingqualitas in. calculo Aftronomico, ad 
Proftapbarelin Lunz referri olet, & cum ea confundi, 


Prop. XXIL Prob. IV. 


Motus ineguale Satelianm uvis t7 Saturvi à mui 
Lynaribus derivare. 


Ex motibus Lune: noftre mous analogi Lunarum feu Satelli- 
tum Jovis ic derivantur. Motus medius Nodorum Satellitis exti- 
mi Jovialis eft ad motum medium Nodorum Lunx noflra, in a- 
tione compofíca ex ratione duplicata temporis periodici Terre circa. 
Solem ad tempus periodicum Jovis circa Solem, & ratione fimplici 
temporis periodi Satellit circa Jovem ad tempus periodicum 
Jovis cir: Solem, & rationc fimplici temporis periodici Sacellitis 
circa Jovem ad tempus periodicum Luna: circa Terram : (per(Co- 
101. 16. Prop. LXVI. ) adeoque annis centum. conficit Nodus ille 
947. 14. inantecedentia, Morus medii odorum Sarcllitum in- 
teriorum [unt ad mocum hujus, ur illorum tempora periodica ad 
tempus periodicum hujus, per idem Corollarium, & inde dantur. 
Motus autem Augis Satellitis cujufque. in confequentia eft ad mo- 
um odorum iphs in antecedentia ut motus Apoggri Lune a0 
fir ad hujus motum Nodorum ( per idem Corol. ) & indc datur. 
Diminui tamen debet motus Augis fic inventus in ratione 5 ad 9 
Xel i ad 2 cirter, ob caufam quam hic exponere non vacat 

JEqua- 
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puationes maximi Nodonim.&. Augis Sarellitis cujufque fere 
funr ad zquationes maximas Nodorum &, Auyis Lun refpcétivé, 
funr is Fiodonum & Avgjs Salir tempore unius revelationis 
aequationum. priorum motus Nodorum & Apogzi Luna: tem- 
Te unius revoludonis zquationum pofteriorum,. Variatio Satel- 
Tis à Jove fpe&tai, eit ad Variationem Luna ur func tori motus 
Nodorum temporibus peciodicis Scellitis & Lunae ad invicem, per 
idem Corlarum deque in Sulle eximo non fupe 6^ 137. 
Parvitate harum inzqualitatum & tarditate monum Rt ut motus 
Sacellitm fummé regulares reperiantur, utque. Aftronomi recenti 
ores aut motum omnem Nodis denegent, aut afferant rardifimé re- 
Wogadum. Nam Flamffdus collatis [uis cum Cafini Oblervatio- 

nibus Nodos tarde regredi deprehendit, 


Prop. XXIV. Theor. XX. 


Flexim r refluxum Maris ab a£ionibus Solit ac Lune oriri debere. 


Mare fingulis dicbus tam Lunaribus quàm Solaribus bis intume( 
cere debere ac bis defuere paret per Corol. 19 Prop. LXVI. Lib. I. 
nt & aqua maximam altimdinem, in maribus profundis & liberis, 
appulfum Luminarium ad Meridianum loci minori quàm fex hora- 
Tum fpatio fequi, uti fitin Maris Ztlantici & ZErbiopici tractu toto. 
orientali inter Galliam & Promontorium Bore Spe, ut & in Maris 
Pacific littore Chilorfi & "Parwziano: in quibus omnibus licoribus. 
zflus in horam circiter tertiam incidit, nili ubi motus per loca va- 
ofa propagatus aliquantulum retardatur. — Horas numero ab. ap- 
pulf Luminaris utriufque ad Meridianum loci, tam infra Horizon- 
tem quàm füprz, & per horas diei Lunas intelligo viget 
quarts partes temporis quo Luna motu apparente diurnoad À 
ridjanum oci revolvitur. 

Motus autem bini, quos Luminaria duo excitant, non cernentur 
dilinai, fed motum quendam mixtum efficient, In Luminarium. 


Con- 
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Conjanétione vel Oppofitione conjungentur eorum effe£tus & oom. 
ponaur Buxus & tisenuc c: Quadraruris Sol anolle. 
aquam ubi Luna deprimit, deprimetque ubi Sol attollit; & ex ef. 
fcétuum differentia xflus omnium minimus orietur. Et quoni 
experientia refte, major eft effectus Lunz quàm Solis, incidet aque. 
maximz altitudo in horam teriam Lunarem. Extra Syzygias & 
Quadraturas, atus máximus qui fola vi Lunari incidere emper de- 
beret in horam teriam Lunarem, & fola Solari in tertiam Solarem, 
compofítis viribus incider in tempus aliquod intermedium quod 
tertiz Lunari propinquius et; adeoque in tranfia Lune à Syzygiis 
ad padre; WS oca certa Side pracedir tertiam Lunarem, 
maxima aquz aliudo praceder etiam ttiam Lunarem, idque 
maximo intervallo paulo poft Octantes Lunz ; & paribus interval- 
lis actus maximus fequemur horam tertiam Lunarem in tranfitu Lu. 
nxà Quadraturisad Syzypias. Hac ita funt in mariaperto. Nam 
in oftis Fluviorum fluxus majores cateris paribus cardius ad zi 
venient, 

Pendent autem effetus Luminarium ex corum diftantiis à Ter 
ma. In minoribus enim diftantiis majores funr eorum effectus, in. 
majoribus minores, idque in triplicara ratione diamerrorum appi- 
renum. lgitur Sol tempore hyberno, in Perigzo exiftens, màp- 
res edit effcétus, efficitque ut zflus in Syzygiis paulo majores fiat, 
& in Quadraturis paulo minores (czteris paribus) quàm tempore 
xflivo; & Luna in Perigzo fingulis menfibus majores ciet ftus 
quàm ance vel poft dics quindecim, ubiin Apogzo vedacur. Unde 

it ftus duo omnino maximi in Syzygiis continuis fe mutuo non. 
fequantur. 

Peadet etiam effeétus utriufque Luminaris ex ipfius Dzclinatione 
fen diflantia ab /Equatore. — Nam fi Luminare in polo conftitue- 
etur, traheret illud fingulas aqua: parces conftanzer, abfque actiohis 
inenfione & remilfione, adeoque nullam motus reciprocationtm 
Cirx. dgiur Luminaria recedendo ab aquatore polum verfüs ef 
fcétas fuos gradatim amittenr, & propterea minores cicbunt a: 


in 
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i jis Solftirialibus quàm in /Equino&tialibus. In Quadracu- 
iae Helps melts cei. all dei IN Css 
J&quino&tialibus; có quod Luna: jam in zquatore conítitutz cffe- 
Aus maxime füperat elfe&tum Solis, Incidunt ipicur atus maximi 
in Syzygias & minimi in Quadracuras Luminarium, circa tempora. 

nino&tii ucrinfque.. E ftum maximum in Syzygiis comitatur 
femper minimus in Quadraturis,ut experientia comperzum eíl. Per 
minorem autem dilattiam Solis à Terra, tempore hyberno quàm 
tempore aftivo, fic ut flus maximi & minimi [pius pracedant 
J&quino&tium venum. qum fequantur, & fiepius fequantur au- 
tumnale quàm pracedant, 

Pendent etiam effectus Luminarium ex locorum latitudine, De- 
fignec 4p EP Tellutem aquis profundis undique cooperam ; € 
centrum ejus; P polos; 4 E /Équatorem ; F locum quemvis ex- 
tra Equatorem; Ff parallelum loci; D d parallelum ci refpon- 
dentem cx altera parte aquatoris ;.L locum quem Luna tribus an- 
te horis occupabat; F locum Telluris ci. perpendiculariter fübje- 
dum; P locum huic oppofi 
tm; K, A loca. inde gradi- 
bus 9o diftantia, CH, Cb 
Maris. alicudines | maximas 
menfüratas à centro Telluris; 
& CK , Ck altitudines mini- 
mas; & fiaxibus Eb, K K 
deferibarur Ellipfis, deinde 
Ellipfeos hujs rcvolutione 
ircà axem majorem ib de. 
fcribatur Spharois E P K b ps delignabit hzc. figuram. Maris 
quam proxime, & erunt CF, Cf, C-D, Cd altitudines Maris in lo- 
GsF, f, D, d. Quinetiam fi in prafata Ellipícos revolutione pun- 
&um. quodvis N deferibat circulum N. M, fecantem parallelos Ff, 
D d in locis quibufvis , T; & zquatarem-AF in $5. eric C N al 
titudo Maris in locis omnibus f , 5, T; fitis 1n hoccirculo. Hincin 
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xevolutione diurna loci cujufvis F, affluxus erit maximus in F, Lo 
vertia poft appulfum Luna ad Meridianum füpra Horizontem ; 
flea defluxus maximus in. € hora tertia poft occafum Lune; gs 
affiuxus maximus in f hora tertia poft appulfum Lun ad Meridi 
anum infra Horizontem ; imb deluxe: maximus in Q. hora te- 
tia poft ortum Lunz ; & afflixis pofterior in f erit: minor quim 
aflluxus prior in-F. Diftinguitur enim Mare totum: in duos amai- 
no fuétus Hemilpharicos, unum in Hemilphario & Hk Cad Bo. 
ream vergentem, altem in Hiemifphario oppofito K Pk C; quos 
igicur Ructum Borealem & fludtum Au(tralem nominare licet. Hi 
fluctus femper fibi muruó oppoliti veniunt per vices ad Meridianos 
locérum fingulorum, interpohto intervallo horarurh Lunarium duo- 
deim. Cumque regiones Boreales magis participant luctum Bo- 
realem, & Aulrale magis Auftralem, de oduh ica iwl 
vicibus majores & minores, in locis fingulis extra aqquaroremi, AEftus 
autem major, Luná irr verticem loci declinante;: mcidecin horam: 
circiter teiciam. poft appulfum. Lunz ad Meridianum foprà Heri- 
zontem , & Lund declinationem mutatie vercetur inr minorem/- Be 
Ruxuum differentia maxima. incidet in tempora Solfticiórum ; pa 
fertim fi Lunae Nodus a(cendehs ver(atur ia. principio Arieris) Sic 
cxperientiá compertum cll, quod ftus mauitini cempore hyberno 
füpereat vefperunos & velpertini tempore activo manutinos, ad IPly- 
mutbion quidem a]ciéadine quafi pedis -umius, ad £yiffelinn. veil 
timidine quindecim digitorum : Óbfervantibus Ciloprelfio & Stwili 
Motus autem haétenus defcripti murantur aliquantulurn per vir 
illam reciprocationis aquarum, qua Maris artus, ctiam: ceflantibus. 
Luminarium actionibus, pollet aliquamdiu perfeverate; -Confét- 
vatio baee motus imprelli miiiuic dilierenriam aeLuum alternorumts 
&& ftus próxim- poft: Syzygiak majores reddit, cofque proximé 
poft Quadracuras mintic. TInde fic ac flus alterni ad Tlywathbi & 
"Brifloam non; multo rog didterant ab invicem quàm altitudine 
padis áaius vel digitonumrquindecicn ;/uique aftus-ortitiam mix 


rui in iifdem portubus non lit piii à Syzyetis fed verdi; Rietardan- 
d tur 
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tur eriam motus omnes in tranfitu per vada, adco ut atus omnium 
maximi, in fretis quibufdam & Fluvionim oftiis, fint quarti vel ci 
juindi à Syzygis.. 
So he pateibur adlus propageni al Ortang per Bea divci 
(à ad eundem porcum, & citus tranfcat per aliqua. ES quàm pcr 
alia, quo in caíu aítusidem, in duos vel plurcs fucceffive advent 
ences divifus, componere poffit mocus novos diverforum geaerum, 
Fingimus aitus duos zquales à diverfis locis in eundem portum ve- 
mire, quorum ptior pracedar alterum [patio horarum fex, incidat. 
quc in horam tertiam ab appulli Lunz ad Meridianum portus. 
Si Luna in hocce fuo ad Meridianum appulfu verfabatur in aqua 
tore, venient fingulis horis fenis zrquales adluxus, quiin muruos re- 
fluxus incidendo coldem affluxibus zquabunc, & fic fpatio dici i 
lius efficient ut aqua tranquillé flagner, Si Luna tunc declinabar 
ab /Equatote, fent zftus in Oceano vicibus alternis majores & 
minorcs, uti diétum efl; & inde propagabuntur in hunc portum 
affluxus bini majores & bini minores, vicibus altemis. — Affluxus 
autem bini majores component aquam alifimam in medio inter 
wrumque, affluxus major & minor faciet ut aqua afcendat ad me 
diocrem altitudinem in Medio ipforum, /& intcr a(fluxus binos mi 
Soil áqua aícendet ad altitidinem minimam, Sie litio vipinri 
quatuor horarum, aqua non bis ur feri folez, fed femel tantum per: 
Yeniet ad maximam altitudinem & femel ad mínimam ; & altiru 
do iaxima, fi Luna declinat in polum fupta Horizontem loci, in. 
cidlet in Hiorárn vel fextam vel trictfimarn ab appulíi Lunae 3d Me 
fidianum, atque Lunà declinationem utante mutabitur in det 
xim. Quorum omnium exemplum, in portn regni Tizrzuini ad 
"Barjban, ib latitudine Borealr 3o gr. 5o mn. Halléns ex Nana. 
zum) Obléryarionibus patefecit. Ibi2qua die tranfitum Luna pe; 
AEquatorem fequente ftagnar, dein Luná ad Boream declinante in. 
pit fluere & refluere, non bis, ut in aliis: portibus, fed fmc] 
fingulis diebus; & actus incidit in occalum Luna, deflu: 
musit ortim. Cum Lune declinatione agetur hic aftu; 
Éée 
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em feptimum vel o&avum, dein per alios feptem dies iifdem 
adibus decrefcit, quibus antea areverat; & Luná declinationem 

nte celat, ac mox muratur in defluxum.. Incidit enim fübinge 
defluxus in occafüm Luna: & affluxus in orum, donec Luna ire. 
mum mutet dedinationem. Aditus ad hunc portum fretaque vicina 
duplex patet, aler ab Occano Sinoy(rinter Continentem & Infülam. 
Luconiam, alter 3 Mari Indio inter Continentem & Infülam Bag, 
An zftus fpatio horarum duodecim à Mari Indico, & fpatio hora- 
rum fex à Mari Sinarfi per freta illa venientes, & ficin horam ter- 

m & nonam Lonarem iacidentes, componant hujufmodi motus; 
fine alia Marium: illorum conditio, oblervationibus vicinorum 
licorom determinandum relinquo. 

Haétents caufas motum Lunz & Mariüm reddidi, Dequan- 
sitate motüum jam convenit aliqua fübjungere. 


Pip. XXV. "Prob. V. 
bizeilyé vires Sdis ad perturbandos motus Lune. 


Defignet Q^ Solem, S'Teram, P Lunam, 4D B. orbem. 
Lunz. In Q.P capürut Q.K zquális 0S; fitque 0L ad X. 
in duplicata ratione 

OK ad 0, &ipli 
IPS agir pani 
lda LM; &hi 
gavias acelera 
Terr in Solem ex 
ponatur per dillan- 
tiam QS vd CX, 
crit OL gravitas acc 
cleratrix Lunz in Solem. Fa componitur ex paribus .M, LM, 
quarum L M & ipfius 0M pars SM perturbat motum Luna; üt 
i Libiprmi Prop.LXVL & cjus Corollarüs cxpolirum. um 
ha- 
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Quatents Terra. & Luna. circum commune gravitatis centnm re 

volvuntur, perturbabitur mótus Terme cirea centrum illud à viri- 
bus confimilibus ; fed fummas tam virium quàm moritum referre 
lice ad Lunam, & fümmas virium per lineas ipfis analogs 5M 
& MLdefügnare. Vis M L. (in mediocri fu quantitate) cft ad 
Vim gravitatis qua Luna in orbe fuo circa Terram quicícentem ad 
diftantiam P S revolvi poflaz, in duplicata racione temporum pe 

riodicorum Luna circa Terram & Terrz circa Solem, ( per Co- 

rol. 17: Prop. LXVI. Lib. L) hoc eft in duplicara ratione dicrum 
27. lor. 7. min. 43. ad dies 365. lor. 6. min. 9. ideftut roo ad 
128725, fui ad i783. Vis qua Luna in orbe füo circa Tcr- 
ram quiefcentem, ad diflantiam P S femidiamczrorum terreltrium. 
6ot revolvi polfez, eft ad vim, qua codem tempore ad diltantiam 
femidiametrorum 6o revolvi pollez, ut 6o ad 6o; & hac vis ad 
vim gravitatis apud nosut 1ad óox6o. ldeoque vis medic 
ML et ad vim gravitatis in füperfcie Tem, ut 1 x óo 
éoxóox6oxi783 fu1adég8ogzg. lnde ex proporcione 
lincarum $ M, M.L, datur etiam vis S M: & ha funt vires Solis 
quibus motus Lunz perturbantur. D, E. 1. 


Prob. VL. 


Prop. 


dvenire incrementum aree quam Lsoia radio ad Tor- 
ram dullo defcribi. 


Diximus aream, quam Luna radio ad Terram ducto delcribit 
effe tempori proportionalem,nifi quatenus moms Lunaris ab a&tio. 
me Solis turbatur, Inzqualitatem momenti (vel incrementi horarii 
hic inveftigandam proponimus. Ur computatio facilior reddatur. 
fingamus orbem Luna: circularem efle, & inaqualitates omne: 
sligamus, ea[olaexcepa, de quahicagiur. Ob ingentem vero 
Solis diltantiam ponamus eriam liness (P, 0S fibi invicem pa 
illis effe. Hoc pa&to vis L. M reducctur femper ad mediocrem 

Ece 2 fuam 
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L 46] 
fuam quantiatem $ P, ut & vis $.M ad mediocrem fitm quasi. 
trm 3 PK, Ha vires, per Legum Corol. 2. componunt vim 
SL; & hc vis, fiinradium $ P demitratur peeieulum Lg, 
relolvitur in vires E, E L, quarum $ E, agendo femper fecundum 
xadium S P, nec accelerat. nec- retardat. delcriptionem arce. 0$ P 


radio illo 8? fa&am; & E L agendo fecundum. perpendia 

accelerat vel retardat iplam,quantum accelerat vel ecardat Lunam, 
Acceleratio illa Lunz, in itu ipfius à Quadratura C ad conjun- 
&tionem A, fingulis temporis momentis facta, eft ut ipfa vis acct- 
lerans E L, hoc cft uc 3PA 5 


$7. Exponatur tempus per motum me- 
dium Lunarem, vel (quod eodem fere recidit) per angulum C$? 
vel eram perarcum CP. Ad C$ erigatur Normalis CG ipli CS 
aquilis. Er divilo arcu quadranali 4C im pardiculas ionümetas 
zquales Pp &c. per quas. zquales totidem particulae temporis ex- 
poni poft, ducique pA perpendiculari ad CS, jungatur $O 
ipfis K P, k p produétis occurrens in F& f. & erit K k ad PK ut. 
Pp ad Sp, hoc ct in dta rarione, adeoque FA x K & feu arei 
FKkfu? 338 id eft uc E]. & compofíté, area tora G C K Fut 

fume 
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fumma omnium virium E L temporc toro CP impreffarum in Lu- 
nam, dtque ade ciam ur veloctas hac fummá genita, id et, uc 
accdleratio defcriptionis arez CS P, (cu inicrementurm momenti, Vis 

pa Lum circa Terram quieícentem ad diflaniam $ P, tempore 
luo periodico CD B C dirum a7. hor. 7. min. 43. revolvi polle 
efficeret ut corpus, tempore CS cadendo, defcriberee longitudinem 
1 C8, & velocitatem fimul acquireret zxqualem velocitati, qua Lu- 
m in orbe füo movetur. Patet hoc per Schol. Prop. IV. Lib. I 
Cum autem perpendiculum X 4 in SP demillüm fic iplius £I 
pars rertia, & iplius S P (eu M L in. octantibus pars dimidia, vis 
E L in Oclantibus, ubi maxima eft, füperabit vim M.L in ratione 
3 ad 2, adeoque eric ad vim illam,qua Luna tempore fuo periodico 
Circa Terram quicfcentem revolvi polfet,ut 10024 2 x 17872: fcu 
11915, & tempore CS velocitatem generare deberet qui cíft pars 
As, velocitatis Lunaris, tempore autem. CP 4 velocitem mijo 
em generaret in ratione C 4 ad CS fcu S.P. Exponatur vis maxi- 
ma E Lin Octanribus per arcam F K x KK rectangulo : SP x P p 
aqualem. Et velocitas,quam vis maxima cempore quovis P gencra- 
1e poflec,rit ad velocitatem quam vis omnis minor £ [. codem tent 
pore generat ut rectangulim ; $ P x CP ad arcam KCG F: temporc 
Autem toto CPA velociates genit eruntad invicem ut redangulum 
18 x C4 & rrangulum SCG, five utarcus quadrantalis C4 ad 
mdium $P. Ideoque (per Prop. IX. Lib. V. Elem.) velocitas po. 
flerior, toto tempore genita, erit pars 7, velocitatis Lunz. Huic 
Lunz velocitati, qua are momento medioci analoga eft, adda- 
tur & auferatur dimidium velocitatis alterius ; & fi momentum me 
dliocre exponatur per numerum 11915. fmm: 11915 3- 5o fi 
11965 cxhibebit momentum maximum arca: i Syzygi 4, 
difierentia 11915 — 50 fcu 11865 cjuldem momentum minimum 
in Quadratus. gitur arez- temporibus axqualibus in Syzygiis $ 
Quadracuris defcripta, funt adinvicem ut (1965 ad 1186s. Ad 
momentum minimum 1 1365 addatur momentum, quod i; 


e. 
mentorum differentiam 100 ut trapczium F K CC ad cii. 


d 


L1 
SCG (ve quod perinde eft, uz quadratum Sinus ? K ad qmdg;. 
um Rádi SP, Wu £4 ad S) &: fumma diee. 
mentum ares, ubi Luna eft in loco quovis intermedio P. 

Hac omnia ia fe habent, ex Hypothefi quod Sol & Terra quie. 
cunt, & Luna tempore Synodico dierum 27. br. 7. min. 43, re- 
volvitur. Cum autem periodus Synodica Lunaris veré fit dierum 
29. bor. Vi. & in. 44. augeri debent momentorum incremesa 
in ratione temporis. Hoc paéto incrementum tocum, quod enr 
pars 5; momenri mediocris, jam fierejufdem pars 5, Ideoque 
fnomentum area in Quadratura Lunz ert ad jus momentum in 
Syzygia ut 11013 — 50 2d 11023 4- 56, fcu 10973 ad tor 3,& 
ad ejus momennum, ubi Luna in alio quovis loco intermedio P va 
fatur, ut 10973 ad 10973 -- P d, cxifente videlicet SP equali 
100. 

Area igitur, quam Luna radio ad Terram ducto fingulis tempo- 
xis particulis qualibus defcribit, eft quam proxime ut fumma mu- 

& Sinus verfi duplicarz diftanzie Luna à Quadratura 

roxima, in circulo cujus radius eft unitas. | Harc ita fe habent ubi 
Variation Ocantibuse magnitudinis mediocris. Sin Variatio ibi 
major fit vel minor, augeri debe: vcl minui Sinus ille verfüs inea 
dem ratione. 


Prop. XXVII. Prob. VII. 
Ex motu lorario Lane irctnire ipfins difauian à Tora. 
Ares, quam Luna adio ad Terram ducto, fingulis temporis mo- 


defcribit, eft ut motus horarius Lunas & quadratum d- 
i Lunri 


xc datur Luna diameter apparens: quippe qux fi 
reciproce ut ipfius diftantia i Terra. Tentent Aftronomi quim 


probé bac R 


Gol. 


La 1 


Carol. 2. Hinc eriam Orbis Lunaris accuratilis ex Phaznomenis 
quisa antehac definiri poceft. 


Prop. XXVIIL - Prob. VIII 
Desenire diametros Orbis in quo Luna abfque excenriitate moveri deret, 


Qurvarura Trajectoriz, quam mobile, fi ecundum Traje&toria 
illius perpendiculum craharur, delribit, eft ut atadtio dircdt & 
quadratum velocitatis inversé. K Curvacuras lincarum pono effe in- 
ter fe in ultima proportione Sinuum vel Tangentium angulorum 
contaétuum ad radios zquales, ubi radii illi in infinitum diminuun- 
mu.  Atrractio aurem. Lunz in Terram in Syzygiis eft cxceílus 
gravitatis ipfius in Terram füpra vim Solarem 2 PK (VideFigw. 
Pat: 434) qua gravis acceleratriz Luna in Solem füpefit gravi- 
tatem. acedleratricem Ter- 
sin Solem. In Qoadraci- 
Tis amem. attradtio illa ef 
fümma gravitatis Luna: in 
Teram & vis Solaris K S, 
qui Luna in Terram tia- 
hicur. Et hae attractiones, fi 


Ei 


— 2000 484. inCS, & 
wing Ni 484.4 
joo CSg x4S. Nam 
i gvis acoderrix Tem in Solem exponatur 
mum. 178725, vis mediocris ML, qua in Ruedas 

E 
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vd SK & Lunam tit in Terram, erit 1000; -& vise. 
diocis SM. in Syzygiis erit 30005 de qua, fi vis mediorgi, 
ML fübducatur, mancbit vis 2000 qua Luna in Syzygiis diflraki- 
turà Tema, quamque jam anre riominavi 2 P. Velociasau. 
tem Lunz in Syzygis 4& B eftad ipfius velocitatem in Quadr. 
turis C& D uc CS, ad AS & momentum arez quam. Luna radio 
ad Terram ducto defcribiin Syzygiis ad momentum ejufdem arc 
jn Quadráturis conjunctim; 'id- clt ut. 11073CS. àd.. 109734, 
Sumatur bar ratio bis inversé & ratio prior femel directe, -& fis. 
Qurvatura. Orbis Lunaris in Syzygiis ad ejufdem Curyaturam in 
Quadiaturis ut 120407 x 178725484. X C8 dex IN. 120407 
x2000 4-41. x CS ad 112611x 178725 A8 (X CS qx N 4 
132611 x1000C$44.x 48; idcítut 2151969 ASxCSx N... 
24081 4S ib, ad 2191371 4S x CSx N 4- 12261 CS id 
Quoniam figura orbis Lunaris ignoratur, hujus viceaffumamus 
Ellipfin DB C4, in cujuscencro 5 Terra collocctur, -& eujus axis 
major D C Quadraturis, minor 4/8 Syzygiis interjaccat. Cum au« 
tem planum Ellipfeos hujus mora angulari circa "Terram revolva- 
tur, & Trajectoria, cujus Curvaturam confideramus,  delcribi.des 
bet in plano quod moti omni angulari omnino defliuitun;, corte 
fideranda erit hgura, quam Luna in Ellipíi illa revo! vendo delati: 
Li: ín hoc plano, hoc cft Figura C p a, cujus punéta fingula f inve 
niuntur capiendo pun&tum quodvis P in Ellipfi, quod locum Lune. 
reprefenter, & ducendo $ p zqualem $ P,ca lege ut angulus PS 
zqualis fit motui apparenti Solis à tempore Quadraturz C confttlo 
angulum C$ P 
revolutionis Synodica: Lunaris ad tempus rcyolutionis 
ia [eu 29d. 12. b. 44, ad 27d. 7 b 43... Capiatür igit 


vel (quod codem fere recidit) ut angulus CS p fit a 


vt temp: 
J 


PR 


an cadem rarione sd angulum rectum CS 2, & fit 
longitudo $ « qualis longinudini $4 ; & crit  Apfisima & CAP- 
fis fumma orbis hujus Cpa. Rationcs auicm incundo invenio qu 


vertice a, & curyaturamt 


ád differeaciam "inter 
curva- 


diferencia inter cürvaturm orbis C p à 
circuli centro S intervallo 4 delcripti, f 


Lej 

Ellipfeos in vertice 4 & curvaturam ejufdem circuli, ia. 
plici rácione anguli CS P ad angulum CSj. & quod citis 
tura. Ellipícos in 4 fit ad curvaturam circuli illius in duplicata ra 
tone .4ad $C; & curvatura circuli illins ad cunvatram ci- 
culi entro S intervallo SC defcripii ur. $ Cad S.4; hujus auem 
curvatura ad curvaturam. Ellipfeos in C in duplicata rationc $4 
ad $C; & differentiz inter curvaturam Ellipíeos in verice C & 
curvaruram circuli noviffimi , ad dilferentiam inter curvaturim 
gura S p in vertice C & curvanuram cjoldem circulin duplicata 
xatione anguli CS P ad angulum CS. Qux quidem rationes ex Si 
nubus angulorum contaétus ac differentiarum angulorum facilé eol 
liguntur. Collatis autem his rationibus inter fe, prodic curvazura 
figura: Cp a in a ad ipfius curvamuram in C, ut 4S cu. * C83. 
xAS ad CS ab. A 55,48 4. x CS. Ubi numerus ;2* defignat 
differentiam quadratorum angulorum CS P & CS p applicaram ad 
Quadratum anguli minoris CS P, fcu (quod peinde c) disc 
tiam Quadratorum temporum 27 d. 7 f. 43, & 294. 12 445 
applicatam ad Quadratum temporis 27 4. 7 /. 43. 

Igitur cum a defignet Syzygiam Lunae, & C iplius Quadraturam, 
proportio jam inventa eadem clle deber cum proportione curvature 
Orbis Lurix inSyzygiis ad ejufdem curvaturam in Quadracuris quam 
füpra invenimus. Proinde ut inveniatur proportio CS ad 45, du 
Co cxtema & media in fe invicem. Er tcrmini prodcuntes ad 
AS x GS applicati funt 2062,» CS 44. 2151969 Nx C$ ab. 3- 
3étóts Nx ASxCS 4. 16542 431 aC 4.— yé1o16 Nx 
M84. x C8 -- 2191371 Nx AScib. 4 4051, 4S. 2 
Hic. pro terminorum 4$ & CS femifummá N fcribo 1, & pro eo 
rundem femidiferenia ponendo x, ft C$ — 1 4 x, & 43 — 
1—x: quibus in zquationc fcriptis, & zrquaione prodeunte rt 
lui, obtnetur ax axqualis 0,297225, & inde femidiumecer CS fic 
3,2972, & femidiamerer 4$ 0, 55:5, qui numeri funt uz 69 & 
GPiquam proxmé. El igiurdilanti Lune à Tera in Syzy 
giis ad ipfius diftantiam in Quadraturis (fepofia fcilicec excentricicz 
tis confideradione) ut 687 ad 695, vel numcris rotundis ut 69 
2d 7o. Fff 


Prop. 


L1 
Piop XXIX. Prob. IX. 
Teceire Variatinem Lun. 


Oritur hac inzqualitas partim ex forma Flliptica orbis Langgs 
partim ex ingqualitate momentorum arez, [3 Luna radio. ad 
"Terram duéto defcribit, Si Luna P in Ellipli D'BCA circa Tar 
yam in centro Ellipeos quiecentem moveretur, & radio SP ad 
Tarim duo deferibere: aream CP tempori proportionalem ; 

effec autem Ellipíéos femidi- 

n ameter maxima CS ad femi 

Rt diametrum minimam S 4'ur 

695 ad 68; : foret Tangens 
anguli CS P ad Tangentém 
anguli mous medii à qua- 
p - dratura C computat, ut E] 
Sx] S lipítos [emidiameter S dad 

y 2X quídem femidiametrum $C 
| V fen 68s ad 69s. Deberau: 

c. tem defcriptio arez C S P, in 
progreffu. ET à Quadraui-. 

7a àd Syzygiam, ca ratne 

s accelerari,ur ejus momentum 
"i ome n Syzygia Lune fit ad ejus 
momentum in Quadraturà 

.o. 8t11973 adi6973, ütq;x- 

ccffus momenti ia loco quovis intermedio P füpra momentum in 
Quadranura fic ut quadratum Sinus angeli C8 P.. Id quod fatis ac 
curaté fiet, fi tangens anguli CS P. diminuacur in dimudiata ratione. 
numeri 10973 ad numerüm 11073, id eft in ratione numeri 
68". ad numerum 68/.. Quo pacto tangéns à f jam 
id tangentem motus medii ut 68 2 ad 65;,, & angulus C$ P 

in 


E25] 
jn Q&tintibus,übi motus mediüstlt 45 jig venietur 4.4 [gravag't 
qui fübdutus de angulo miocusmedii 4; c». vdlinquic Varicionem 
31: 31. 'Hacita [e habesenefi Lr; pereendo 4 Quadriturz ad 
Syzygiam, delariberetanenluimi C44 eradüum zinrum onágina: 
Vero ob motum T'óraz, do Sol ín antecedentia monu appitenzg 
mransfercur, Luna, priofquam Solem affequitur, defcribi: angulum 
CS a angulo recto majorem in ratione revolutionis Lunaris 3yno- 
dice ad revolutionem periodicam, id efEin ratione 29 4. 12.44. 
ad 27 d, 7 h. 43. Et hoc paéto anguli omnes circa centrüm 5 di 
laantur in eadem yatione, & Varatio qu fecus elle 5». ji 
jam auéta in-eadem ratione, fit 5 5. 9. Hzcab Aflronomis con. 
flimitur 4e, &c cx recentioribus Obférvationibus 38. LulBius 
aurem recentilime deprehendit cfe. 58 in Octantibus verfus op- 
pofitionem Solis, & 32" in Octantibus Solem verfus, "Unde me- 
diocris ejus magnitudo erit 55': qui cum magnitudine à nobis in- 
venta 35. 9' probe congruit. Magnitudinem: enim mediocrem. 
comptiavimus, neglectis diferentis, qua 3curvaturd Orbis mag- 
ni, raajorique Solis actione in Lunam falcatam, & novam quam in 
Gibbofam & plenam, oriri poffint. 


Prop. XXX. Prob. X. 


venire motum. borarium.Nodorum Lune in Orbe ci 


Defignez-$ Solem, T "Terrim, (P.Lunam, N P» Orbem. 

me, Npn veftigium-Ocbis.in plano Ediptice; N; s, Nod 
(T Nw lineam Nodorum íafnité productam, 1 1, PK pero 
dicula demifia in lincá:-S T;:0.7 P p perpendiculum demilium in. 
planum Ecliptice; Q.;: Quadraturas Luna in plano Ezlipiicr & 
PK perpendiculum in lineam 2g Quadraruris intrajacentem, E: 
Vis Solis ad: perttebanduro omm Luz. (per Prop. XXV.) du- 
plex erc, altera linee 2 LT vel a-K p, alcca linez P proporcio 
lis. Et Luna vi priore in Solem, poftcriorcin lincam 5 

FÉf 2 


L4 1 
Componituc autem vis pollesior P I ex viribus IT & PT; qu: 
xum ?P T agit fecandum planum orbis Lunaris, & proprerea fit, 
planinil mar. Hzc igrurnegligenda cf. Vis autem IT cum 
Vi S ET componit vim roam ) T, qua planum Orbis Luna 
peraubarur. Ét hac vis per Prop. XXV. elt ad vim qua Luna 


eireulo circa Terram quiefcentem tempore fuo. periodico revolvi 
pollet, ut j IT ad Radium circuli multiplicatum. per numetum 


178,735, five uz IT'ad Radium multiplicatum per 59, sr. Of 
terum in hoc calcnlo & eo omai qui fequitur, confidero lineas om- 


nc Luna ad Solem ductas tanquam parallelas lincz quac à Tert 


2d Solem ducitur, propterea quod inclinatio tantum eré minbi 
tffectus omnes in aliquibus cafibus, quantum auge: in aliis; & NO 


1 


dorum motus mediocres quarimus, negletis illiufinodi minudits 


quz calculum nimis impeditum redderenz- 


pe 


Ls] 
etjam P Marcum, quem Luna dato tempore quam mi- 

NU iro & ML lincolam quam Luna, ues vi pr- 
fara 4 1T, codem tempo deizribere poft. Junganzur PL, MP, 
& producancur cx ad n & ubi feent planum Ecliptic; inque T 
demittatur perpendiculum PH... Er quoniam M Z. parallela elt ipfi 
ST, fi mÍ parallela fit ipli ML, erit m / in plano Ecliptice, & 
cona, Ergo ml, cum fit in. plario Eclipticz,, parallela eric ipfi 
ML, & fimilia erunt triangula 7 MP, Lp. Jam cum MP» 
fit in plano Orbis, in quo Luna in loco PP movebacur, incidet pun- 
tum y in lineam Ns per Orbis illius Nodos N, n, ductam. Et 
juoniam vis qua lineola LM generatur, fi tota fimul & femel in 
loco P imprella ellet, efficeret ur Luna moverctur in arcu, cujus 
Chorda cilec LP, atque adcó transferrez Lunam de plano M Pm T- 
in planum L P T; motus Nodorum à vi illa genitus aqualis erit 
angulomTl, E(tautem m/'ad m P u: M Lad MP, adeoque cum 
MP ob datum tempus daza fit, eft m / ut rectangulum ML x 
mf, id eft uc rectangulum IT xm P. Ex angulus m T 1, fi modo 


id cit 


angulus Tw rectus fit, eftuc 77, & propterea ut —7 


PH 


(ob proportionales Tm & m, TP & P.H) u 127. adro- 


ue ob dam T'P, ut ITx'P HL. Quod fi angulus Trl, feu 
SN obliquus fi, cric angulus w T1 adhuc minor, in racione Si 
nus anguli $ TN ad Radium. Eft igitur velotitas Nodorum ut 
ITx(P H & Sinus anguli $ TN conjunctim, five uc contenrum. 
füb finubus trium angulorum TP], PT-N & ST? 
Si anguli illi, Nodis in Quadraturis & Luna in Syz, 
tibus, re&ti fint, lineola » / abibit in infinitum, & ang 
evadet angulo m/Plzquali. Hoc autem in-cafu, angulus m P 1 
ef ad angulum TM, quem Luna eodem tempore mou fio ap 
parenre drca Teram delabitur tad 59,57. Nam angulu; 
mP | equalis eft angulo LP M, id cft angulo deflexionis Luna à 
1eébo rramite,quam prafata vis Solaris 3.7 7 dato illo tempore ge 
 "érare pofi; & angulus P TM aqualis cft angulo. dellexionis 
Lunz- 
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iro tramite, quem vis illa, qua Luna in Orbe fige. 
tinétur, eodem tempore generar. -Er ha: vires, wi fupra diximy 
funt ad invicem ut 1 ad 59,575. Ergo bm motus medius horari 
vs Lunz (refpcétu fixarum) lit 32'. 56. 27^". 12, motus horatig, 
Nodi in hoc cafu erit 33. 16 . 337 12. Aliis autem ín cafibus 
otus ifle horarius eric ad 33. 197.33". 12^. ut contentüm füb 
finibus angulomim. trium TP I, PT N, & S TN (feu diftans. 
rum Lunz à Quadrauira, Lünz à Nodo & Nodi à Sole) ad cubury 
Radi. Er quoties fignum anguli alicujus de affirmativo in nega 
tivum, deque negacivo in affirmativum mutatur; debebit motusre- 
fivus in progreffivum & progreffivus in regreffivum murari, ln- 
fit ut Nodi progrediantür quoties Luna inter Qmadfaturam al- 
terütram & Nodum Quadratüra: proximum verlacur..Aliivin ca- 
fibus regrediuntur, & per excellum regrelfus fupra progreffum, fin- 
gulis menfibus feruntur in antecedentia : 
Gril. 1. Hincfi a dariarcus quam minimi P M terminis/P & M. 
2d lineam Quadraturas jungehrem /( y. dernittantur- perpendialla 
PK, Mk, eademque producantür donec fecenz lineama Nodonum. 
Nn in D&d; 
eric fiotis ho- 
zarius Nodorum. 
axara M4 
'&^ quadrum. 
linc 4/Z con- 
ep 
]- tnim PPK y 
aeg & 4 Z pradibi 
trisSinus;Nem- 
» PK Sinus 
1 Vitas Lune 
i à Quadrat, 
PH Sinus diflaniz Lunzcà Nodo, & 4 Z Sinus diftantizs Nodiri 
Sole: & erit velocitas Nodi ut contentum PK x Hx Z x 
auta 


[E 
aurem PT ad P X ut P Mad Kk, adeoque ob datis P T & P M- 
eft Kk ipfi PK proportionilis. Eft& 4T ad PD ut 4Z ad 
9H, & proptcrea P H restanelo 9 x4 Z proportionalis, & 
conjunétis rationibus, 9 K x P H eft ur contentum KkxPDx 
AZ, & PKxP Hx 4Zu KkxPD x AZ. id cll uc ari 
9DiM, & 4Z p conjunctim. 0. P. D. 

Curol. 2. In daa quavis Nodorum pofítione, miotus horarius. 
mediocris eft femiffis motus horsrii in Syzyeiis Luna; ideoque cft 
ad 16.35". 16". 367 ut quadratim Sinus diftantiz Noderum à 
Syzygiis ad quadéatum. Radii, fivei 4 Z qi-ad AT qs, Nam f 
Luna uniformi cum motu perambuler femicirculum 47, fumma: 
omnium arcarum 9 D d M, quo tempore Luni pergi à ad M, 
eritarca ME qu ad circali tangente 0 E ermintur; & quo 
tempore Luna attingit punétum n, fumma illa erit a a E 4n 1 

juam linea (PD defcribit; dein Luna 
T5 cde es circulum, & aram nq 
terminatam decriber; qux, quonim No. 
jam vei progrediuntur, fübduci debet de area priore, & cum zqua- 
lis (it arez: OE N, relinquec femicirculum N 0, 4n. 1 
omnium arearum P D 4 M, quo tempore Luna. femic 
fcribit, eft a circuli; & fumma omnium quo tempore Luna 
Grculum defcribit eft arca «circuli otius— Ac arca P D4 M, ubi 
Luna verlatur in Syzy rcu C M& radio 
MT; & fumma omn qualium arearum, quo tempore 
Luna circulum defcribit cft rectangulum (ut 
radio circuli ; & hoc rectangulum, cum fi 
duplo majus eft quàm rectangulum p: 
velocitate uniformiter continuatà quam labe 
bus, fpatium duplo majus defcriberent q». 
Pfopcerea motus mediocris quocum, fi 
fpatium à fe inzquabili cum: moru revera ooo 
lent, eft femiffis motus qum h: 
ots lorarius maximus, 
31^ 197. 33 125 motus med 


ferentià tora & 


Rud : ius Nod 

16.35". 16*.36'. Et cum motus horanus lorum (em; 

ac 1E qi. & aia P D 4 M conjandim, & propre Ms 
arius Nodorum in Syzygiis Lune ut 4 q«. & area (P Dd M ey, 
junctim, id eft (ob daram arcam. ?D4M in Syzygiis deíctipam) 
lic Z qi. erit eiam motus mediocris ut 4 Z qu. atque adeo hlc mo. 
tus, ubi Nodi extra Quadramras verlantur, crit ad 16.35.46 
36. ut AZ quad AT qu, LE. D. 


Prop. Prob. XI. 
venire motion herarium Nodorum Lune in Orbe Elit, 


Defigner 0.) maq Ellipfim, axe majore 0.4, minore a 5 de- 
fxipam, 0,4 redlum cireumfcriptum, T Terram in uriufque 


&pn 
N&s 
Nodos 


Gentro communi, S Solem, p Lutam in Ellipfi moventem, 
arcum quem data temporis particula quam minima deleribit 
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(odos linea Ni junétos, p K & mk dicula in axem () 4 de. 
psc & hinc inde produéta, donec. sis circulo in P & Y & 
lint Nodorum in D & 4. Er fi Luna, radio ad Terram ducto, 
aream defcribat tempori proporcionalem, erit motus Nodi in El 
lipfi ut area p K km. 

Nam (i PF "ye cirailum in P, & producta occurrat T Nin. 
F, & pf rangat Ellipfin in p & producta occurrat eidem T'N in 
f, convéniant autem hae Tangentes in axe T Q ad Y; & fi MI d 
fignet fpatium quod Luna in circulo revolvens, interea dum deleri 
bit arcum P M, urgente & impellente vi przdicta 5 T, mom. 
tranfverfo defcribere poffer, & m! defignec [patium quod Luna in 
Ellipfi revolvens eodem tempore, urgence etm vi 317; d 
bere poffet; & producantur Z.'P & Ip donec occurrant plano E 
liptice in G & $; & jungantur FG & fg, quarum FG prod 
fece pf, pg & TO.in c, e & R refpedtive, & fig producta fecet 
"TO in r: Quoniam vis 3 IT fei 5 Kia ciradló dead vim jT 
feu 3 pK in Ellipi, ut P K ad pK, fu 4T ad aT; eric fpatium 
ML vi priore genitum, ad fpatium m1 vi poferiore genitum, uc 
Kad p, id eftob fimiles figuras PT K p & FTRc, ut FR ad 
cR. Ed aem ME. ad FG (cblimii eranguls PL M,PGF) uc 
'P Lad PG, hoceft (ob parallelas Lk, PK , GR) ut p ad pe, 
id eft (ob fimilia triangula p!m, cpe) ut im ad ce; & inversé 
wt LM elt ad Un, feu FR ad cR, ira eb FG ad ce. Et prop- 
terea fi fg effet ad ce uc fT ad cT, id cft ut f ad cR, (hoc cit 
wc f rad FR & FR ad cR conjun&tim, id eft uc f Tad FT & 
FO ad ce conjunctim, ) quoniam ratio FG ad ce utrinque abla 
ta relinquit rationes f y ad FG & f Tad FT, foret fe ad FG uc 
f T ad FT; propterea quod anguli, quos FG. & f y 'fübenderent 
ad Terram 7, zquarentur inter e. Sed anguliilli (per ca qua in 
precedente Propofitione expofüimus) fünz motus Nodorum, quo 
tempore Luna in circulo arcum P M, in Ellipfi arcum po» percur 
zit: & propterea motus NNodorum in Circulo & Fllipfi zquarentur 
imet, cita c haberent, fi modo fr efe ad ce ur f. 
Ggg 
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id efti fg qualis ix 5775. Vemm ob fimilia triangula. fh 
ctp, dt fg ad ce wx fp adep; ideoque f g aqualis eft 5&6 


propterea angulus, quem f e revera fübxendiz, eft ad angulum pi. 
orem, quem FG fübrendit loce motus Nodorum in Eli al 


motum Nodoram in Circulo, ut ha f g feu 2L ad priorem f 


fa ££, ide ur fpxcrad cpsfT, fcifp ad fT&ccradey, 
hoc ft, fi pP ipfi T N parallela occurrat FP in b, ut Fb ad E 
& FYad FP; hoc eft uc Fbad FP (eu D p ad D P adeoque w; 
arca Dpndad aram D Py d. Et propterca, cum arca pollerior 
pioportionalis fit mocui Nodorum in Circulo, crit area prior pro- 
portionalis motui Nodorum in Ellipíi. 2, E, :D. 

Curdl. gitur cum, in data Nodorum pofitionc, fumma omnium. 
arcarum p D doi, quo tempore Luna pergit à Quadratura ad locum 
quemvis m, fic arca. m p Ed, qua ad Ellipcos -Tangentem 9E 
zerminatur; & fümma omnium arearum illarum, in revolution 
integra, fit area Ellipícos totius: motus mediocris Nodorum.in 
Ellipfi crit ad motum mediocrem Nodorum in circulo, ut Ellipfis 
ad circulum, id e(l uc Ta ad T 4, (cu 81d 69. Ei 


quadratum Radii. j 
erum Luna, radio ad Terram ducto, aream velocius deci- 

bit in Syzygiis quàm in Quadraturis, & co nomine. tempus in Sy- 
is contralirur, in Quadraturis producitur ; & una cum tem- 
motus Nodorum augetur ac ems Erat autem mo- 
mentum arez in Quadratuns Lunz ad cjus momentum in Syzygiis 
Ut 10973 ad 11073 ; & propterca momentum mediocre ia Octan- 
tibus eftad excellum in Syzygiis, dcfectumque in Quadraturis, ur 
numerorum femifumma 1 1023 ad corundem Coal 5 e 
nde 
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Vnde cim tempus Lune in fingulis Orbis particulis zqualibus fic 
seciproo? ut ipfius velocitas, erit tempus mediocre in Oétantibusad 
excelüm temporis in Quadrantibus, ac defectum in Sjzygiis, ab 
hac cauli oriundum, üt 11023 ad 5o quam proxime, Pergendo 
autem à Quadraturis ad Syzygis, invenio quod exceffus momento- 
rum arx in locis fingulis, fnpra momentum minimum in Quadrà- 
uris fit uc quadratum Sinus diflantiz Lunz à Quadrantibus quam 
proximi; & propterea differentia inter momentum in loco quo- 
cunque & momentum mediocre in Octantibus, ft ut differentia in- 
ter quadratum Situs diftantiz Lunz à Quadraturis & quadracum Si- 
nus graduum 45, (eu femiffem quadrati Radi ; & incrementum 
témporis in locis fingulis inter Octantes & Quadraturas, & deccc- 
snentum ejus inter Octantes & Syzygias efbin eadem ratione, Mo- 
tüsautem Nodorum, quo tempore Luna percurrit fingulas Orbis 
particulas aequales, acceleratur vel retardatur in duplicata ratione 
temporis. Eft enim motus ifte, dum Luna percurrit P M, (caxeris 
paribus) uc ML, & ML eft in duplicata ratione temporis, Qua- 
Té motus Nodorum in Sjzygiis, co tempore confectus quo Luna 
datas Orbis particulas percurrit, diminuitur im duplicata ratione 
nümer 1107 ; ad numerum 11923; eftque decrementum ad mo. 
tüm reliquum ut 100 ad 10973, ad motum veró totum ut 100 
ad 11073 quam proximé. Décrementum antem in locis inter 
Octanes & Syzygus, & incrementum in locis intcr Octanze 
Quadraturas, eft quam proxime ad hoc decrer 
tus in locis illis ad motum rotum in Syzygiis & dii 
quadratum Sinus diltantias Lunar à Quadrazura & femiffem quadrati 
Kádii ad femiffem quadrati Radii, conjunctim. — Unde fi Nodi in 
Quadraturis verfencur, & capiantur loca duo xqualiterab Octante. 
hinc inde diflantia, &alia duo Syzygid & Quadraturi 
tervallis diltantia, deque decrementis motuum in locis du 
Syzygiam & Octantem, fübducancar incrementa motun 
reliquis duobus, quae fünt inter O&tantem & Quadraturam ; dece 
mentum reliquum axquile eric decremento in Syzygi : 

Ggg 2 
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nem ineunti faciléconflabit, Proindeque decrementum 
qui ir Nolam mt melos fübdu debe, eft 


Onediog. 


-. ^ pars quan. 
cremend im Syzygia. Momus totus horarius Nodorum inSyer" 


s (ubi Luna radio ad "Terram duéto aream tempori propos: 
nalem decribere füpponebarur) erat 33^. 427. 5". 12". Et deg. 
mentum motus Nodorum, quo tempore Luna jam velocior de. 
fcribit idem fpatium, diximus dfe ad hunc motum üt 1o9 aj 
1107; adeoque decrementum illud e&t 17". 43". 1o", aij 
parsquara 4". 15^. 48, motui horario mediocri fuperius invento 
16. 21". 2". 36. fübdu£ta, relinquit 167. 16". 36". 48'. morum 
mediocrem horarium correstum. 

Si Nodi verfantur extra Quidraruras, & fpe&tentür loca bina à 
Syzygiis hinc inde qualiter diftantia ; famma motuum Nodorum, 
ubi Luna verfacur in his locis, erizad fummam motuum, ubiLu- 
mainifdem lods & Nodi in Quadraturis verlanaur, ut 4Z ji. 
ad AT qu. Et decrementa motuum, à caufis jam expofítis oriunda, 
erunt ad invicem ut ipfi motus, adeoque motus reliqui erunt ad 

m ut 4 Z qv. ad 4T qu. &.motis mediocres ut motis reli- 
Eft itaque motus mediocris horarius correétus, in dato quo- 
cunque Nodorum fitu, ad 16". 167. 367. 48 ut 4 Z quad ATqu.; 
3d eft uc quadratum Sinus diflancie Nodorum à Syzygiis ad qua- 
dratum Radii. 


Prop. XXXIL Prob. XII. 
evenire wotum medium Nodorum Lune. 


Motus mediusannuus eft fumma motuum omnium horariorum. 
mediocrium in anno. Concipe Nodum verari in A, & fingulis 
boris completis retrahi in locum füum priorem, ut non obflante. 
motu fuo proprio, datum femper fervec fitum ad Scellas Fixas. In- 
terea verà Solem S, per motum Ter, progredià Nodo, & cut- 
fum annuum apparentem uniformiter complere. Sit autem 44 
arcus datus quam minimus, quem rcéta T $ ad Solem femper duéta, 

inter- 
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interfectione fa'& circali N 47, dato tempore quam minimo de- 
fcribit: & motus horarius mediocris (per jam oftena) erit ut 4 Z4. 
id cft (ob proportionales 4Z, ZT) ut restangulum füb 4 Z & 
ZI, hoc et utarea 4Z Ta. Etümma omnium horariorum mo- 
tuum mediocri- 
um ab initio, ur 
fmmaomnium 
ararum alZ4, i 
id eb ut area 
NAZ Ef 
aucem maxima 
AZYa aequalis. 
reftangulo (ub 
amu 4a & ra- 
dio circuli; & 
propera füm- 
ma omnium re- 
angulorum in circulo toto ad fummam totidem. maximorum, 
At arca circuli totius ad rectangulum fub circumferentia tota & ra- 
dio; id eftut rad 2. Motus autem horarius, rectangulo maximo. 
refpondens, erat 16. 16". 367. 48*. Et hic moms, anno toco fi- 
dereo dierum 365. 6 br. 9 min. fi 39 gr. 38. 5^. 39. Ideoque hu. 
jus dimidium 1937. 49. 2.49: cll morus medius Nodorumi 
Circulo toti refpondens. Et motus Nodorum, quo tempore Sol 
pergit ab Nad 4, eftad 19 gr. 49. 2^. 49": ut arez N 4 Z ad cis- 
ulum toan 
Haccita fc habent, ex Hypodhefi quod Nodus horis fiagulis in 
locum priorem rerrahitur, fic ur Sol anno toto completo ad No- 
dam eundem redeat à quo fub initio digrelus fuerat. Verum per 
Serum Nodi Bre Sd dris ad Nodcan, Rc» eran, & compu. 
tanda jim eft abbreviatiotemporis. Cum Sol anno toto conficisc 
36 gradus, & Nodus mot: maxiao codem tempore conficcec 
3937. 38. 5. 39 £u 39,65) gradus; & mots mediocris Nodi 
in 
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in loco quovis X fic ad ipfius motum mediocrem in Quadranig, 
ut 4Z i, ád AT 4. crit motus Solis ad motum Nodi in N, ur 
39/54 AZ 4., id eft ut son AT ad 42, 
ls 


5; T 
lade fi irculi tocius cireamferenia. N 4n. dividatur in pa 


les 4, tempus quo Sol percorrat particulam. 4, fi circulu 
quicícerez, erit ad tempus quo percurrit candem particülam, fi cir- 
culus una cum Nodis circa centrum T. revolvatur, reciprog ut 
AT4.--4Z4 Nam tempus dt. 


95951951: ATA. ad 95$: 
reciproce ut velocitas qua particula percurritur, & haec velocitas eft 
fimma velocitatum Solis & Nodi. gitur fi tempus, quo Sol abf- 
que motu Nodi percunceret arcum N A, exponatur. per Se&türem 
4, & particula temporis quo percurreret arcum quam miri 
mum 44, exponatur per Se&toris particulam 4 a; & ( perpendis 
culo a in Nx demillo) fi in 4Z capiatur dZ, cjus longitudinis 
ur fic rectangulum d Z in Z Y ad Sedtoris particulam AT à üt 44. 
Ad 9,552903: AT. -- 4 Z 4. id eltut fid Z ad: 4Z uc ATq.àd 
9,58:95: AT 4. 3- 4 Z 4.5 relangulum d Z in. ZT defignabit 
décrementum temporis ex motu Nodi oriundum, tempore totó 
quo arcus Z4 pereurrtur, Er fi punctum 4 angit cram NOn, 
área curvilinea N d Z erit decementum tonum, quo tempore ar- 
cus torus N 4 percurtitur ; & propterea exceífus Sectoris N 4T für 
priaream N4Z eittémpus illud tocum. Er quoniam motis 
Nodi tempore mítore miüor eft in tarione temporis, debebit etiam. 
area 441/Z diminnii cadem ratione. ld quod fict ft capiatur in 
AZ lonpiudo eZ, qux fit ad longitüdinem 4Z ut 4Z4. ad 
9yseis A Tq. 4 Z.4.. Sicenim rectangulum e Z in ZY erit 
ád aream 4ZT'a üt decremenrum temporis, quo arcus 44 percur- 
id tempus totum, quo percureretur fi Nodus quieféeret: 
copterea re&tangulum illud refpondebit decremento motus No- 
Et fi pun&tum e tangat curvam N e Fn, area tota Ne Z, qux 
tft omnium decremenr ndebit decremento toti» 
quo tempore arcus 4N perciriitur; & area reliqua Ze relpon- 
debic motui reliquo, qui veruseft NoJi moris quo tempore arcu 
tons 


L5] 

tocus N A, per Sclis & Nodi conjuntos nionus, percintuc.; Jàm 
verb i circuli iadiüs; AT ponatur. t. erit area femicirculi 1,5795; 
& arx gute: N e Fn T, per methodum Scrierum infiiarum quz 
fira, prodibir o,5478. Motus autem qui refpondet circulo toti 
ent 19 gr- 49: 2. 4955 & propterea mots, qui figure Ne Fn T. 
duplicate reípondez, eft 1 gr. 29 ? Qui de motu pri. 

orc fübduétus relinquit 18 gr. 19. 4. 58^. motum rotum Nodiin- 
ter füi ipfius Conjunétiones cum Sole; & hic motus de Solis motu. 
annuo graduum 36o fübductus, relinquit 341 gr. 4o. 55,2. 
motum Solis.inter eafdem Conjunétioncs. ifle auem moxus elt 
ad motum annuum 3o gr. ut Nodi mous jam inventus 18 gr. 
19:4.. 58 ad iplius motum annuum, qui propterea erit voir. 
18.0. 227. Hic £ft motis medius Nodorum in anno fiderco. 
Idem. per Tabulis Aftronomicas eft 19 gr. 26. 31. 7. Differen- 
tia. mior cft parte quadringentelima motus tons, & ab Orbis 
Lunaris. Excentricitate & Inclinatione ad. planum Ecliptice oriri 
videtur. —.Per Excentricitatem Orbis motus Nodorum nimis accé- 
latur, & per cjus Inclinationem vicifim rérardatur aliquantulum, 
& ad juftam velocitatem reducitur. 


III. Prob. XIII. 


Prop. 


lnvenire motum. verum Nodwrum Luna. 


Ia tempore quod eft uc area NT4 — Nd, (in Fi 
motus ifte efb ut ara NL4e N,, &inde datur. Verum ob nim 
am calculi difficultatem , przfat fequenem Problematis con- 
flructionem dhibere. | Centro C, intervallo quovis CD, defzriba- 
tur circulus 8 E F- Producatur DCad 4, t 4B ad AC ut 
motus medius ad femiffem diocris,. ubi. Nodi faac 
in Quadraturis: (id efE uc 19r. 18.0. 227. ad ip gr j 
49/1, atque adeo B C ad AC uz momum dilkrentia o jr. 31 
3775, ad motum. füperiorem 19 gr.49. 2.49 5, hocele, ut x 


L Ad 1 dae 
ad 58) dein per pun&tum D) ducatur infinita G s, qux tangat iy: 
in D ; E capiatur angulus 8 CE vel B CF aquilis idi 
diflantie Solis 
| loco Nodi, 
L———gde  moummedim 
EC— A invento; & aga. 
(Lot puso caed Ji Nw. zr Y tur AE vel AF 
A— H8]? — fecans perpendi- 
"n - /|g «cHumDGinG; 
& capiam an. 
gulus qui fic ad 
motum  Nodi 
inter ipfius Syzygias (id eft ad 9 gr. 16. 40'.) ut tangens DG ad 
circuli B ED circumferentiam totam, atque angulus iffe ad motum. 
medium Nodorum addatur ; habebitur corum motus verus. Nam 
motus verus fic inventus congrua: quam proxime cum mou vero 
qui prodit exponendo tempus peraream NT4 — Nd Z, & mo- 
tum Nodi per arcam N 4e N ; ut rem perpendenti conflabit. Hzc. 
eft zcquatio annua motus Nodorum. £ft & aquatio menflrua, (ed 
qua ad inventionem Latitudinis Lunz minime neceffaria cft. Nam 
cum Variatio inclinationis Orbis Lunaris ad planum Ecliprice du- 
lici inzqualitati obnoxia fit, alteri annuz, alteri autem menftruz ; 
enn menítrua inzqualitas & zquatio. menftrua Nodorum ita fe 
müxuó contemperant & corrigunt, ut ambe in determinanda Lati- 
tudine Luna: negligi poffint. 
Guril, Ex hac & precedente Propoficione liquet qi Nodin 


Syzygiis fuis quiefcunt, in Quadraturis autem regrediuntur moti 
horaro 16. 18. 412. Et quod zquatio motus Nodorum in 
Octnübusfitigr.39. Quz omnia cum Phinomenis codleftibus 
probé quadranz, 


Prop. 
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Prop. XXXIV, Prob. XIV. 


coire Fariatimem larariani inclinatis Orbis Lunaris ad 
 plawas Ediptice. 


Defignent 4 & « rogas Q & 4 Quadraturas; IN. & n No- 
dos; P locum Lunz in Orbe uo ; p velligium loc illius in pla- 
no Édipticz, & m TI motum momentancum Nodorum ut fupra. 
Ec fi ad lineam T demitazur perpendiculum P 6, jungatur 5G, 


& producatur ea donec occurrat T lin g, & jungatur ctm (P 

trit angulus P G p inclinatio orbis Lunaris ad planum Eclipiice, ubi 

Luna verfatur in P; & angulus P r p indinatio cjuídem poft mo- 

mentum temporis completum , adeoque angulus Gg. Variatio 
Hhh 


mo- 
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momentanea inclinarionis, *Eft aurem lic angulus Gy ad aq. 
gulum G Tg uc TO ad P.G'& Pj ád P Grcotjundim. Er pop. 
terea fi pro momento temporis lübllituarur hora; cum angulis 
GT '( pet Prop. XXX.) ficad angulum 3": v9". 39*:dit IT. 
IP Gx AZ ad AT cb. ericanguls GP s (feu indinationis horaria. 
Yayiatio sad angulum 33*. 19,33". t ITx AZ xTGx *! ad 
AT ei. DE. * 

Mac, ia. fe; habent ex Hypothefi quod. Luna in Orbe circulari 
RU HEDHHDMM Ellipticus fií, motus me- 
diocris Nodorum minuetur in ratione axis minoris ad axem majo- 
rem; uri fupra expofitum efl. — Ein cadem ratione minnecur ei- 
am Sinis I1. Indinationis autem Variatio tantum angebitur per 
Wecrementum. Sinus IT, quantum diminuitur per decrementum 
motus Nodorum ; & propterea idem mancbit atque prius. 

Coral. i. Si ad Na erigatur perpendiculum TF, fitque p Mmo- 
tus horarius Luna in. plano Eclipic; & perpendicula p K , Mk 
in T demilfa: & utrinque produdta occurrant TF in Z2 & b: 
erit K kad Mput & K fu Tad AT, & TZ ad AT ut TGad 
Hp; ideoque ITx 


hoc eft aquae aree. 


TZ 
jr & propterea inclinationis Varias 


ad 3y'. 16. 33". ut Hp Mb duda in AZx EXE 


Coral. 2. Ideoque fi Terra & Nodi fingulis horis completis e- 
nrür à locis fuis novis, & in loca priora in inftanti femper 
xur, ut fitus corum, per menítm integrum. periodicum, 

et; tota Inclinationis Variatio tempore menfis illis fo- 
rt ad 33. 10.33", ut aggregatum omnium arearum p Mh, 
in revolutione puncti p gencrarüm, & füb fignis propriis 4- & — 
sonjunctarum, dudum in £Z x T Zx ^*, 4d Mp x AT oi id 


d MpxAT 
ab. 


efto dralus cous 2.444 ductus in 4 Z x TZx 7 
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cub. hoc eft ut circumferentia Q 4 44 du&ta in 4Zx TZx1/ ad 
2 MpxP T quad. 

Col. 3. Proinde in dato Nodorum fiu, Variatio mediocis ho- 
saria , ex: quà. per menfém -uniformirer- continuará Variatio. i 
menda. generari poffet, eft ad 33". 107. 33", ut 4ZX T Zx 
PP ad: AT (jid t (cim Pjfitid PO Sinis lidiioni pre 


AZxTZ 


di&z:ad Radium, & 4777 (it ad : 4T utfinus duplici anguli 
AT nad Radiüm ) ut inclinationis ejufdem Sinus dutus in Sinum. 
duplicace diflantie Nodorum à Sole, ad quadruplum quadrarum 
Ridii: 

ril; 4; Quoniam inclinationis horaria Variatio; -ubi-Nodi in 
Quidracris verfantur, eft (per Propofitionem füpcriorem ) ad an. 
gil 337 19^. 33" ut ITx AZ x TG x 5 5 ad AT db, id eft uc 
I353. x LE ad AT; boc eft uc Sinus. duplicate dilantiz Lunae 
à Quadraturis duétus in. 7 ad radilim dupliczturm ? fümma omni- 
um Vatiarionum horariarum, quo.tempore Luna in hoc fitu No- 
doram tranfit à Quadratura ad Syzygam, ( id clt fpatio horarum 
1771.) eiit ad. lümmam totidem angulorum 3j". 10 - 33". fcu 
5878, ur fumma omnium finuum duplicaze diflaniz Lunzà 
Quadraturis duéta i 


m diametrorum ; hoc 


eft uc diameter du&ta jn 5,5, ad circu 


[74 'entiam; id eft fi inclinatio 
2, wx 


^ ad 32, [tu 279 ad roo00. Próindtqüc 
"Variütio tota, ex fumma omnium horatiarum Variarionum tcm. 
pore przdicto conflata, eft 1645, [eu 2. 44. 


Hhhz Pop. 
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Prop. XXXV. Prob. XV. 
3Dato tempore invexire Jclinatimen Orbis Lunaris ad plam Eclipse, 


Sit-4:D Situs inclinationis maxima, & 4/8 Sinus Indinationis 
minimz, Bifecetur B D in C, & centro C, intervallo B C, defcgi. 


batur: Circulus 

: emm 862. Ia AC 

d » capiatur -C E in 

COS à rationc ad EB 

Misc iETT AN quam £ B habec 
ad 2.4: Ec fi 


daro. tempore 
conflituatur angulus 4 EG aquilis duplicate dillantiz "odorum 
à Quadraturis, & ad. JD. demittarur perpendiculum. Gf: erit 
A H Sinus inclinacionis quzfitz. 

Nam GE. zquile t 6 Hg. - HE4.— BHD j- HES. 
- HB8D--HE BH, — HBD3-BEq. —:8Hx 
BE—DBEq.4- 3ECxB He1ECx 48-4 4ECXBH —iEC 
x A H. eoque cum 2 EC decur, el G E 4. üt 4 HI, Defignet jam 
AEs diflantum Nodorüm à Qoadraturs polt. darum aliquod 
momentum temporis completum, & arcus 6s, ob datum anga- 
lum G Eg, crit uzdiftania GE. Eft autem Éfbad Gg ut GHad 
6G & propterea Hh eft ut coatentum G Hx 6 fcu G Hx GE; 


I buzz x 6E qu fei C7 x. AH, id eft ux 4 H & fius an- 
guli AEG conjunctim. Igitur fi 4 Hin caía aliquo fic Sinus n- 
linationis, augebitur ea iifdem incrementis cum finu inclinationis, 
per Corol.3. Propofitionis fuperioris, & propterea finui illi zqualis 
lemper manebit. Scd 4E ubi punétum G incidit in punctum al- 
terutrum B vel D buic Sinui qualis efl, & propterea cidem lem- 
per aquilis manat. Q.E, 2. 


la 
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la hac demon(tratione. fippofai angulum S8 EG, qui diflantia. 
eftNodorum à Quadrauris, uniformirtr augeri, pepecco 
aquliarum minutis espendere non vacat. Concipe jam angulum 
DEG rectum effe, & Gs cile augmentum horarinm dii nti 
"Nodorom. &- Solis-ab invicem j. & inclinxtionis Variatio. horaria 
(pet Corol. 3. Prop. novilima ) erit ad 337. 1o". 5". ut conten- 
am fib inclinationis Sinu 4 7 & Sinu anguli reci B EG, qui eft 
duplisatadiflantia Nodorum à Sole, ad quadruplum quadratum 
Radii;: id éftac mediocris inclinationis Sinus 4 77 ad radium qui- 


V;) ut ejusSinus 896 ad radiur quadruplicatum 40000, ficuc 
a14ad 1oooo. Eít autem Variaio toti, Sinuum differentiae 
48D: tefpondens, ad. variationem illam hiotiríam ut diamecer-B D 
adiatcot-G $ ; id eft ur diameter. 8: ad. (emidircumferentiam. 
3B G.D:& rempus horarum 2080, quo Nodus pergit à Quadraturis 
2d Syzygias, ad horam unam conjun&im; hoc eft utz ad 11 & 
1080 adi. Quarc (i rationes omncs vonjungantur, fiet Variatio 
t0 D ad 33. 107. 33 ut 224X7 x 2080 ad (tocco, idclt 
ut 2965 ad 100, & indc Variario illa B D prodibit 16. 24^. 
Hac eft indinationis Variatio maxima quatenus locus Lunz in 
Orbe fio non confideraur. | Nam inclinatio, (i Nodiin Syzygiis 
werfantur, nil. mutatur cx vario fiui Lun. Aci Nodi in Quadra- 
turis confiftunt, inclinatio major cft ubi Luna verfaur in Syzygis, 
quàm ubi ea verfatur a Quadraruris, «exceflu 2 44^; uti in Pro- 
pofitionis fuperioris Corollario quarto indicavimus, Er hujus excel- 
Jus dimidio 1. 22" Variatio tota mediocris B.D in Quadraturis. 
Lanasibus diminuta f 15. 2^ in iplius aurem Syzygiis audta f 
17:46". Si Luna igitur in Syzjgiiseonflicuarur, Varitio tota, in. 
tranfitu Nodorum à Quadraruris ad. Syzygias, crit 17. 46". adeo- 
que (i Indinatio, ubi Nodi in Syzygis verlantur, fi: sy. 17. 46 
tadcm, ubi Nodi unc in Quadratuns, & Luna in Syzyguser gr. 
Atque hac ita fe habere confirmatur ex Obfervarionibus. Nom. 
flatuunc Aftronomi Inclinationem Orbis Lunaris ad planum E 
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ice; ubi Nodi funt in Quadrataris & Luna in oppofitione Solis 
effe quafi gr. Ubi vero Nodi unt in Syzygiis, candem docte 
effe 5 gr i75 vel s gr. 18. à 
* Si jam defideretur Orbis Inclinatio illa, ubi Luna in Spei & 
Nodi ubivis vcrlantur;: far 458 ad 4D ut Sinus 5 gr. ad Sinum 
547177468 
capiatur angulus 
AE G. aquilis 
duplicatz difta. 
tz Nodommi | 
Quadraturis ; & 
erit 4 Fi SinusIn- 
clinationis quatfitz. . Huic Orbis Inclinationi zqqualis eft cjufdem In- 
dlinatio; ubi Luna diflat 9o er-à'Nodis. AlisinLumelodsine. | 
qualitas menfdua, quam Ínchinarionis variatio admi, in calculo 
Laditudinis Lünz: compenfatur & quodammodo tollitur per inz- 
qualititem menflruam motus Nodorum; (ut fupra diximus) adco- 
que in calculo Latirudinis illius negligi poteft 


Scholium. 

Hactenus de motibus Luna: quatenus Excentricitas Orbis non. 
confideratur.. Similibus compurationibus inveni, quod Apogzum, 
ubi in Conjunétione vel Oppofitione Solis verfatur, progrediturfin- 
gulis dicbus 2 3' refpedtu Fixarum ; ubi veró in Quadraturis ety rt- 
greditur fingulis dicbus 16: circiter: quodque iplius morus mediis 
annuus fit quafi 4 gr. Per Tabulas Aftronomicas à CLFlanjfediead 
Hypothefin Frroxii accommodatas, Apogaum in ipfius Syzygis 
progreditur cum motu diurno 24. 28", in Quadraturis autem ft 
greditur cum motu diurno 20. 12", & motu medio annuo 40 '- 
4^ ferr in confequentia. | Quod differentia inter morum ditr- 
Tim progreffivum. Apogai in ipfius Syzygiis, & morum ditr- 
num regreffivum in iplius Quadraturis, per Tabulas fit 4. 1655 pt 
computationem vero noftram 6^, vitio abularum tribuendum ell 
fufpi- 
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füfpicamar.: Sed neque compurationcm noftram fais accustam 
elfe puranius. Nam rationem quandam incundo prodiere Apogei 
morus diurnus progreflvus in plius Syzygis, 8c motus diuraus re- 
grelivus in-iplius Quadratus, paulo majores. Compuriones 
Brera, ut nimis perpleras & approximationibus impedizs, ncque 
faris accuratas, apponere non lubet: 


Prop. XXXVL.-. Prob, XVI. 
Tnvenire vim Sulis ad Mare movendum. 


Solis vis ML feu PS, in Quadraturis Lunaribus, ad percurban- 
dos motus Lunares, erat ( per Prop. XXV. hujus ) ad vim gravita- 
tis apud nosuc 1 ad 
6j8o91,6. Et vis 
SM— LMícu PK, 
giis. Lunari- 
bus eft duplo major. 
Haz autem. vires, fi. 
deícendatur. ad fu- 
perficiem Ter, di 
minuuntur in ratio- 
nc diflantiarum à centro Terra, id eft in ratione 6o: ad 1; adc 
que vis prior in fuperücie "Tere eft ad vim. gravitatis ut v-ad. 
38604600... Hac vi Mare deprimitur in locis qu por. dillant à 
Sole... Vi alterá que duplo major eft Mare elevatur, & füb Sole 
& in regione Soli oppofia. Summa virium eítad vim gravitatis 
ut v ad 12868200... Et quoniam vis cadem cundem cir motum, 
five ca. deprimat Aquam in regionibus que 9o rr. diftant à Sole, 
five elevet candem in regionibus fub Sole & Soli oppofitis, hzc 
fimm erit toca Solis vis ad Mare agitandum ; & eundem habebit. 
efíc&bum ac fi tora in regionibus fub Soc & Soli oppofiris mare cle- 
Yarc, in regionibus autem quz go. diftant à Sole nil agerer. 

[m 
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Gy. Hinc cum vis centrfuga partium Terra à diumo Ten, 
motu oriunda, qux eft ad vim gravitatis ut 1 ad 291, effica wea]. 
titudo Aqua [5 juacore fuperet cjus altitudinem füb polis me. 
füra pedum Parifienlium 85206, vis Solaris, de qua egimus, cum. 
fic ad vim gravitatis ut 1 ad 12868200, atque adeo ad vim illam 
centrifugam ut 291 ad 12868206 feu vad 44221, efficiet ut al. 
titudo aqua: in regionibus füb Sole & Soli oppofitis fupercr aliu. 
dinem ejusin locis qua go gradibus diftánc Sole, menfura tantum 
pedis unius Parifienfis & digitorum undecim. Eftenim hzc man. 
fura ad menfuram pedum 85200 ut 1 ad 44221. 


Prop. XXXVII. : Prob. xvi. 


lovenire vim. Lune ad Mare movendum, 


totus aquae afcenlus in Conjunctione & Seinen Luminarium 
luf minus 45, in Qui- 


L — S, adeoque L4 S eric ad 
ad 25 feu gad 5, & inde 5 L1. 5 Saquiliseric 2t L — 9$, & 


3 L, & propterea L ad S ut 14060 2d 2569 feu 
5j ad 1. In Portu Plymathi aflus maris (ex obfervatione Sammelis 
Colepre[fi) ad pedes plus minus fexdecim, akitudine mediocri attol. 
liror, ac tempore vemo & autumnali altitudo artus in Syzy 
Lunz(uperare poteftaltitudinem ejus in Quadracuris pedibus fcpccm 
vel octo. Si exceffus mediocris his temporibus fi: pedum feptem 
cum dimidio; zítus in Syzygiis afcendet ad pedes 191, in Quadra- 
turis ad pedes 12:,& fic L 1. S eritad * L.— Sur 19: ad 135, 
& inde Lad $ ut 734 ad 160 fcu: ad i. Eft igitur vis Lunzad 
vim Solis per compurationem priorem ut 5? ad t; per pofleriorem 
uc 7;ad t. Donec aliquid certius ex Obfervationibus accuratius in- 
flittis conftirerit, ufürpabimus proportionem mediocrem 6; ad 1 
Vnde cum vis Solis fit ad vim gravitatis ut 1 ad 12868200, vis 
Lune critad vimgraviadsut rad 2031821... 

Col. t. Igitur cum aqua vi Solis agitata ad altitudinem pedis 
unius & undecim digitorum afcendat, eadem vi Lunz afcendet ad 
alitudinem pedum duodecim. ^ OTanta autem vis ad omncs maris 
mots excitandos abunde fufficit, & quantitati motuum probe 
fponder.. Nam in maribus quz ab. Oriente in Occidentem la 
patent, uti in Mari Pacfio, & Maris Atlotici & ZEthiopici parcibus 
extra "Tropicos, aqua attolli folet ad altitudiem pedum lex, no- 
vem duodecim vel quindecim. In mari autem Paci, quod pro- 
fündius eft & latius patet, «ftus dicuntur efle mzjores quàm in At- 
lantico &. ZEthiopico.. Etenim ut plenus fit atus, latinudo Maris ab 
Oriente in Occidentem non minor efle deber qum graduum no- 
raginta. n Mari ZEthipico, afcenfus aquae intra Tropicos minor 
eft qum in Zonis temperatis, propteranguftiam Maris inter Zfri- 
cam & Auflem partem Americe. In medio Mari aqua nequic 
endeic nifi ad littus utrumque & orientale & occidentale fimul 
delcendat: cum tamen vicibus alternis ad littora illa in Maribus 
noftris anguftis defcendere debcat. Ea de caufa fluxus & reflux 
in Infulis, quz littoribus longiffimé abfunt, perexiguus cffe folet. 
In Porubus quibufdam, ubi aqua cum impetu-magno per Js 
lii vado- 
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vadofa, ad Sinus alternis vicibus implendos & evacuandos, infüere 

& cfflucre cogitur, fluxus & refluxus funt folito majores, uri ad 

Plymutbum & pontem Ciepflaze in Anglia ; ad montes S. Michatli 

& urbem Albrincatvorum ( vulgo duranches) in INormania ; ad Cam- 
baiam & Pegu in India orientali. His in locis mare, magna cum ve- 
locitate accedendo. & recedendo, littora nunc inundat nunc arida 
xelinquicad multa Millizria, Neque impetus influendi & reniean- 
di prius frangi poteft, quam aqua arcollizur vel deprimitur ad pedes 
30, 4o vd jo &ampliu. — Érpar eft ratio fretorum oblongorum 
& vadoforum, uti Magellanici & ejus quo Anglia circundatur.. flus. 
in hujufmodi portubus & fretis per impetum curfus & recurfus fü» 
pramodumaugeur. Ad littora veró que deícenfü pracipiti ad 
mare profundum & apertum fpc&tant, ubi aqua finc impetu efflu- 
endi & remeandi atzolli & fübftdere poteft, magnitudo aítus refpon- 
det viribus Solis & Lunae. 

Gil, 2. Cum vis Luna ad mare movendum fit ad vim gravi« 
tatis uc 1 ad 203182 1, perfpicrum eft quod vis illa fit longe mi« 
nor quim qu vel in experimentis Pendulorum, vel in Statii 
aur Hydroftaticis quibufcunque fentiri pofi. In aitu folo marino 
hac vis fenfibilem edit cficétum, 

Col. 3. Quoniam vis Lunz: ad mare movendum eft ad Solis 
vim coníimilem ut 6; ad 1, & vires illa: funt ut denfitates corpo« 
zum Luna & Solis & cubi diametrorum apparentium conjunctim ; 
«ric denfiras Luna: ad denfitatem Solis ut 6; ad 1 directe &c cubus 
diametri Solis ad cubum diametri Lunae invers&, id eft. ( cum diz- 
metri mediocres apparentes Solis & Lunar fint 3 Y. 27". & 31127) 
ut 34d s. Denfitas autem Solis erazad denfitatem Terras ut 109. 
ad 387, & propterea denfitas. Luna: cft ad denfitatem "Terrz ut 
68o ad 387, fug ad 5 quam proxime. Eft igitur corpus Lun. 
denfius & magis terreílre quàm Terra noftra. 

Corol. 4. Unde cum vera diameter Luna: fit ad veram diametrum. 
Terr uc i ad 5,62, erit maffa Lunz ad matlam Terra ut 1 2d 26 
quam proxime. 

[7 
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Gyr. y. Ec gravitas. acceleatrix in füperficie Lunas, erit quafi 
duplo minor quám gravitas acceleratix in füperficie Ter. 


Prop. XXXVII. Prob. XVIIL 
Tevenire figuram: corporis Lane. 


Si corpus Lunare fluidum effet ad inftar maris noftri, vis Terre 
ad fluidum illud in partibus & citimis & ultimis elevandum, "effec 
ad vim Lunzsqua mare noftrum in parcibus & füb Luna & Luna 
oppofitis attollitur, uc gravieas'acceleratrix Lunae in Terram ad 
gravitarem acceleratricem Terre in Lunam & diameter Lunz: ad 
liamerrum Terre conjunctim ; id cft uc 2ó ad 1 & 5 ad 18con- 
jun&m íeu 6$ ad. - Unde cum marc noftrum vi Lunz attoll- 
tur ad pedes duodecim, fluidum Lunare vi Terre attolli deberec 
ad: pedis. fere onagirta. ^ Eaque de catfa gura. Lun Spharois 
effec, cujus maxima diameter produéta tranfiret per centrum Ter- 
12, & fuperaret diametros perpendiculares exceffu. pedum 185. 
"Talem igitur figuram. Luna afectt, eamque füb initio induere 
debuic,.. Q,E.T 
rol. Inde Serà fc ut eadem femper Luna facies in Terram ob- 
vertatur, - 1n alio. enim fitu corpus Lunare quiefcere non. poteft, 
fed ad hunc fitum ofcillando femper redibit, Attamen olcillariones 
ob parvitatem. virium agitantium effent loogé tardillimz: adeà 
facies illa, quae Terram femper refpicere deberet, polli alteru 
orbis Lunaris umbilicum, ob rationem fuperius allatam refp 
ntque latim abinde recrahi & in Terram converti. 


Lemma L 


Si APE p Tirram dfgnet wuforniter denfan , coiroqu C e ps 
lisP; pcr equatire AE delineatam; € fi centro C radio CP de- 
feribi imelligatur bera Pape s fit autem QUR plamun, cui rela àcen- 


lii z tro 
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7o Solis ad centri Tes v du£la vormalier infifit s Tory oti 
terioris Pa pAPepE, queSpherá mod drferiprá altior ef, pirtics. 
le foigule cantur recedere lin: inde 
glass QRS fitque cmatus particule cu. 
jufque wt ejufdem difLntia à plano; ri, 
vii. Gr eficacia ola. particularum. am. 
mim, ad Terram cireuluriter. mpom 
dam ,-quadruplo minor. quàm-vis tota 
particularum totidem in. qualoris ir 
culo E, wnformiter per tütiw. ciroi- 
tum. in orem apali dfpofitarim ad 
Terram cmfimili moti circulari wvn- 
dam, —. Et motus, ifle ireularis. circa 
axen, in. plsno QUR. jacentem; axi 
Pp perpendienlariter infiflentems peragetur. 
Sit cnim IK circulus minor Zquatori 4 E parallelus,fitqué 
particula Tecra in circulo illo extra. globum P a p e fita, Ec fiin. 
planum QA, demicaur perpendiculum M; vis tota particula 
lius ad Terram circa. iplius centrum coüvertendüm proportiot- 
Tis erit eidem LM: & fi hacc vis L M (per Legum Corol. 2.) diftin- 
guaur ia vires LN, N.M;. cficaca. virium MN. particularum 
omnium L, in cirauitu Tera: totus exta. globum Pa p e confi 
flentium, ad Terram circa ipfius.centrum fecundum ordinem li- 
zoarum Ap E P convertendam, erit ad chliciciam virium LN par- 
ncularum omnium Z, ad Terram circa ipfius centrum. fécundumi 
ordinem contrarium earundem literarum convertendam, ux. tria ad. 
duo. Ideoque efficacia virium omnium MN crit ad exceflüm effi 
caciz hujus füpra efficaciam virium omnium Z. N'ut tria ad unum. 
Ecfi particula: illz omnes locarentur in /Equatore, efficacia virium 
omnium Z. N evanefceret, & efficacia vinum omnium MN au- 
Ecretur in ratione quanior ad tria, | Quare exceffus ille, qui efte 


aci abíolura paracularum in locis propriis, cft pars quarza fici 
cie particularum earundem in ZEquacore. 


Motus autcm aquino- 
étiorum. 


[C ^ La 
tiorum eft uc hacefficacia, Singula examinet qui volet, Brevitati 
confülo. 


Lemma Il, 


Mitus akéri Terr totius circa axem ilm, exc motibus particularum 
mhi eompefitue, erit ad motum annali circa axem eundom, in ratione 
compofitá éx ratimé watérie n Terra 4d materiam in aunlo, €» rati 
atari ex. arc quadrantali creuli cujufómque, ad duo qua- 
drata: ex diametro id ef in^ ratimie materie ad wnateriam €» numeri 
giga7y c" 1000060: 

Eft enim mocus Cylinidti circa axem fuum immotum revolven- 
tis, ad motum Sphare-infcript & fimul revolventis, ut quali- 
bet quatuor aequalia. quadiata ad tres ex circulis fibi inkcriptis: &c 
mois Cylindri ad motum annuli tentiffimi, Spháram & Cylin. 
drum (ad: communem eoruni: contactum: ambientis, uc duplum 
mareriz: in Cylindro ad triplum materie in ánnilo.; & annuli mo 
tus ifte circa axem Cylindri uniformiter continuatus, ad ejuldenr 
morum: uniformem circ: diametrum propriam, eodem tempore 
priodico fatum, ut circumferentia circuli ad dolum diametri, 


Lemma Hil. 


Si amulusy. Térra omni reliqua füblata, [olus in arbe To 
jua. irc: Solen ferretur, € inicrea- circa axem. fuum, 
Eliptice in angulo pradwum 23^ ingliaeum, : 
der foret motus Buortn ZE pwincerilum feet amsuluz ift hides efe, 
fie is ex materi rizida Gr fra cflara 


Prop. 


Dae 


Prop. XXXIX. Prob. XIX. 


Iaeiire Pracenien ZEquinaBiorum, 


Motus mediocris, horarius Nodorum Lana: iu Orbe circuli, 
ubi. Nodi funt in. Quadraruris, erat 16^. "a 167:36.. 8c hujus 
dimidium 8'. 17". 38. 18» (obrarioncs fupra explicatas) eft mo. 
fus medius horarius Nodorum in tali Orbe j, fitque anpo roto fide. 
rco 20r. 11. A6". Quoniam igitur Nodi Lunz in ali Orbecon. 
cerent annuatim 20 gr. 1^ 46, in antecedentia s. & (i plutes f 
fent Lunae motus Nodorum cujulque, per Cotol.16; Prop. LXVI, 
Lib.L forent reciproc: ut tempora periodica j. & propterea fi Luna 
fpacio diei fiderci juxta fperficiem Terre sevolverctuty mous an» 
auus Nodorum foret ad 30 gr. 11/« 46 . uc ies fidereus hbrarum 
23. 36. ad tempus periodicum Luna dierum 27, 7 hor; 43'i ideft 
ut 1436 ad 39343. Ex par eft ratio Nodorum annuli Lunzrum 
"Teram ambientis ;. five Lunzzilla: e mutuo won contingant, five. 
liqueícant & in annulum conzinnum formeatur, five: denique an: 
nulus ille rigeícac &c inflexibilis reddatur. 

Fingamus igitur quod annulus ifte quoad quantiarem materie 

aquilis it Terme omni P a p 4P c pE, 
qux globo P a E fuperior cit; & 
quonim globus ifte eft ad Term 
*illam füpeiorem ut 4C gn. ad 4C4u- 
— a Cqu. id efl (cum estas diame- 
tecminor P Cyel a C fitad diametrum 
majorem 4C ut 689 ad. 692) nt 
4143 ad 4z4z2! [mu 1009 X 
1145845 fi annulus ifte Terram fe- 
cundum aquatorem cingeret, & uter 
que fimul circa diamcrum annuli 


revolveretur, motus annuli cflet ad motum globi interioris i 
u- 


Lej 
hujus Lem.IL) ut 4143 ad 474721 & 1060000 2d 925175 
conjunctim, hoc eft ux 4143 ad 439248: ideoque motus annuli 
ellet ad fummam motuum annuli & globi, ut 4143 ad 443391. 
Vnde fi annulus globo adhereit, & mionim ftum, quo iplius 
Nodi feu punéta aquinoctialia regrcdiuntur, cum globo commu- 
niccc: motus qui reflabit ín annulo eric ad ipfius motum priorem 
1t 4143 ad 443391; & propterea motus punctorum zquinoctia- 
lium diminuerurineadem ratione. — Erit igitur motus annuus pun- 
torum aquino&tilium corporis ex globo & annulo compofiti, ad 
motum 20 gr. 1^. 465, ut 1436 d 39343 & 4143 2d 443191 
conjunétim, ideltur tad 2932. — Vircs autem quibus Nodi La- 
marum (ut füpra explicui.) atque adcó quibus puncta equinostia- 
lia annuli regrediuntur (id eft vires 3 17, in Fig. paz. 444.) funt in. 
fingulis particulis ut diftantie iacu àplano 2 R, & hisvi- 
ribus particube illa planum fugiunz ; & jropees (pe Lem.1) 
materia annuli per totam globi füperhiem , in morem fgue 
Pa pA? e p E, ad füperiorem illam Terra partem conftituendam. 
fpargeretur,. vis & efficacia tota particularum omniurn ad Terram. 
dici quamvis /Equatoris diametrum rotandam, atque adeo ad mo- 
venda punéta aquinodtialia,evaderet quadruplo minor quàm prius, 
Ideoque annuus aquinoctiorum regreffus jam effec ad 207. 11. 
46^. ut tad 11718, ac proinde Rerct 6^. 12": 2". Hac dit prz- 
ceffio /Equinoctiorum à vi Solis oriunda. — Vis autem Lunz ad 
mare movendum erat ad vim Solisuc 6; ad 1, & haec vis pro quan- 
tirate fua augebic etiam praceffonem /Equinociorum. Ideoque 
praceffio illa ex utraque caufa oriunda jam fie major in ratione 
71 4d v, & fic erit 45^. 24". 1". Hic elt motus punctorum zqui- 
noctialium ab a&tionibus Solis & Luna: in partes Terre, qua g 
bo Pape incumbunt, oriundus. "Nam Terra ab actienibus 1l 
in globum ipfüm exercitis nullam in partem inclinari poreft 
D«fignet jam 4? E corpus Tere figurá Elliptici p 
& cx uniformi materiá conllans. — Etfi d ur idem in.figu. 
tas innumeras Ellipticas concentricas & cot 


[o- 


De 
CR cr, DS ds, cc. quarum diameui fint in. progreffione Css. 
metrica: quoniam figura confimiles funt, vires Solis & Lung, 
quibus puncta zquinodtialia regrediuntur, efficerent ur figurarum, 
reliquarum fcorfim fpe&tatarum puncta eadem zquinoctialia eadem 
cum velocitate regrederentur, Er 
ar cft ratio motus orbium (in. 

guloum 4 Q Eg, BR br ,CScs, 
irc. qui (unt Bgurarum illam 
difierenig. . Orbis. uniufcujuf. 
que, fi folus eflet, pundta zqui 
noétialia eadem cum velocitate 
xcgredi deberent, V Nec refert u: 
trum orbis quilibet denfior fit an 
rarior, (i modà ex mareria. uni- 
formiter denía confletur. .. Unde 
«tiam fi orbes ad. centrum denfiores fint quàm ad circumferenti- 

am, idem crit motus aquino&tiorum Terre totius ac prius; fi 

modo orbis unufquifque Icorfim. fpedkatus ex materia uniformiter 

denfa confer, & figura orbis non mutet. | Quod. fi figuraorbi- 

um mutentur, "Terraque ad zquatorem 4 E, ob denfitatem mate- 

riz ad centrum, jam altius afcendat quàm prius; regreflus. zqui« 

noctiorum ex aucta alticudine augcbitur, idque in orbibus fingulis 

fcorfim exillentibus, in ratione majori altirudinis materi juxtaor- 

bisillius zquatorem; in Terra aurem tota in ratione majoris altiti- 

" dinis materi juxza atquatorem orbis non extimi 4 Q. E. non inti- 
mi G z, fed mediocris alicujus C $cs. "Terram autem ad centrum 

denfiorem cflc, & propterea füb /Equatore altiorem efle, quim ad 

polos in majore ratione quàm 692 ad 689, in faperioribus inlinu- 

avimus. ftratio majorisaltitudinis colligi feré poteft ex majore 
diminutione gravitatis fub zquatore, quàm qua: cx ratione 692 ad 
689 coníequidebeat. | Excéllus longiudinis penduli, quod inIn- 

fla Goree & in illà Cayemue minutis fingulis fecundis ofcillatur, fu- 
pra longitudinem Penduli quod Parifur codem tempore olii 
Gallis 
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Gallis inventi funt pars decima & pars octava digiti, qui tamen ex 
roporione 69 ad 689 prodiere & ^. Major ef iraque 


longitudo Penduli Cayeme quàm oportet, in rationc j ad 2-, leu 
1000 ad 712; & in Infula Gorer in ratione 5 ad. .**. feu 1000 ad 
810. Si fumamus rationem mediocrem. 1000 ad 760 ; minuca 
da eric gravitas Terre ad arquatorem, &c ibidem augenda ejus al 
titudo, in ratione: 1060 ad 760 quam proximé. inde mots 
azquinoctiorum (uc fupra dictum eft ) auctus in ratione altitudinis 
TTerrz, non ad orbem extimum, non ad intimum, fed ad interme 
dium aliquem, id clt, non in ratione maxima 1600 2d 760, non 
in minima 1000 ad. 1000, fed in mediocri aliqua, puta 1o ad 8; 
vel óad 5, evadet annuatim 54. 29:67. 

Rurfus hic motus, obinclinationem plani /Equatoris ad planum 
Eclipticz mínucndus cft, idque in raxone Sinus complementi in 
clinationisad Radium. -- Nam diflanzia particula cujuíque cerreftris 
à plano: QR ,. quo tempore particula illa à plano Ecliprica: lon- 
gillime diftat, -in Tropico fuo (uz ita dicam ) conf diminui. 
tur, per inclinationem planorum Eclipticze & ZEquatoris ad invi 
ccm, io ratione Sinus complementi indinationis ad Radium. Etin 
ratione diftantia: illius diminuitar etiam vis particula: ad aequinotia: 
movenda. In eidem quoque ratione diminuitur fumma virium par: 
ticula: ejufdem, in locis hinc inde à Tropico zqualiter diltantibus: 
wi ex prasemonftrtis facil ollendi poli: c propter vis ota 
patticula illius, in revolutione integrá, ad xquinoctia movenda, ut 
&. vis tora. particularum omnium, & motus aquinoctiorum à vi 
illa oriundus, diminuitur in eadem ratione. lgitur cum inclinatio 


illa fit 23* zr. diminuendus eft motus 547.29 . in ratione Sinus 
91706. (qui finus eft complementi graduum 23:) ad Radium 
- Regrcdiuntur 


100000. Qua ratione motus ifte jam 
igicur puncta equinoctioru 
noftram) 49". 5 mra caneflia requiruat, Nam 
xegrellus ille annuus ex obferv Alttonomorum eft 5c. 
Defaiplimus jam Syftema Solis, Terre & Planetarum ; (aperit 
wt de Comes nonnulla adjician Kkk —— iem 
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Lemma V. 
Cometas effe Laná fuperires v in regime Planar verfari 


Uc defectus Parallaxeos diurna: extulit Cometas fupra. regiones 
füblunares, fic ex Parallaxi annua convincitur corum defcenfus in 
xegiones Planetarum, Nam Cometz: qui progrediuntur fecondum 
ordinem figaorum. funt omaes, füb exizu apparitionis, auc folito 
vardiores auc retrogradi, fi Terra eft inter iplos & Solem; ac jufto 
ccleriores (i Terra. vergit ad oppolidoncm. Eté conma, qui per 
gun: contra ordinem lignorum func jufto celeriores in fine appari« 
tionis, fi Terra verfazur inter iplos & Solem; & jufto tardiores 
vel recrogeadi fi Terra fta eft ad contrarias partes. K Contingithoc 
maxime ex motu Terrz ín vario iplius fitu, perinde wt fit in Pla- 
meis, qui, pro motu Terre vel confpirante vel contrario, nunc 
rerrogradi fun, nunc tardiüs moveri videntur, nunc vero celeris. 
Si Terra pergit ad candem partem cum Come, & motu angul- 
Yi circa Solem celerius fertur, Cometa € Terra fpcótatus, ob mo- 
tum fuum tardiorem, apparet effe retrogradus ; fin Terra. tardiüs 
fertur, motus Cometas, (derraéto mocu Tem). fic faltem tardiot 
Ac fi Terra pergit in contrarias partes, Comeza. xinde velocior 
appart.  Exaccderatione auem vel retardatione vel mot retto- 
ps diftantia Comet in 
hunc modum colligitur 
Sunto v 04, v Q8, «0€ 
obíervat tes longitudi- 
nes Cometz fub initio mo- 
vus, fitque » Q.F longitu- 
do ultimó obfervara, ubi 
Comer videri definit, Aga- 
tur re&ta 4 C, cujus par- 
1648, BCrettis QA & 

0.8. 
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Q.D, 0.3 & QC interjcétz, fint ad invicem ut tempora inter ob- 
farvationcs tres primas. Producaur 4C ad 6, ut fit 46 ad 4B 
ut tempus inter obíervationem primam &c ultimam, ad tempus 
ter oblervationem primam & lécundam, & jungatur ÜG. Etfi 
Cometa moveretur uniformiter in linea re&ts, atque Terra vel qui- 
efcerer, vel etiam in linea reta, uniformi cum moni, progrede 
retur; forecangulus 2.6 longitudo Comecz tempore Obfervati- 
onis ultima. Angulusigitur FQ.6, qui longitudinum differenzia 
cft, oritur ab inzqualitate motuum Cometa ac Terra. Hic autem 
angulus, fi Terra & Cometa in contrarias partes moventur, ad. 
dicur angulo 4 9.6, & [ic motum apparentem Comete velocio- 
xem reddit: Sin Cometa pergit in ealdem partes cum Terra, ei- 
dem fübducitur, motumque Comete vcl tardiorem reddit, vel 
force retrogradum ; uti modó expofüi. " Oritur igitur hic angulus 
rzecipué ex motu Terrae, & idcirco pro parallax Cometae meritó 
Fendae eft, negle&o. videlicec ejus incremento vel decremento. 
nonnullo, quod à Comet: motu inzquabili ín orbe proprio oriri 
i. Diflantia veró Comet cx bac parallaxi fic colligitur. De- 
ignet S Solem, ac T orbem magnum, 
alor Tene i obervarione. prima, ^ 
c locum "Terra in obfervatione fecun- 
da, Tlocum Terre in ob(ervatione 
ultima, & T'r lineam rectam verfus WN l 
principium Arietis du&am. — Sumarur 
angulus T7 «qualis angulo v QF, 1 
hoc eft qualis longimdini Comet z 
ubi Tema veratur in T. Jungaurac, Y 
& producatur ea ad g, ut fit 4 ad ac 
ut 4G ad. AC, & erit g locus quem 
"Terra. tempore obíervationis ulüma, 
mou in recta a c uniformiter con- 
tinuato, attingeret. Ideoque fi ducatur g v ipfi Tr parallela, &E 
capiatur angulus v g angulo v 6 zqualis, erit hic anguli 


d lus sg 
Kkk 2 aqua- 
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aqualis longieudini Comet loco g fpedtai s & angulus Te i 
xallaxis erit, qua oritur à ranflarione "Terrae de loco 7 in locum ; 
ac proinde I locns erit Comet in plano Ecliprice. Hic autem lo. 
cus orbe Jovis inferior effc folez. 

Idem colligitur ex curvatura viae Cometarum. Pergunt haec cor- 
pora propemodum in circulis: maximis quamdiu moventur celeri. 
us; at in fine curíüs, ubi. mozus appàrentis pars illa quz à paral. 
laxi oritur majorem haber proportionem ad motum totum appa. 
rentem, deflectere folent ab his circulis, & quoties "Terra movetur 
in unam partem abire in parcem contrariam. — Oritur hac dellexio. 
maxime ex Parallaxi,. propterea. quod refpondet motui Terra j. & 
infignis ejus quantitas meo computo collocavit difparentes Comeras 
fias longéinlra Jovem. — linde confequens eft quód in Petigeis & 
Periheliis, ubi propius adfunt, defcendunt fcpius infra orbes Marii 
&lnlcrionm Paneanm. 

Confirmatur etiam. propinquitas Cometarum ex luce cipitum. 
Nam corporis codleftis à Sole illuftrati & in regiones longinqu 
abeuntis diminuitur fplendor.ia-quadruplicata ratione dillantiz: 
in duplicata ratione videlicet ob auctam corporis diftantiam à Sole, 
& in alia duplicata ratione ob diminutam diametrum apparentem. 
linde íi detur & lucis quantitas & apparens diameter. Cometa, 
dabitur diftanria, dicendo quod diftantia fit ad diftantiam Plancta: 
in ratione integra diamezri 2d diametrum dire&té & rationc dimidi- 
ata lucis ad lucem inversé. Sic minima. Capillitii Cometz anni 
1682 diameter, per Tubum opticum fexdecim pedum à CL Flan- 
Jiedio obfecvata & micrometro menfürata arquabat 2. o". Nuclens 
autem feu ftella in medio capitis vix decimam partem latitudinis 
hujus occupabat, adeoque lata erat tantum 11 vela 2^. Lucever 
& claritate capitis fupcrabic caput Comcetz anni 1680, flellafque. 
prima vel fecundae magnitudinis zmulabarur.. Ponamus Saturnum 
fum annulo füo quaír quadruplo lucidiorem fuille ; & quoniam. 
lux annuli peopermodum aquabac lucem globi intermedii, & d 
meter apparens globi fit quafi 21', adeoque lux globi & annuli 

con- 
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conjan&tim aquaret lucem globi, cujus diameter effc 307: erí 
diftantíe Cometz ad diftantam Saturni uc v ad v 4 inverse, & 127 

» ad 3o' diredé, id eFut 24ad 3o ftu 4ad 5. Rurfus Comea 
anni 1665 menfe Aprili, ut Author elt. Fixelius, claritate fux pene. 
fixas omnes üperabat, quineziam ipfum Saturnum, ratione colo- 
1is videlicet longé vividioris. Quippe lucidior erat hic Cometa al- 
tero illo, qui in fineanni praecedentis apparuerat & cum ftellis pri 
mo magnitudinis conferebatur. - Latitudo capilliii erat quafi 6^, at 
nucleus cum Planeris ope Tubi opti collatus, plane minor crat 
Jove, & nunc minor corpore intermedio Saturni, nunc ipfi zsqua- 
lis judicabamur. Porró cum diameter Capillitii Cometarum raró 
füperet 8 vel 125, diameter veró. Nuclei feu ftella: centralis fic 
quafi decima vel forté decima quinta. pars diametri capillitii, patet 
Stellas hafce ut plutimum cjuldem efe apparentis maguiudinis 
cum Planets. Unde cum lux corum cum luce Saturni non raró 
conferri polit, eamque aliquando füperet; manifeftum cft quod 
Comet omnes in Perihelis vel infra Saturnum collocandi fint 
velnonlongefüpri. Errantigitur toco calo qui Cometas in re- 

donem Fixarum prope ablegant: qua certé ratione non magis il- 
luftrari deberenr à Sole noltro, quám Planeue, qui hic funt, illu- 
firantur à Scellis fixis. 

Hac difputavimus non confiderando obfcurationem Cometa 
rum. per fumum illum maxime copiofum & craffum, quo capur 
eircundatur , quafi per nubem obtuse femper lucens. Nam quan. 
to obfcurius redditur corpus per hunc fumum, tinto: propius ad 
Solem accedat neceffe eft, ut copia lucis a fe reflexa Planetas zmu- 
leur. Inde verifimile fit Cometas longe infra Spharam Saturni 
defendere, uti ex Parallaxi probavimus. —Idem-yeró quam ma 
ximé confirmatur ex Caudis. Hz vel ex refexione fumi [parfi per 
athera, vel ex luce capitis oriuntur. Priore cafu minuenda eft 
diftantia Cometarum, ne fumus à Capite femper ous per fatis 
himis ampla inétedibili cum velocitate & expanfione propageruc 
Ia pofteriore referenda eft lux omnis x quàm cipillitii-ad; 


nc 
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Nodeum capids, Igitur fi imaginemur luctm hanc omnem con. 
grgari & inr diftum Nudlei coarétari, Nucleus ille jam ceri, 
quoties caudam maximam & fulgeatiffimam emirit, Jovem ipfum. 
iplendore fuo mulum füperabz. Minore igitur cum diameny 
apparente plus lucis emicrens, muló magis iluftrabitur. à Sols, 
adeoque enz Soli multo proprior. : Quinctiam capita fub Sole de. 
liceícentia, & caudas cum maximas tum fulgeatifimas inflar tra 
bium ignitarum nonnunquam emitena, codem argumento in. 
fra orbem Veneris collocari debent. Nam lux illa omnis fi in. 
flellam congregari füpponatur , ipiam Venerem ne dicam Vena 

plurcs conjunétas quandoque fuperaret Tam 
Idem denique colligitur ex lace capitum creícente in reeffü Co» 
metarum à Terra Solem veríus, ac decreícente in eorum receffu à. 
Sole verus Terram. — Sic enim Comera pofterior Anni 1665 (ob- 
fervante.Heveio,) ex quo confpici czpic, remittebat femper de. 
moui fuo, adeoque praxerierat Perigaum ; Splendor ver capitis 
nihilominus indies crelcebat;ufque dum Cometa radiis Solaribus ob« 
tc&us defit apparere. Cometa. Anni 1683, obfervante codem 
Hielo, in fine Menfis fuli ubi primum conípe&tus eft, ravdilfime 
movebamur, miana prima 4o vel 45 circiter fingulis dicbus in 
orbe fuo confidens. Ex co tempore motus ejus diurnus perpe 
too angebaur uique ad Sr 4, quando cvi gaduum quali qi 
que. gitur toto hoc tempore Cometa ad Terram appropinqua- 
bat. Id quod ctiam ex diametro capitis micrometro menfürata col- 
ligitur: quippe quam even: reperit Aug. 6. cfle tantum 6^ 5' in- 
closà comá, at Sept. a.efleg. 7". Caput igitur initio longe minus 
apparuit quàm in fine motus, at initio ramen in. vicinia Solis longe 
lucidius exciti quàm circa nem, ut refert idem ZXevelis. Pro* 
inde toto hoc tempore, ob reccífum ipfius à Sole, quoad lumen de- 
crevit, non obítante acceffu ad Terram. Cometa Anni 1618 
Girca. medium Menfis Decenbris, & ifte Anni 1680 circa finem ejuf- 
dem Menfis, celerrim movebantur, adeoque tun£ erant in Peri- 
guis. Verum fplendor maximus capitum contigit ante duas E 
ep 
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feprimanas, ubi modo exieranz de radiis Solaribus; &c fplendor ma- 
ximus caudarum paulo anze,in majore vicinitare Solis. Caput Co- 
mec prioris, juxtà obfervariones Ofaei, Decem. 1. majus videbatur 
fcllis prima magnitudinis, & Deren. 16. (jam in Perigeo cxi- 
fles) magnitudine paràm, fplendore fcu claritate luminis pluri 
mum defecerat. Jos. 7. Keplerio de capite incertus finem fecit ob- 
f&rvandi. Die 1? menfis Decemb. conf pe&um & à Flamfledio ob- 
fecvatum eft caput Comet poftesiori, in diftanti novem gradu- 
um à Sole; id quod flellz terc magnitudinis vix concellum fü- 
fet. Decem. v5 & v7 apparu idem ut ftella teria magnitudinis, 
diminutum utique fplendore Nubium juxta Solem occidentem. 
Decem. 1 6: velociffimé motus inque Perigzeo propemodum exiftens, 
cedebat orí Pegafi, Scll teri magnitudinis. fev. 3. apparebacur 
Stella quart, Jon. 9. ut Stella. quintz, Jar. 13. ob fplendorem 
Lune crefcentis difparuit. Tan. 15. vix aequabat Stellas magnitudi- 
amis fepümz. Si fümantur qualia à Perigzo hinc inde tempora, 
tàpita que temporibus illis it longinquis regionibus pofita, ob 

juales à Tema diftantas, aqualiter lucere debuiffent, in plaga 
Solis maxime [plenducre, ex altera Perigei parte evanuere, lgiur 
t magna lucis in utroque fitu differentia concluditur magna Solis 
& Cometae vicinitas in fitu priore. Nam lux Comerarum regula- 
Tis effe folet, & maxima apparere ubi capita velocifime moventur, 
atque adeo funt in Perigzis ; nili quatenus ca. major cft in. vicinia 
E 


Coro. 1. Splendent igitur Cometa: luce Solis à (e reflexa. 
Coral. 3. Ex diétis ettam intelligitur cur Comee tantopere fre- 
quentant regionem Solis Si cerncrentur in regionibus long? ultra 
Saurnum deberent fiepius apparere in partibus Soli oppofitis. — Fo. 
Tent cnim Terre viciniores qui in his partibus verfarentir, & Sol 
interpofitus obfcuz ros. Verum percurrendo hilorias Co- 
mearum reperi quod quadruplo vel quintuplo pluses deeóti faoc 
Án Hemilphacrio Solem verus, quàm in Hemilphario oppolio, 
prsxes alos procul dubio non paucos quos lux Solaris ol 
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snicum in delcenfu ad regiones noftras neque caudas emittunt, sg. 

que adeoilluftranour à Sole, ut nudis oculis fe prius detegendos exhi. 

Beant, quàm fint ipíoJovepropiores. Spaut antem tantillo inter, 

vallo circa Solem defcripti pars longe major fita eft à latere Terr 

quod Solem refpicit; inque parte. illa majore Cometa: Soli ut pluri. 
mum viciniores magis illuminati folent. 

Corol. 3. Hinc etiam manifeftum eft, quod cotli refiftentia defli- 
cuntur. Nam Comet vias obliquas & nonnunquam curíai Pla- 
mearum contrarias fecuri, moventur omnifariam liberrimé, & mo- 
tus fuos etiam contra curfum Planetarum diutiffimé confervant. Fal- 
lor ni genos Planetarum fint, & motu perpetuo in orbem redeant, 
Nam quod Scriptores aliqui Meteora clle volunt, argumentum à 
capitum perpetuis mutationibus ducentes, fundamento carere vide- 
tur. Capita Comearum Acmolpbarisingentibus cinguntur; & Át- 
mofphazz inferne denfioreselle deben, inde nubes lunc non ip 
Cometarum corpora, in quibus murationes ill vifuntus, Sie Ter- 
sa fi & Planetis fpedtaretur, luce nubium fuarum proculdubio fplen- 
deret, & corpus firmum fub nubibus prope delitcíeerer.. Sic cin- 
ila Jovis in nubibus Planer illius formata, firum mutant inter 
;. & firmum Jovis corpus per nubes illas difficilius cernitur, . Br 
multo magis corpora Cometarum fub Atmofphacris &. profundio- 
ribus & craffioribus abícondi debent, 


Prop. XL. Theor. XXI. 


parec per Corol. 1. Prop. XIlL Libri primi, collamm cum. 
Prop. VIII, XII & XIII. Libr ceri 

Gars. 1. Hincfi Come in orbem redeunt, orbes erunt Ellip- 
fes; &c tempora periodica erunt ad tempora. periodica Planetarum 


jn ratione fequiakera tranfverforum axium.. Ideoque Cometa: ma» 
ximà 
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xim ex parte odis veifarites, & eo nominc orbes àxlbus 
majoribus decibentes, tardius revolventur, Utíiaxis orbis Co- 
mz fit quadmuplo major axe orbis Samurni, tempus revolutionis 
Cometz erit ad tempus revolutionis Saturni, id elt ad annos 1, 
ut 4 V 4 (fett B) ad 1, ideoque erit annorum 240. 

Coil. 4. Orbes aütem crunt Parabolis adeo fnitimi, ut corum 
ice Parabole abfque erroribus fenfibilibus adhiberi poffunt. 

ral. 3. Et propterea, per Corol. 7. Prop. XVI. Lib. 
Comer omnis erit [emper ad velocitatem Planete cujuf 
Solem in circuló révolvenris, in dimidiata ratione duplicata 
tía Comet à céntro Solis ad. difantiam Planeta à centro, Solis 
quámproxmé Ponámus radium orbis magni, cu Ellipfcos in 
qu "Tetra. revolvitr femidiamerrum traafyeram,, cile partium 
técoocoao, & Terra motu fuo diurno mediocii defcriber pares 
1710112, & mtu horario pártes 71675:.  ldcoque Comca ia 
eidem Telluris à Sole diftania mediocri, ca cum velocitate. qua 
fit ad velocitatem Telluris ut / à ad 1, deferiber motu füo diumo 
paidagirans ^& rhóci hórario partes 191 3641... n maajorjbis. 
Aucem vel minoribus diftantiis, motus tum diurmus tum horarius 
eritad huc morum diurnum & horarium iin dimüidiata ratione di- 
Rantiarum repedtivé, ideoque datur, 


Lemma V. 


ncenire lineam curvam generis Parabolici, qu per data 
quotcunque piaéla tranfit. 


Sunto punéta illa 4,8, C, D, E, F, Sc. & ab ilem ad rectam 
quimvis pofitione itam TN demie perpendicula quotcunque 
4H, BI, CK, DL, EM, FN. 

Cif. 1. Si punctorumi H; 1, K; L, MN zquila [oor io 
vila HI, IK, KL, &c. collige perpendiculom 4H, B], 
CK &c. differentias primas 5; 35, 3 P, 4b, $0, Gre, Íccundas c, 

LH c2, 
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26,3646 Gc teras d, 14, 34 
DESISCKT rh CK 08 
—ÉMX EN 5 b,Gc. din) 


idera uf H4 gr 
3b DLE EMIL 


tám: ut inveniatur lus 
longitudo, pone interval. 
LIA M BLIKSKL LM os 
unitates effe, & dic 41] 
hs pin 

$; qin4- 8, 
nirind- VIUA 
i dS M cri pegendo videi ad ufque pesulimun, peg 
dicilur ME, & przponendo figna negativa cemiini& 15, 15,9. 
qui jacent ad partes puncti S verfus 4; & frena affirmátiva termi- 
Tis S Ka SL, Cx qui jpctüt ad slrras partes puncti S... Er igi 
probe cblevitg en RS L1 T D dr eg E fei 
Cif: 3 Quod i punctorum H, T. K .L, &c. inzequalia fiat in- 
teralla Th FK; &c. Collie perpendiculorum 4 E, B 1, C Ko &t. 
differens rimas peridrervalla perpendicilorum divis, 2 I 
45, 5 5; fecundas per intemalli bin divite $2616 46 c tr- 
tis perinervalla rna divifs d, 2 d, d, &c. quara per intel 
quaera. divis e, 1e, &c, & fic deinceps; id eft ta ur fib 
T ELITS 


i TIN 


vs Boftigenc se iq iecit 
die AH — a... HS — p, pincs1$ 
; rin SL-—$, Sin.- SM pr- 
gendo fcilicer ad ulque perpendiculum 


limum ME, & crit 
Srdinaim applicaa  5— «bp | c4 1 dr e fts 
Corel. Hinc area curvarii 


m omniurn inveniri poffunt quampro- 
mé. Namfi curve cojufis quidrandz: inyenantur pundtz ali 


quot, 
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quot, & Parabola per eadem duci intelligatur: erit area Parabole 
hujus eadem quam proxime aim ates curyz illius quadrandz.. Po- 
teft aotem Patabola per Methodos nocifimas femper quadrari Gco- 


metri 
Lemmi VI. 


Esc ulferitis alie heil Cine invenire locum ejut ad tempus 
dolis Girhitilm datum. 


Defigaent H7, TI^, K L, TM tempora. inter obfervationes, 
Un Bg. preci) HA; TB, KG. Lp, ME, obfervatas quinque. 
longitudines Comer; E78 Tenipus datum inter obfervationem pri- 
mam & longitudinem quafiam. Fr fi per puncta 4,8, D, E 
duci intelligatur curva regularis BUD E; & per Lemma fuperius 
invenarur cjus ordimam applica  $, crit R S longitudo 
quafita. 

Eadem. methodo ex obfervatis quinque laritudinibus. invenicur 
latitudo àd cempus datum. 

* Si lóngitüdiaum obíe 


artum parve finr dieiiig, puri gia: 


diu citri 4 vel fffecerint obfervationes és ve quatuor ad 
Jnveniendam longitudinem & latitudinem novam. Sin mujorcs 
fint difeentiz, puta graduum 10 vel 20, debcbun: obfervationes 
quinque adhiberi 


Lenma 
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Lemma Vll. 


"Pu dabo fitim P ducert ream Into BC, cujut. parua 
PB, PC, reis duabus pofitione datis AB, AC alfaffe, ditam ba- 
beant rationem ad invicem, 

A gundo illo P ad rerum al- 

^. mmm, dB ducaur ré quavis 
PD, & producitur eadem verias re 

am altam 4C ufque ad E, w fit 
abr id P Ead P Din dai illa ratione, Ipft 
ACA 4D f EC; & f agatur 

, cues CPP B, cic PC ad PB w. P Ead 
d Tus $2 GEL 


Lemma VIll. 
Sit ABC Parabola umbüicn babens S, Chorda A C. bcfiá in Y 


ab [cindatur [egmeum, A, B CL cuju diameter f le er, vnctex pes D 
Vepradntt cápatur iQ. equali lida ipfn Ves, Jungatit. O $6 


producatur ea ad, ut fit S£ equalis 2 S O. Ft fi Cometa B moveatur it 
arci CBA, Gr agatur £B fea A C inE: die qud patum E d^ 
find 
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findet de chord AC. fegmentum. AE, tempori. propprtionae. quam- 
aximé. 
| Jungatür enim EO (ccans arcum Parabolicum 4B C in 1; & erit 
arca cutvilitiea: 4E Y ad aream curvilinam 4CYut 4E ad 4C 
quamptoximk..... Ideoque cum triangulum 45 E fit ad triangulum. 
AS C in cadem ratione, erit area tot 48 EYad aream totam 
ASCYut AE ad ACquamproximé, | Cum autem £0 fi: ád $0 
ut 3 ad 1 & EÜ ad YÓ prope in cadem ratione, erit SY ipfi E& 
parallela quamproximé, & propterea triangulum S E B, triangulo 
YEB quamproxime zqualc. inde ad aam AS ET addhnur 
triangulum &Y/B, & de fumma auferatur triangulum. $ E., ma- 
nebit area 4$ BY arz 4S EY zqoalis quamproximé, atqueadco 
adarcam 4S CY ut AE ad AC. Sed area. AS/BY clt ad aram 
AS CY ut tempus defaripti arcus 4/B ad tempus defcripti arcus to- 
tius. Ideoque 4 E ft ad AC in ratione temporum quamproximé. 


Q.E.D. 
Lemma IX. 


2qdtiTar M e Inguali 225. epuanur. iier fp. Nan; 
Sq eft latus reum Parabole pertinens ad verticem B. 


Lemma X. 


* 

Si producatur S je ad N G7, ut ieIN fit pars tertia ipfis al, 
SP fit ad SN ut SIN ad Sg. — Cometa. quo tempore. defcribit. arcum 
Aj Cy fpragredereun- ea fenper cun velutitate: quam. balet in alit 
diu ipfi SP equali, deferibeet hngitudnem qualem chord A C. 


Nam (i velocitate quam: haber i js, eodem tempore progredia 
tur uniformiter in redta quz Parabolam tangit in s; arci qium 
Radio ad punctum S ducto defcriberet,. qualis eífet arcas Par. 
lice 4$ Ci». Ideoque contentum füb longitudine in Tangente d 

fcripta: 


"x 
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facipta & longitudine S, elfec ad contentum füb longitud 

dE M waa 4S Cp ad idigulim ASCM, id et on 
adSM. Quare AC ft ad longitudinem in tangente defcripam 
wtSiadS X. Cum auem velocitas Comez in altitudine $1 
fic ad velociatem in altiudine S /«in dimidiata ratione S £ ad $y« 


m 
ri 
Neu Aet 


£1 


inversi, id eft ia ratione Sj ad $ N;, longitudo hac velocitate eo- 
dem tempore defcripta.erit d longitudinem in Tangente defcripam 
utSaadS X. Igitur 4C & longitudo hac nova velocitate de- 
fcripcaycum fin ad longitudinem in Tangente defcriptam in eadem 
ratione, zquantur inter fe.. 0, E. D. 

Carol. Cometa igitur ea cum velocitate, quam habet in alttu- 
dine S i« -- 71, codem tempore delcriberet chordam 4C quam- 
groximé, 


Lemma XI. 


Si Cometa motu omi privatus de altitudine SN. feu Se y 2 Tu del 
mitteretur, ut caderet in Solem, €r ea femper ^i siformiter contitnatà 
mugeretur in Solem qua rgetur fub initio; idem quo tempore in orbe fi 
deferibat arcum. A C, defeenfa fuo. deferiberet patum lgitulimi lie 

quale, 
Nam Cometa. quo tempore defcribat arcum Parabolicum 46; 
codem temporc ea cum velocitate quam haber in altitudine 5? (per 
Lemma 


EL 4& ] 

Lemma novitimum) deíribet chordam AC, adeoque eodem tem- 
pore in circulo cujus femidiamerer effet $/P revolvendo, defcriberet 
arcum cujus longitudo effec ad arcus Parabolici chordam 4C indi- 
midiara ratione unius ad duo, Er propterca co cum pondere quod 
habet in Solem in altitudine S Ls addo de altitudine illa in Solem, 
delcriberer codem tempore ( per Scholium Prop. IV. Lib. I.) fpari- 
um zquale quadrato (émiffischordz illius applicato ad quadruplum. 
alciadinis 9D, id ef fpatium 2*.— Unde cum pondus Cometa 
in Solem in altitudine S N. fit ad ipfius pondus in Solem in altitu- 
dineS P, ut SPad Su: Cometa pondere quod habet in altitudine 
SN. codem tempore, in Solem cadendo, deícriber fpstium 472 
id eft fpatium longiudini Z,. vel My axquale, Q0, F. . 


Prop. XLL. Prob, XX. 


Comet in Parabola moventis TrajeBoriam ex datis tribu 
sl fervatimibus determinare, 


Problema hocce longe difficillimum muldimodé aggreffas, corn. 

fai Problemata iie in Libro primo qui ad cjus folutionem: 
Ipedant. Poftea (olurionem fequentem paulà fimpliciorem exco- 
gitavi. 

Seligantur tres ob(ervationes, qualibus temporum intervallis ab. 
invicem quamproximé diftantes, Sis aucem temporis incervallum 1. 
lud ubi Cometa usdius moverur paulo majus altero, ita videlicer uc 
temporum differentia fic ad. Tümmam.tcmporum.ut Jumma-tempo- 
porum ad dics plus minus fexcentos. St cales obfervationes ran. 
prílo fiac, iaveniendus eft novus. Comece locus per Lemma 
lex;um, 

Delignent $ Solem, T;t,« tia loea "Terme in. orbe magno, 
did UB, « C obfervaras res ongitudines Comet, J^ tempus gcc 
ebfervacionem primam & fecundam, I//tempus inter fecubdora ic 


[483 
vetim, X longitudinem quam Cometa toto illo tempore ex eurn 
velocitàte quam haber ia mediocri Telluris Sole diflandis, defi 
bere pofi, & t / perpendiculum in chordam T s. Ia longitidine 
media tB fümatur orcanque punétum B, & inde veris Solem 8 


ducatur linea 8 E, quae fic ad Sagitrim t /^ut contentum fub $8 & 
St quado ad cibum byporemuíe trianguli rectanguli cujos latera 
funt S B & tangens latitudinis Cometa in obíervatione. feconda 

radium t B. Et per punctum E agatur redta 4 EC, cujus pants 45 
EC ad restas T 4 & « C cerminatz,, fint ad invicem ur tempora. 

& W: Tum per pánéta 4, B, C, duc circamferentiam circu! li, eam- 
que bifeca in 4, ut & chordam Ain [. Ageoccultam $ i fecantem 
AC in 5, & comple paralldogrammumi Aj. CapeTe aquilem 
3 I, & per Solem S age occultam z z equalem 3 Se d- 3^ z 


deletis jam literis 4, E,C, I, à punéto /B verfus pun£tum £duc o7 
culam. 


[489 ] 
culam novam 8 Eque fit ad peiorem B E in diplicita rátione di- 
flantiz B. ad quantitatem $e 3- 5i»; Éc per poactum E iterüm 
duc rettam AEC cadem legeac piis, id t, ia ut ejs panes 4E 
& EC fincad invicem ut tempora ioter obfervationes, l/& IJ. 

Ad AC bifectam in Lerigantur perpcndicula 4M, CN, 10, quiz 
rum 4 M & CN fint tangentes latitudinum in oblcrVatione dai 
actertia ad radios T4 & * «, Tungatur MN [cans 10-10: Con- 
flinaatur retangulum j^; ut prius. In I4 producti copitür 
ID quiis $« -- iia, & agaturoculia0 D. Deindein MN. 
verfus AN capiatur M/P, qua: ficad longitudinem füpra inventnt 
in dimidiasusadpe mediocé diae Tala Sole ( feu fea 
diametri orbis magni ) ad diftastiam 0 D. | Ec in 4C capiatur C 
ipfi NP aqualis, ira uc puncta G & P ad eafdem partes rect NC 
jaccant, 

PRA died qua punéta-E 4, ; 6; ex affümpto puncto 
B inventa funt, inveniantur. ex affomptis ucünque. punctis alis 
b & f puncta nova cya, c, g, & « « x». Deinde fi per G, $7 du 
catur circumferentia circuli 6 e »- fecaas reétam « Cin Z': erit Z lo. 
cus Comet in plano Eclipticz. . Ec fi in AC, ze, «x cipianmur 
AF, à f, t iplis CG, 't g, y réfpective aequales, &: per 
F, f, e ducatur circumferentia circuli F f v fc 
erit punctum X alius Cometz: locus in plano Eclipcics. 
dta X & Z crigantur fangentes latitudinum Comciae ad radios TX 
& 7 Z ; & habebuntur loca duo Comecr in otbe proprio. Denique 
(per Prop. XIX. Lib. I.) umbilico.S, per locx illa duo delcributu 
Parabola, & hac crit Trajeétoria Cometa. 2, E 

Confliuétionis hujus demoaftratio cx Lem 
quippe cum recta 4C fecetur in E. 
ma VIII: &/B E per Lem. À 
arcüi 4B C & chord AEG interiecta; & M? (perLem. 
longitudo fit chorda arcus, quem Comes in orbe 
obíervationem primam ác tertiam deleri 
MN zqualis fuerir, fi modó- 8 fit verus Co 
Edipticz. Mmm 


D 499] " 

Cadm punéta 2, ja non qualibet fed yero: proxima di 
convenir. iangulus 4D. in quo veftigium orbis in plánio. pow 
tic delixiprum fccibir reétam 4/8. praererpropter iahote[cat in 4s. 


uod pim 
hu 


Sb, Ez eadem methodo inveniendum erit put&tum teitium 4j fi 
modo operationem tertio. repetere uber. Sed hac. methodo opéc 
maioncs dua ur plurimum fuHecerint Nam fi dillantis B) 
perexigua obyeaerits poftquam inven funt punóta-F, f'& 6e, 

toe F f. & Gg lecabunt/T 4 &-« Cc i puriétis: quifits 
X&Z 


Exenplim. 


««., Propenatur Cometa aáni 1680; Hujus motum à Flanffedie ob-. 
Tervatum Tabula fequens exhibet, 


38a pero 
à 
17.29.47 
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1n his obfercaciónibüs Flanftidius/c3'afs:eft diligentid, ut poft- 
quanp bis obíetsaffec:diltaniam Comcte id Stella aliqua dix; de- 
inde ctiam. diflantiam bis zb-aliz ftella &xa / &edirecad flellam pri- 
orem & dillantiam. Comer ab eadem iterum obíervare, idque 
bis, ac deinde ex diftantia illius incremento vel decremento tem- 
piri proporiondli colligeret diftantiam tempore intermedio, quan- 
do diflantia à ftella altera obíervabatur. Ex hujufmodi obfarvatio 
nibus loca Comet feflinanter computata Flanffedius primb cum 
amicis communicavit, & poflea eadem ad examen revocatas cal- 
culo diligentiore correxit. Nos loca correcta hic defcdipfimis. 

| 


His adde obfervationes'qua(dam e noftris. 


Fárs, 


Mats 


e. 
3-3:a tcs 


ix obfervationts T'defcopio fapaupetli; & Micxiin&t Rl" 
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Dic Veneris Fi, 25: St. vet. Hor. 8; P. M. Cométe in 5 ex. 
iftentis gliflantia ftella E erat major quim 34 Eminor quim * 


AE, adeoque zqualis 4, 4 E proxime; & angulus 4p E nonni] 


H 
x 
5 ;' 
9 E | 
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obtufus erat, fcd fere redtus,' Nempe fi demitteretur ad p E perpen- 
*licilum ab 4, dillantia Cometr à perpcndiculo illo erat : p. 
Eidem hodshori s; Come i D exiflenis diftanc à dela 


era: major quàm 3; 4E, minor quàm 7: 4E; àdeoqué aiqualis. 


; 4E, feu * 4E quamproximé. 
4 ad re 
Di 


A perpendiculo autem à Stella. 
tam ? E demiflo diflantia Comer erat £P E. 

555 Mort. 1, hor. vi. PM. Come in. exiens, ftell 
K & C accuraté interjacebat, & rcótze C R.K pars CR paulo major 
crac quàm y. CK, & paulo minor quam : CK, 4- ; Cj, adeoque 
zqulis ; CK 4 CR Gus CK. 

^» Mart. 1. bor, 8.P, M; Cometa exiftentis in S, diflantia 

Atia C erac ? FC quamproximé.. Diflantia fiellz Fà retta CS 
producta erat j, FC; & dillanria flcllz 8 ab eadem recta crat quin- 
Tuplo major quim diflania flle E. Itm recta NS produéta. 
man- 


E25] 
xranfibat inter flellas FZ& T, quintuplo vel fextuplo propior exi- 
flens flelle H quim ftella I. 

Die s9, Mart. 5. hor. 117. P. M. Cometa exiflentein T; reda 
MT qualis crat ; ML, & recta LT producta vranfibat imer B & 
F, quadruplo vel quinruplo propior F quàm 8, auferens à BF 

juintam vel fextam ejus partem verfus ,— Ec MT product traa- 
bac extra fpatium 8 F zi partes tell 2, quadruplo propior exi- 
flens telle B quam ftelle-F, Eraz M ftella perexigua qua: per Te- 
lefcopinm videri vix potuit, & L ftella msjor quali magnitudinis 
octave. 

Ex hujufmodi obfervationibus per conftructiones figurarum & 
computationes (pofito quod ftellaim 4&9 diflantia ellec 2 gr- 
6: & ftell: 4 longitido 26 zr. 4v. 48^, & latitudo boreilis 
và gr. 5, flelleque B longitudo - 4o. 16^. & latitudo 
borealis 11 gr. 175; quemadmodum à Funff«dio obf itas accepi) 
derivabam longitudines & latitudines C: Micrometro 
rum affabre conftruétà ufus fum, fed Longitudinum ran - 
tudinum errores ( quatchus ab ob(ervationibus noftris oriantur ) di- 
midium minuxi unios primi vix fuperant, praxerquam in obferva- 
tione ultimà Mcr. 9. ubi pofitiones fixarum ad ftellas /& B mi- 
nus accurate determinare potui, Cafjnmr qui m codcm 
pore obíervavir, e dedlin: quam inv 
tem patum diligenter defi affus eft 
obfervationes noftras ) in fine motus fü 
boream verfus, à parallelo quem ia fine Menl 

am ad orbem Comctz determinandum 
y quas Flopjfedis 
& Jan. 25, Ex his inveni S t parium 9842 

midiameter orbis magni. Tum ad opéra 
fem primam affümendo t B partium 5657, inveni SB 9747, B 
primà vice iA— 413: BE [ccnnda vice 421, 
0D 10186, 3450, M'N 8 
Vnde ad operationem fecundam coll 


Zomet 


mea (juxa. 
defledtere cepit 


. [EARN 
per banc operationem inveni tandem diflantis T X 477. &.z 
1132 z Exquibus orbem defnicndo inveniNodos usi a &c y 16. 
33 s Inclinationem plani ejus ad planum Edipriag 61 or 29) wer 
Gcem ejus (feu perihelium Cometa) in 27 gr. 43' cum latitudine. 
auftrali 7 27. 145, & cjus [ats Tedum 236.6, artamqp radio ad 
Solem dudo fingulis diebus. doíaiptam 93535. Comm vai) 
Demi. 84. ob, 4. P, M. in verice orbis feu penhelio fuiffe. Hiec 
vupnia, per fcslam partium aqualium & chordas angulorumex Ta: 
ila Sinum naturalitm collcdtás determinavi graphic? copílni- 
edo Schema fat amplum, in quo videlicet femidiamere orbis 
magni (partium 16000) aqualis cflet digitis 16; pedis Anplicani. 

"Tandem ut conftaret an Cometa ih Orbe fic invenzo veré mo- 
yerccur, oollegi per operationes partim Arithmeticas partim Gra- 
phicas, loca Comer in "hoc orbe ad. oblervarionum: quarundam 
icmpora: ui in Tabula fequente videre licec. 


$6 rar E 


Priteca osficlins Comeam, qui Menfe Nozenlri 
appiruerat, cundem efle cum Comza menlium fübfequentinm, 
literis ad me dris aliquando difputarez, & Traje&toriam quandam 
ab orbe hocce Parabolico non longe abcrrantem delincaret, vifüm 
eft loca Cometein hoc. orbe Meníe Novembri computare, & cum 
Obfrvationibus conferre. Obfervationcs ita fe habent. 

Nos, 17. St, Vet. Pouthess & alii hora fexta matutina Rome, (id. 
elthora y. 1o Loudni) Comcam obíervarunt in 2 8 gr. jo cum 
latitudine Auftralio gr. 40. Extant autem corum ohícrvationes 
in tractazu quem Ponthseus de hoc Comeza in lucem edidi. Eadem. 
horà Galleius iam one, Cometam vidit in - 8 gr. fine Latim- 
dinc. Nw, 
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Nó, 18. Poukeas S Socii hori macutind 6, 3o Rmi (i. hor. 
T:49 Lüidi) Cometim videunr ia — 135, cum Lar Aullz vr. 
20. Eoderi dié fe P, Areo in Acidemia Ficlfrápud Cali, hod 
quint ritcutini, Comécini vidit ia medio Stellarum duarum par- 
varam;quarüra tra niedit ef rium ín recta linea in Virginis Aula 
li manu, &altera eft extrema ale, Unde Cometa tunc fuit in 
12 gr. 46 cum Lat, Aut $9. - Eodem die Bie in Noca dn- 
lia à Eat. 415, hord quiatd ruatütias (id eft Lodi hora Mat P 
Cometa vifus eft ina. 1.4 circiter, cum Lar, Auflr, lgr.30';uüà 
C Fllbio accepi. 
Niro. tg. hora Mit 4z Cntahriis, Cometa (obfervante juvene: 
justa diftibit Sick « quali 2 7. Boreazephyrum verus, 
Eodert die or. s. Mat. Bofrie in Nova arlia Comera diflabut à 
Sfiga v grada uno, difrcaciàlaiaium ceilenie 42 atquc adco 
differentia Long. 44' circiter, Unde Cometa erac in 13 er. 4o. 
cum Lar. Auftr. 1 e. i9. Eodem die D. Artburus Storer ad Buvi 
um Patuxent prope Hinting-Cra in Mary-Land, in Confinio Firgi 
nie in Lat. 38; gr. hori quintà matutind. (id eft horá 1o Londini) 
Cometam vidit fupra Spicam «r,& ciim Spica propemodum conjun- 


Qum, exiftente dillani inter coldem quali sr. Obfervaror idein; 
cadem horá dici fequenti, Comeam vidit quafi e. infeloren 
Spici. Congruent ha obfeivationes cum obíc in Nova 


glia factis, fi modà diftantiz ( pro motu diurno 
nibil augeantur, itz'ut Corneca die pco 
tudine $2' circiter, ac die pofteriorc in 
perpendiculari 2 gr. 46. 1 

Vov. 20. D. Mantenaria - Aftroitomis Profclfor P4; 
fexta Matutina, F'oucris (id eft liora s. ro Loud) Com 
ine 23 gr.cüm Lat, Auftr 1.39. Eodan dic 
Conte Spica s, 4 gr longitudinis ia oriedgna, adco 
23 gr. 24 citciter, 

Arv. 1t. Pastheus & Socii hor, mat; 7: Come 
iic 27s. jo cum Latudine Auftalt 1r 


Comes), non- 
Tuperior ellct Spica wr alui. 
ior eadem ftella slacadine 


hoa 
n vidic 
i« dillzbar 
Ic erat in a. 


obfavaaar 
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juincd mat. in « 27 gr. A3. Mantenaris in a 27 gr. 
ie ia Infild Tanact vis ct prope principium soni eandemque 
x latitudinem habuit cum Spica Virginis, id elt 1 gr. 59. 
jen. 22. Vifus eft à Montenaro in « 2". 33. Bofloiie autem 
in Nová Znelis apparuit in « 3 gr. circiter, cadem fere cum lari- 
tudine ac prius, 

Deinde vifus eft à Mowexaro Novem. 24. in w t2 gr. 5, & 
Nov. iy.inm tzgr.45. Latitudinem. Galleius jam ponit gr. 
Eandem Poutheus & Galletius decreville, Móntenarus & Zngo femper. 
creviffe teftantur,| Cra(fe funt horum omniurn obfervationcs, fed 
x Moonari, Aygois & obfervatoris in. Ngva- Anglia praeferenda: 
videntur. Ex omnibus autem inter fe collatis, & ad meridianum. 
Lodi, hor mat. . 1o reductis, colligo Cometam hujufmodi. 
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Loca autem Comcetz: iifdem horis in orbe Parabolico inventa. 
ita fc habent. 


Congruunr igitur ebfervariones tám menfe Npvonbri, quam 
menfibus rribus lübfequentibus cum motu Cometz circi Solem in. 
"Traje&torià hacce Parabolici, atque adeo hadc effe veram hujus 
Comezz Traje&toriam confumari Nam differentia iar loca ob- 


La i 
fervata & loci complitata tam ex erroribus ob(ervationum quam 
exeerroribus operationum Graphicarum in Orbe definiendo admillis, 
facilà oriri potuere. 

Ceterum T'ajcftoriam quam Cometa defcripíit, & caudam vc. 
ram quam fingulis in locis projecit, vifum eft annexo fchemate in. 
plano Trajc&toriae opticé delincaas exhibere: obfervationibus fc- 
quentibus in cauda: definienda adbibicis 

INuv.1 7, Cauda gradus amplius quindecim longa Paxihee appa 
E surgere 30r. longa, Solique dircéte oppofita in Nrv 
Anglia cernebatur, & endete ufque ad flcllam «, qui cunc 
cratiin a 9 gr. $4». INpo. 19, in Mary-Lend cauda. vifa fuit gradus 
15 vel 20 longa. - Dec, 1o. cauda (ob(ervanze Flam/fedio ) tranfibat 
pec medium diftantia: inter caudam ferpentis Ophiuchi & flcllam 
$ in Aquila auítrali ala, & delincbat prope ftellas 4, «P in Ta- 
bulis Bari... "Terminus igitur etat in v» 19 : cum lac. bor. 34: gr. 
circiter, Dec. 1, fürgebatad ufque capuc fagitta (Baero, «-6.) dc- 
fincns ino» 26 gr. 43 cum la, bor. 38 gr. 34 . Dec 12. tranlibac 
per medium Sagitae, ncc longe ultra procendcbatur, delincas in.» 
4 cum lat, bor. 42. circiter, nelligenda funt bac de longitudine 
cauda clarioris. Nam luce obfcuiore, in ccclo forían. magis fereno, 
cauda Dec. 12. hora 5, 4o Rome (obíecvante Pouth«o) fupra cygni. 
lropygium ad gr. to. Íclc extulit; atque ab hac ftella ejus latus ad 
occafum. & boream min, 45.dellitit. Latxautem erar cauda his 
dicbus gr. 5. juxta terminum. füperiorem, ideoque medium cjus 
diflabat à Sell illa a gr. 15 auftrum verfus, &c terminus fuperior 
eratin x 22 er. cum lat. bor, ói gr. D [urgebat fere ad ci- 
thedram Caiopeie, zcqualiter diftans à à ác Schedrs, & dillantiam ab 
wuraque. diltaniz caum ab invicem aqualem habens, adeoque 
at i 
xeali 
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40 gr. ; Gita autem erat & convexo laterefpettabat ad auflrum; 
Cum circulo per Solem & caput Comet tranfeunte angulum con- 
fecic graduum 4 juxta capu Comet ; at juxza terminum alterum. 
inclinabatur ad circulum illum in angulo 1o vel 1 t grad. & chor- 
da caude cum circulo illo continebat angulum graduum octo. 
fan.1 3. Cauda luce (atis fenfibili cerminabatur intet 4amech & Afrol; 
& luce cenuiffima defincbar é regione ftella x ín latére Perfei, Di 
flantia termini ciudaz à circulo Solem & Comeram jungente crat. 
1 gr. jo, & indinario chord caudz ad circulum illum 8; y, 
jen. 15 & 26 lucetenui micibarad longitudinem graduum 6 vel 7 
& ubi colum valde frenum erar, luce tenuiffimá & aegerrime fen- 
fibili attingebaz longitudinem graduum doodetim & paulo ultras 
Dirigebatur autem ejus axis ad Lucidam in humero orientali Au- 
ipie accuraté, adeoque declinabat ab oppolitione Solis Boream ver- 
fas in angulo graduum decem. - Denique Feb; v6. caudam oculis 
amatis afpexi gradus duos longam. an lux prediés eenáor 
per vitra non apparuit. Ponrhenr autem Fé. 7. fe caudam ad lon- 
giudinem gr. 12. vidiffe fcribit. 
Orbem jam defcriptum fpcétanti & reliqua. Cometa: hüjis Pha 
momena in animo revolventi haud diffialter conftabit quod cor- 
rà Cometarum fant folida, compaéta, fixa ac durabilia ad 
flar corporum Planetarum. Nam fi nihil aliud effent quàm vapo- 
es vel exhalationes Terrz, Solis & Planetarum, Cometa hicctin 
tranfit fao per viciniam Solis latim dilfipari debuiflet. Eft enim 
alor Solis ut radiorum denfitas, hoc eft reciproc? ur quadratum 
diftantiz locorum Sole. Ideoque cum diftantia Comerz à Sole. 
Dec. 8. ubi in Perihelio verlaBütur, effet ad. diftantiam Terrz à 
Sole ut 6 ad 1900 circiter, calor Solis apud Cometam eo tempore 
erat ad calorem Solis aflivi apud nos ut 1000000 ad 36, [tu 
38oooad i. Sed calor aquz cbullientis eft quafi triplo major 
quàm calor quem terra arida concipit ad aflivum Solem; ut exper- 
tus (om: & calor ferri candentis ( fi recté conjestor ) quafi rplo 
vd quadruplo major quam calor aqu ebullientis ; adeoque calor 
quem terra arida apud Comeam in perihdio verfantcm cx D 


KE ibus major quàm calor 

Solaribus conci [s quafi 2060 vicibus major quim. 
ferri candentis. xs psg calore vapores & exhalationcs,om- 

nifque matería. volacilis ftatim confumi ac dilfipari dcbuiffenr. 
Comcta igitur in perihelio fuo calorem immenfum ad Solem 
concepit, & calorem illum diuiiflimé confervare poteft. Nam 
lobus ferri candentis digirum unum latus, calorem fuum omnem 
Tb Hove uas in ace confie vix aises Clogs 
major calorem diutius confervarer in ratione diamczri, propterea 
quod füperficies ( ad cujus menfüram per contactum acris ambi- 
entis reírigerarur) in illa ratione minor eit pro quantitate materie 
(ipiis es globus ferri candentis huic Terre 
azqualis, id eft pedes plus minus 40000000 latus, dicbus totidem, 
& idcirco annis joooo, vixrerigeerer. Supicor ramen quod 
duratio Caloris ob caufas latentes augeatur in minore rationc quam 
€ diameri: & optarim rationem veram per cxpcrimenta invefli- 


i. 
S eva ses fl quod Cometa Menfe Decenbri, ubi ad So- 
lem modà incaluerat, caudam emitebat longe majorem & fplcn- 
didiorem quàm antea Menfe Novembri; ubi |perihelium nondum ac- 


"gen. Etuniverfliter cauda omnes maxima & fulgentilima c 


mets oriuntur, ftatim poft tranfitum corum per regionem Solis, 
 Conducit igitur calefactio Cometa ad magnitudinem cud. Et inde. 
colligere videor quod cauda nibil aliud fit quam vapor longe tem- 
iffimus, quem caput feu Nucleus Comezz per calorem fuum emitir. 
Cicenum de Comezarum caudis triplex ef opinio, cas vel jubar 
«ffe Solis per tranflucida Comerarum capita propagatum ; vel orii 
ex refraétione lucis in progres iplius à capite Come in Teram : 
vel denique nubem elle (cu vaporem à capite Comezz jugiter füz- 
gentem & abeuntem in partesáSole averfis, Opinio prinià corum, 
tÍt qui nondum imburi funt (centia rerum opicarum. Nam jubar 
Solis in cubiculo tenebrofo non cernitur nifi quatenus lux reflecticur 
8 pulveram & fumorum particulis per aerem femper voliantibus: 
Icoque in aere fumis eritioribos indo fplendidius efb& fenfum 
nna 


for- 
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forcius ferit; in aere clariore tenuius eft & zzgrius fentinir: ih cai 
autem abfque materia. refe&tente nullumi elle potet, ^ Lux nog 
cemnitur quatenus in jubare eft, fed quatenus inde reflediur ad 
oculos noftros. Nam vifio non fit nifi per radios qui in oculos 
impingunt Requirkur igitur matctia aliqua. refie&ens: in regione. 
Candz, ne colum torum luce Solis illuftraum uhiformiter [plei- 
deat. Opinio fecunda multis premiur difficultatibus. Caudeemun- 
quam variegantur coloribus: qui tamen refraétionum foleit efe 
comites infeparabiles. Lux Fixarum & Planetarum diftindté ad rios 
tranfmiffa demonftrat medium codefte nalla vi refraétivà pollere. 
"Nam quod dicitur fixas ab ZEgyptiür comatas, nonnunquám vilis 
fuiffe, id quoniam rariffimé contingit, afcribendum eft nabium re- 
fia&ioni forciitz, Fixarum quoque radiatio & cintillaio ad refra- 
iones tum Oculorum tum aedis tremuli referende funt: quippe 
qus admotis oculo Telefcopiis evancfcunt. ' Aeris & afcendentüm 
vaporum tremore f ut radii facilede angulto pupilli fpatio per vi- 
ces decorqueantur, de latiore autem vitri objecivi apertüia neuti- 


pam. inde eft quod (cintillatio in priori cafu genéretür, id po- 

fleriore autém ceffet: & celfatio in polteriore cafu demónftrát re- 

gularem eanlimiffionem lucis per clos abfque omni refradtiónelen- 

ibili. Nequis contendat quod cauda non foleant videri in Come- 

tis cum corum lux non elt laris fortis, qia unc radii fecundatii 
n 


non habent fitis virium ad oculos movendos, &c propterea ciudis 
fixarum non cerni : fciendum cft quod lux fixarurh plus centurm Vie 
cibus augeri potet modiantibus Telefcopis, nec amen caude ctr 
munur. Planetarum quoque lix copiolior eft, cauda: vero nulle: 
Comece aucem fepe caudatifmi funz, ubi capitum lux tenuis elt 
& valde obtufa fic enim Cometa. Anni 1680, Meuíe Drcmiris 
quo tempore capuc luce fua vix aquabat ftellas fecunda: magnitu 
dinis, caudam emitrebaz fplendore notabili ufquead gradus 46, 565 
6o longicudinis & ultra: poftea Jun. 27 & 18 caput apparebat ut 
fila (epima: tantum magnitudinis, cauda vero luce quidem pe 
tenui fd fcis fenfibili ong erc vel 7 gradus, & luce obfcurilimi, 
, qu 
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jue cerni vix poffet, porrigebatur ad gradum ufque duodecimum 
peeled eode sik EH &e to ubi ci 
dide cce vider deliccin clan gradüsdaos longum per Tele- 
copium contemplatus fum.. Porro ft cauda oricecur ex relra&tione 
materie codleftis, & pro figura cxelonit defle&teretur de Solis oppo- 
fidoné) debeker deflexio illa in üfdem cosli regionibus in eandem. 
femper partem fieri. Atqui Cómerz Aàni 1689 Dicenb. 28 ho- 
11 8 P-M. Lodi, verlibatur in x 8 gr. 41 cum latitudine bore- 
ali 23 gr.6, Sole exillente in » 1857. 26.. Ec Cometa Anni 1577 
TX 38. verfabatüt in 8 gr. 41^ cm latitudine boteili 28 p.40. 
Sole etiam exiftérite in v 18 gr. 266 circiter." Utroque in calü Ter- 
xtür iit eodem loco & Cometa appárebit in eadem codi 
iori ramen, cafu caudà Conietz:. ( ex mis & aliorum. 
onibus) dedlinabac angulo gradüum 4* ab oppofitione So- 
Tis Aquilonem Verfüs ; i potete verb (éx Obfervationibus T5- 
foil) dedlinatio elt graduum z; inauftrum. gitur repudiata. 
Goclofüm refraetiohe, [in ut Phenomena Citidarum ex mare- 

Til'aliqua refieetente denvencir: 

Caudis autem 3 capitibus órid & in regioné à Sole averfas aI- 
idéié confirácur ex legibus quasobferyzar. le quod in planis 
orbium Comerarurn per Solem tranfeuncibus jacentes, deviant ab 
oppófitione Solis iti eas femper partes quas capita in orbibus illis 
ptogredientia: veinqgum Quod fpectarón in his planis conftituto ap- 
parent in partibus à Sole direété averfis; digrediente autem [pecta- 
tore de his planis, deviatio paulatim fentiur, &c indiesapparet ma. 
jor. Quod deviatio caeris paribus minor eft ubi cauda obliquior 
tad orbem Corner, ut & ubi caput Cométe ad Solem propius 
accedit ; pradferim fi ps deviationis angulus juxta capur Co- 
me. Przterca quod cauda: non devianzes apparent red, devi- 
amtsatrem incurvantur. Quod curvatura major eft übi major(t 
deviatio, & magis fnfibilis ubi cauda czceris paribus longior eft: 
nam in brevioribus curvatura agre animadverütur, Quod deyii- 
tionis angulus minor eft juxta caput Come, major juxa cauda 

exre- 


materiam oriuntur, Exenim ucinaere noftro fumus cor 
jufts gni pei [uperiora, idque vel perpendiculadite fi corpas 
quicícat, vel oblique fi corpus moveatur in lacus; ita in colis bi 
corpora. gravitant in Solem , fümi & vapores afcendere debent à 
Sole (ui jam ditum eft) & luperiora ve rectá petere fi corpus fa- 
mans quicíci vel obliqué/fi corpus progrediendo loca [emper deerit 

ifla 


bod 
ds cu- 


à quibus (bperiores vaporis partes afcenderant, . Et obliqui 
utor erc dbiaslis va pins velie t alum i Va S 
lis & juxta corpus fumans, — Ex obliquitatis autem diverfitate in- 
curvabitur vaporis columna : & quia vapor in columna: latere pre- 
cedente paulo recentior eft, ideo ctiam is ibidem aliquanto denlior 
erit, lucemque propterea copiofius reectet, & limite minus indi- 
flincto terminabiur. De caudarum agitationibus fubitaneis & 
incertis, deque earum imegularibus, quas nonnulli quan- 
doque delcribunt Jic nihil adjicio; propterea quod vel à mutationi- 
bus aeris noilri, & motibus nubiom caudas aliqua cx pare oblan- 
antium oriantur; vel fortea partibus Viae Laétez,'qua: cum caudis 
prazereuntibus confundi poftnz, ac tanquam earum partes fpectari 

Vapores autem, qui fpatiis tam immenfis implendis fufficiant, cx 
Cometarum Atmofpharris oriri pofle, inelligetur ex raritate aeris 
nofi. Nam aer juxta fuperficem Terra fpatium occupat qual 
3o vicibus majus quam aqua ejufdem ponderis, ideoque acris co- 
lumna Cylindrica pedes 850 alta ejufdem eft. ponderis cum aqu 
columna pedali latitudinis ejufdem. Columna autemaerisad lüm- 


mitem Ammofphaze affirgenszquat pondere fuo columnam qu 
pede 


QM 
5. & propter fi columnae tocius acrex pars 
Yaferior m So alid demacr pesrequsfopciór er 
[: 


pedes 33 alam ciccter 


ire fo columnam aqua lam pedes 7. Inde Veró (ex Hy: 
multis experimentis confirmata, quod cóitipreffo aeris ficüe 
pondus Atmofphera: incumbenas, quodque griias fic reciproce 
Vequidinum difintiz locorüi 4 cetera: T'ere y'eomputatenem 
er Corol. Prop. XXII. L'ib. II. ineundo, "invehi quod ácr, fi acen- 


infra orbem Saturni ad elobum diam. 
Meoqie bus ieri olia 
al 


3 ab illius dentro, quafi de- 
(ferfiéics riuclei; deinde candi adhuc altius 


ico rárelcar; perexiguam: tamen 
caudarum pharaome- 
fà abunde füfficere ex hac computatione pérfpicitum eit. -Nam &c 


mur ex aftris per ess tranflücentibus, 


is fplendens, craffiudine fia puco- 


Uo tempore vapor à capite ad tesminum audi icendir, co 
j "9i fere port ducendo reétam d termino cand sd Solem, dc 


icudini caudas, wel posius ( 

eadem à. linea. caudae divergat, 
Hoc pacto inveni, quod vapor: qui erat in termino. eaudg Jan. a5. 
afcendere. carperat. à capite. ante Decemb. 1 1. adeoque, aícafu füp 
toto dics plus 45 confumplerat. , Ac eauda, illa omuis quaz Decio. 
apponi, aícenderat [patio dierum illorum Buorum, qui à tempore 
perihelii Comer: elaphi fuerant. Vapor igitur fub initio in vicinia 
Prts elerime alcendcbas dc poles cum motu per graviaem fam 
Temper retardato afcendere pergebat j &c aícendendo augebat longi- 
dinem cauda: cauda aurem quamdiu apparuit cx vapore fere omni. 
Conflabar qui à tempore pericli afcenderat ; & vapor, qui pritüus 
afcendit, & terminum cauda compofuit, non prius cvanuit qum 
vb nimizm füzm tam à Sole illuftrance quam, ab. oculis. noltts di- 
flaniam. videri;deit. linde etiam caudg Comaarum aliorum 
qua breves funt, ion afcendunz motu celeri & perperuo à capidbis 
& mox evaneícunr, fed funt permanentes vaporum &c exhalationum 
columna capitibus lentilfimo multorum dierum motu propagatts 
qua; participando motum illum capitum quem habuere fub itio, 
percadosina cum capitibus mover pergunr. Et hinc ruríus coll 
gicur [paria cleft vi reilendi deflui ; utpote in quibus non [o: 
Tum folida Planetarum & Cometarum corpora, fed etiam ratilfimi 
caudarum vapores motus fuos velociffimos liberrime. peraguntae 

diuciffimé conferant. É 
Alcenfüm caudarum ex Atmofpbaris capitum & progieffum in 
partes à Soleaverfas Keplerns afcribit actioni, radiorum. lucis mate 
riam cauda fecum rapientium.... Et auram longe tenuiffimam in 
fpatiis iberrimis actioni radiorum cedere, non clt ratione gum 

alien 
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alienum, non obflante quod fübflantia craft im pediciffmis in e- 
gionibus noftris, à radiis Solis fenfibiliter propelli nequeant. Alius 
particulas ram leves quam graves dari pofle exiimar; & materiam 
Faudarum levitare, perque levitatem ftam Soleaícendere.. Cim 
jurem gravitas corporum terreflrium fic ut materia in corporibus, 


nutam ca raritate graviratem fuarn [pecifi jua. prius cendebar in. 
g 3 ni 


quud componitur: Ad afccnfum vaporum condici ctiam quod 
hi gyrantuc circa Solem & tà actione conantur à Sole recederé, at 


; ubi orbes curviores fu 
Cometa intra denfiorem & ea ratione graviorem Solis Atmof, 
ram con(iunz, & caudas qoàm longilimas mox emittunz: Nam 
caudae qua rugc nafcuncur,confervando mozum fuum c interea yer- 
fas Solem gravitando, movebuntur circa Solem in- Ellipíibus pro 
more, capitum, & per motum illum capita femper comitibunzus &c 
iis Jiberimé adharebunz, - Gravitas enim vaporum.ia Solem non 
magis. efficiet ut caudz: poflea. decidant à capitibus Solem veríus; 
quam. gravitas capitum. cflicere poflit ut bacc decidane à caudis; 
Communi gravitate vel fimul in Solem cadunt, vel fimul in afcenfu 
fao retardabuntur, adeoque. gravias illa- non impedir, quo minos 
caudi c capita pofirionem quamcunque ad invicem 4. csufii jam 
delcripis auc aliis quibuícunque facillime accipiant & poftea liber- 
rime lecveni Ooo Cauda 


— 


Caudz igitur quain Comerarum 
longinquas- com eorum: capitibus & vel inde polt lon. 
gam annorum fericin cam iidem ad nos redibunt, vel potius ibi 
farcfadti paulatim exancfcent, Nam potra in delcenfu capitum 
ad Solem cauda nova breviüfenlae lenro motu à capitibus propagari 
debebunr, & fubinde, in Periheliis: Cometarurn illorar qui auf. 
Atmofpharam Solis defcendunt, in immenfüm augeri. Vapor enim. 
in [paris ilis liberrimis perpem rareícit ac dilatatur. | Qua ratione. 
fic ut cauda omnis ad extremicacem füperiorem latior fit quam juxta. 
caput Come. Ea autem rarcadtione vaporem perpcuio dilat- 
tum diffandi tandem &c fpirgi per clos univerfos, déiride paulatitt 
in Plans per gravitatem füam attrahi &c cum eorum Atmofpheris 
mifceri racioni confentancam: videtur. - Nam quemadmodum Ma- 
ria ad conflicmtionem Tere hujus omiino requiruntit;"idqüéür ex 
iis per calorem Solis vapores copiofe fatis excitenrur, qui vel inmü- 
bes coacti decidant in pluviis, & terram omnem ad procreationem 
vegitabilinm icrigenc à notrian ; vel in frigidis montium verdabus 
condenfati (ut aliqui cum ratione philolophantur) decurant in 
fontes & flumina :- fic ad confervationem marium. & humorum ia 
Planctis Com requiri videntur; ex quorum exhalationibus & va- 
poribus condenfatis, quicquid liquoris per vegerationem & putrefa- 
&ionem confümitur & in terram aridam convertitur, continuó füp- 
pleri & refici pofi... Nam vegetabilia omnia ex liquoribus omni« 
Tto crefcunr, dcin magna ex parte in terram aridam per pütrefactio- 
nem abeunt, & limus ck liquoribus putrefaétis perpetuó decidit. 
Hinc moles Ferrz aridz indies augetur, &- liquores, tiift aliunde 
augmenzum fomerent, perpezuà decreícere deberen, ac tandem de- 
fictre.. Porró fafpicor fpirirum illum, qui aeris noftri pars minima 
clt fed (ubrilifima & optima, & ad rerum omnium vitam requiti- 
wur, ex Cometis pracipue venire. 
Atmofphzrz: Cometarum in deícenfu eorum in Solem excur- 
rendo in condos dimimuunmu, & (es cte in pure queSolem e 
fpici 
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fpicir) anguftiores redduntur; & viciffim in receffu eorum à Sole, 
pm minus excurruntin caudas ampliantur; fimodà Phaznomena 
torum Hevelius reste notavit. . Minima aucem apparent ubi capita. 
jam modo ad Solem calefacta in caudas maximas & fulgentilfimas 
abiere, & nuclei fumo forfan craffiore & nigriore in Atmolphara- 
Tum partibus infimis circundanur. Nam fumus omois ingenti 
calore excitatus craffior & nigrior elle fole. | Sic capur Cometz de 
quo cgimus, in zqualibus à Soleac Terrá diflantiis, ob(curius ap. 
pant poft perihelium fuum quam antea. Mene eaim Decen. 
€um fellis certizz magnitudinis conferri folebat, at Menfe Noven. 
cum flellis prima: & fecunda. Ex qui utrumq; viderant, majorem 
defcribunt Comeram priorem. . Nam Juven: cuidam Cantabrigienfi 
Novem. 19, Cometa hicce luce fua quamtumvis plumbea. & obtu- 
fà aquabar Spicam. Virginis, &c clarius micabar quim poflea. Et 
2D. Storer literis. qua: in manus noftras incidére, fcripfit caput ejus 
Menfe Decnbri ubi caudam maximam & fulgentifimam emittebat, 
parvum clle & magnitudine vilibili longe cedere Comet qui 
Menfe Novenbri ante Solis ortum apparuerat. - Cujus rei rationem 
cllc conjc&tabatur quod materia capitis (üb initio copiofior eller & 
paulatim confümerctur. 

Eodem [peétare videtur quod capita Comerarum aliorum, qui 
caudas maximas & fülgentiffimas emiferunt, defcribantue fubob- 
Ícura & exigua. Nam Anno 1668 Mar. . St; nov. hora feptima. 
Velp. RP. Falentinss Ejfancius, Brafilie agens, Cometam vidit Hori 
zonti proximum ad occafum Solis brumalem, capite minimo & vix 
confpicuo, cauda vero füpra modum fulgente, uc ftantes in littore 
fpeciem ejus à mari relexam faclé cemere Speciem utique ha 
bebac trabis fplendencis longitudine 23 graduum, ab occidente in 
au(kum vergeas, & Horizonti fere parallela. Tantus autem fplen- 
dor tees folum dies durabar, fübinde notabiliter decreícens ; & in- 
terea decrefcente fplendore aucta eft magnitudine cauda. . Unde eii- 
am in Potagallia quartam fere celi partem (id eft gradus 45.) oc- 
cupafle dicitur, ab occidente in onieatem [plendore cum infigni pro- 

Ooo : 
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tens; nec amen. coca apparuit, capite femper in his regionibus 
infra Horizontem delitefcentc.- Ex incremento caudas & decremen.- 
to fplendoris manifétum eit quod capuràSolerecefír, cique pro. 
mum fuir [ub inisio, pro more Cometae anni 1680. Ec fimilis le. 
gitur Cometaanni 1161 vel 1166, adju Stellacrat parva Grolfrn 
va (uc ille anni 1680) el fplendor qui ex ea exivit valde darus er qi 
ingens trabr ad orientem c Agalonem tendebat ut bet Heoelia ix 
Simeone Dinclmeif Monacho. - Appáruic initio Men(is Feb; circa ve. 
occafum Solis brarmalem. : Inde veró & ex fica cud col. 
ife Soli vicinum. - 4Sole, inquit Mattharus Parifi- 

j cubita so ab er tertia [redtius fexta] wq al 
boram nonam radism cx fe longm emittens, "Talisetiam erat ardet 
fimus ille Cometa ab Zriffstele delcripcus Lib. L. Meteor: 6, cji c 
git pria dia wan onfjeéhum eb, eo quod ae. Solon vel faltem ubradi 
folsribusoccidffss Jequente oerà dit quantum potuir vifum (t: IN 
quam minimá fieri potefl dftantiSlemreliqit, tr wax wceubtit: Ob vi 
mins ardorem (cades flicet ] monduom apparebat capiti [parfui ig, 
[ed procedente empire (aic Acftoreles) cios [cauda'] jam minas flagra- 
rrt; reddita eff- capiti] Cometa fua facies. Fr fpendorem fuum ad ter- 
tiam ufque celi partem [id eit ad 6o gr. ] extendit; Appariüt aiti 
tempore bybérnoy cr afcmdei «que ad cingulum Oristisibi vant: Co- 
meta. ille anni 1618, qui é radiis Solaribus: caudariffimuis. emetfit, 
fcllas prima magnitudinis arquare vl paulo [operare videbitur, 
fed/majores apparucre Come nón pauci qui caudas breviores hi 
buere. Horumaliqui Jovemalii Vencrem vel eriam Lunam aquaffe 
traduntur. 

Diximus Cometas cffe genus Planetarum in Orbibus valde excen- 
tricis circa Solem revolventium.-.Et quemadmodum e Planets non 
caudatis,minores ffe folent qui in orbibus minoribus & Soli propri 
oribus gyranzur, fic etiam Cometas, qui in Peribeliis lois ad Solem. 
propius accedunt; ut plurimum minores efe & in orbibus mino! 
bus revolvi rationi confentancum videtur, Orbjum vero 


fas ciaméxtos &c revolotionum tempora periodica ex collatione 
mes 


ran 


hgicar caput 
enis, difabar 


rop. XPÍL — Prob. XXI. 
"Tiajelloriam Cmmete graplicà inventam corriger. 


Oper. v. -Affumatur pofitio plani Trajeétoriz, per Propofitionem 
fuperiorem graphicé inventa ; & feligantur tria loci Comca ob- 
fervationibus accuratilfimis definita, & ab invicem quam maxime 
diflanti ;- fitque 4 tempus inter primam & fecundam, ac B tem- 
pusiner fécundamiacteriam,; Cometam aurem in corumaliquo 
in Perigao verari convenit, vel faltem non longe à Perigzo abeile. 
Ex his locis apparentibus inveniantur per operationes T rigonome- 
tricas loca tria veta Comet in affumpto illo plano "Trajestorig 
Deinde per loci illa invénta,circà centrum Solis ce umbilicüni per 
operationes Arithmeticas, ope Prop. XXL. Lib. infticutas, defcriba- 
tur Seétio Conici: & ejus are; radiis à Sole ad loca inventa dridtis 
terminatze, fünto D & E; nempc D arca inter obfervationem: pri- 
mam & fecundam, & P area inter fecundam actertiam. Si:que T 
tempus totum quo area tota D -- E, velocitate Comene per Prop. 
XVI. Lib.L. inventa, defcribi debet. 

Oper. 2. Augextur longitudo Nodorum Plani Trajcctorias, ad. 
ditis ad longitudinem illam zo! vel 36^, qux dicantur P; & ferve: 
tur plani ilius inclinatio ad planum. Ecliprice. Deinde ex predictis 
tribus Cometa locis obfervaris inveniantur ia hoc novo plano loca 
tria vera (ut füpra): deinde etiam orbis per loca illa tranficns,& jul: 
dem arez dux inter obíervationcs defcupt, qua: fint d & e, nec non. 
tempus totum t quo area tora d -- e deícribi debca: 

Oper. 3. Scrvetur Longitudo Nodorum in operatione prima, & 
augeatur inclinatio Plani Traje&torie ad plaaum Edipticz, addiris 
adindinationemillam 26 vcl 3o, quz dicantur Q,— Dcinde exob- 
fervatis 


fexvacis praediétis tribus 
hoc novo Plano loca tria ver 
& ejufdem arez duz incec obferv; 
& tempus totum z quo arca tota 7 

Jam fit Cad 1 uc 42d 8, & 6 
e, & yad 1 ut £ ad«; fitque S tempus verum intcr oblervationtm 
primam ac tertiam; & fignis 4- & — probe obfervatis quarantur. 
numeri m & n, ca lege ut fitG — C — m6 — mg c nG — n, 
&T— S zquile mT — mt4-nT — 7. Ec li, in operatione 
prima,I defignet inclinaioncm plani Traje&toriz ad planum Eclip- 
ticz, & K longitudinem Nodi alterutrius: erit Z -- n Q vera in- 
clinatio Plani Traje&toriz ad Planum Ecliptice, & K --mP ve. 
7a longitudo Nodi. Ac denique fi in operatione prima, fecunda ac 
teria, quantitates R, r & delignenz Latera scéta Trajcttoria, & 


quantitates /, 7» 5 jufdem Latera cranfverfa refpedtive: erit R 4- 
mr—mR 4n p —nR verum Laus rcdtumi& 1.75 


verum Latus traníverfum Traje&torie quàm Cometa. deícribit 
Dato autem Latere tranfverfo datur etiam tempus periodicum Co- 
mex. QLET 


Errata Serfum tnrbantia fie Esrenda. 


Dag. 14lin. 3»lege. & OK M OD fes OL. p. 18Lt recta, p.611 23 
I & p: G2 Da poA Clege A B. pSrlrmwnm B L, Cl 

CM inerfeilio, que jamfit my imidar femper im retlam ilum infaitm M Ny 
Grerwrim BA, C Ac't, p. 84. 17 polt verba Nam fi legc A c? P fint Dasiíz 
quutallmm ubivis in Hancemtibn fita, c. p. 9* Iuli. M L, LK. p. 951.3 poll 


maji adde, c perpendisalria wivori. p.951. 3o ce 31 lcge. A lC def, 
Ql P abcDEF. p. 10: L 16 pro GO4-I-HG —POzJ legc 


HP4— GOs. --PO— H G 3J p. (051. 7 pe 
proC Plege P £ B & L 19 pro CP lese B P. p. 1221. 28, pro L/eri/e M. 
P. 1231.13, pro DF lege D Fel E G. p. 125 1. 16 pro omniu? alitadi- 
ibus lege omnibus aqualibus altitndimibus. p. Vs l. 7 per cnjus. p- 153 l6 
LG. p.171. pznult. fr quof. deplo major quam. p.209 l 1$ oS 


xSI 3, y, lege 2" &de 


ferile H. p.1i8L i7 


*SLxSI*. p.226 lix pro 2B. fa. 


le reciproce, 


38,242 lin. 2,K p. 2621 13, & p. 3361.5, pro Q. E. D.legeQ. 
Po peoosil co 2CDé.xQB. p. 2:61. T4 proptionaliz. p. 249 l. 13 rof 

lentia c tempus, p. 250l. Y -ram. qe 2:714 prateritis 
Ji modo Sciorcm, tanzeates A p. wen p.a7A 7 data 
quadam. p.283 l. ult TQx P mate proO fcribe T. p. 507 
|, iege an eranar. pe 312. só crperin D. pe 313 1 Dori. p.51 

131&28, pros BRkS legc aBKKT. p. 325 L25 B Ead BE 


L.ult. eati; P m P. 3:8 L ag c lorgizudo C Z. 


licita, per Prop. LX: 


" Lil. Lp. 413 


4168:1. ib. l. 
Tam D P. Md. p.455]. 

P. 422 L. 3 dein b — 2b 
| lic qf f. ib. 


kg rap 


| 
| Pig. et loop 
| 


